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Ullns vcl levifnmd in Gcometria vcHatas infi- 
ciabitur , vix a ieculis cxfhciife Problcma , quod 
magis exercueric , & luferit omnium Geometra- 
rum operanij quam quod praxim cubi vel rphacrx 
duplicandx Geomecricam requirit. £t vcro, quit 
noQ mirctur pcr reculam cantilJam viris dodifli* 
rais , ipA etiam Archimedi , Pappo c^teriique 
Geometrix Primatibus , qui problcmata abnrufiflima , & pro* 
pofucrunt ac /bl verunc> remoram inic6tam fuifTe , (]uam ne qui« 
dem rudi populo expiicare aufifunt, uc probrum evaderent ? Dum 
cogitationes fimiles non raro occarrerenc animo , ncfcio qua paf- 
ijione motus , mecum varia verfari czpi , qux mihi adjumcnto 
fbrent originem tantx difficultatis indagandi , qua ben^ perfpe- 
^ii gradum facerem ulceriora tentandi : devoratis magno txdio, 
in tali contemplatione , multis cerebri vexis , perfpexi tandcm 
(jmiii probiematum genere nibil aliud in(]uiri , quam datam ra- 
tionem certa dcterminationc parciri ; five racionis exhibicz mcnfa* 
ram ahquam » quz & ip(a racionis nomenclacuram cxpofccrec, 
k)venirc,qux cocics in ie duda , quoc mediecaces requiruntur inter 
tcrminos, aut magnitudines datas, pcr tales multiplicationcs ra- 
tionem producat , qu£ inter duas iilas exhibitas quancitates repe. 
ritur. Qua proprictate morofa confidcratione multum ventilata, 
& me csterolque omnes , qui in problcmate Deliaco folvendo oie- 
um Sc operam perdiderunc ridere cxpi : Quod Problema, cujus 
fubdantia inrationum gcoractricarum naturaomninoconftitutaeft» 
alieno a rationum difcurfu ratiocinio fcrutari tentalTcnt. Totam 
itaque fcicntiara , quam de Proportionalitatibus Geomctricis com- 
mcntus fueram , voluere & revoluere csrpi , ut ca via centarem 
pcrrumpere , quxtalem icintillam lucis incelledui objedtabat. 

Poft varia conciun Problema dc medietatibus plane univerfale 
cire dcbere , neque facilius clfc datam rationcm , pcr rationem ali- 
fluam in crcs parces difpefcere , quaoi in parces quovis numcro po> 
Itulacas. Stitic ea refiexio curiofitaccm mcam , & cancum non ab 
ulteriore indagine animum avertic, cum nucleam ufqucadeo uni- 
verlalera exhiberi poiTe negarem, qui Probiemaci cancx vailicacis 
expedieodo compar eiret. Nihilorainus converti me (animi cauHi 
inagis , quam fpei iiduciaaliquid cognofcendi quod ad remfaceret) 
^d Mcdictatum connderationcm ; primo , quas in figuris lineis 
K&is defcripti^ adnocarem} deinde, qux in Circulis , imo & £1- 
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lipfibus ; nltcrias quoqac in Parabolis ; dcniquc in Hyperbolit 
occurrerenc ; uc in vafta iila Mcdictatum filva vcnabula colloca- 
rcm , quibus forte fera , quam venarer , comprchenfa fuga fck 
expedirc nequirct. Poft mcditationcm raaturam fanc , atquc mo- 
rolam, cum nihil occurrcrct, quod tamvafto Problcmati foivcndo 
iofervirc poftet , cogicationcs mcas a taii fubduccndi materia fua« 
fit dcfpcracio ; fed illa pauiatim difparcnte , denuo animum puliari 
advcrto, fpeciefque qux Mezolabii /pem pr.^efeferebant imaginationi 
objiciuntur , ctiam nolenti , imo fummo ftudio rcludanti; do- 
nec candem nucieus quidam apparuic , qucm piane ad rem facere 
mihi ita perfuadcbam , ut ab cjus confideratione cogitationes fe« 
movere nuiio ftudio vaicrem. Occarrebac cnim rationom arga- 
mcntioncm pcr raciones ita firmandam , uc nadcus argumenta- 
cionis femper invoiverec rationes multiphcatas vel xquemultipiica- 
cas, nec unquam a dilcurrcndi mcthodo recedcndum , quae talis 
fundamenti connderationem non implicaret. Longo fatis tempo- 
ris fpacio cxcrcuit me talis inventionis titiiiatio , & ad ulteriora 
iodaganda peliexit, fed vano cvcnta : Nuliam etenim proprieta- 
cem aut fequelam , vel obftinaco nifu auc conamine repcrirepotui, 
quam ex taii principio dcducerem , v. g. li ratio A ad B totics cft 
mulcipiicata C ad D, quocics ratio £ ad F cftmuItipiicauGad H, 
quid indc inferri poterit , quod alicujus proprictatis vicem obtine- 
bit, qux in tali gencrcdifcurfus ufui c(fct,8c communis Gcometriae 
principiis infervirct. Cumquc in anivcrfa Geometria talis argumcn* 
tandi ratio non cxftarec , prorfus animo concidi , Sc cogitationes 
aiio converci. Remanfic camen aliquis animo pruricus,qui fubinde 
/pecies incermiifas per rcmiDifccnciam rcprxfencarec , nonfinc (ida- 
cia adipifcendi ca, qux defpcracio cum mdignacionc & rancorc cx« 
cuITerac. Adverci quoque non inucilem talium fpccierum memo- 
riam mihi obverfari , qua ad ultcriorem in niatcria rarionum noti- 
tiam fentiebam mc promoveri , quz rcs etii^bon viderecur primo 
intuitu ad rem facerc , nihiiominus ipfa novarum rcrum curioHcas 
animos addebat, nt £epins interminarum rerum mcmoria recur« 
rcns moroiiore confldcratione digna vidcretur, ' 

Qujd fit %^io ^eometrtca^ 

A^^tft^^Erfuafum mihi erac anriquz Geometrix principia nullacenas 
fufHcienria ad probiemata , quz hucuique defiderata func 
MlSk cxpedienda. Varias itaque coniiderarioncs commcntus fum 
K»'^^^ incer quas c» , quae rariones inccr fc comparant, non poftre- 
mum locum obtinerenc. Quia vcro ipfa nomenciatura rarionis ncfcio 

Suid reconditi infinuarc vidcatur j curiofius cjus naturam indagare in- 
icuirquare ejus definitionem, qux in clcmcntis ab Euclide cjufque 
Commentatoribus tradicur,moro(a confiderationc pcrcraftandam ftatui: 
Curaque in confiderarione definirionis ab Euclide definic* 3. Ub. 5. Ele« 
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mcntoram diiitius immorarer , occarric dcfinitio quinta cjuf3em libri , 
^ux uc melius expliccc nacuram radonis Gcomecricae , propriecacem 
ejulUem nacurz maxime conveniencem in medium adducic , qua paula- 
tim innoceicac quid nomcnclacura racionis , Geomecrix elemencis emo* 
lumenci imporcec , dicens: Rattonem habcreinkr fg magmtudines , qua 
foffunt multiplicata fefe invicem fuperare. 

Prius itaque ilabilirc necefTarium judicavi, quod racioncs vcrarquan<« 
ticads nomenclacuram , hifce duabus deHmcionibusexpre{Iam,ribivea« 
dicenc. 

^ationes ver^ (juantitates Junt , iijc/ue convenit tam additio 

quam multiplicatio. 

Acionem unamalcer^majoremautminorem cflc, incompcr- 
co eft : Nam ratio 4.ad i. major eft illa , qux cft 4. ad i« 
unde concluditur quod una minor ratio , addito fibi aug- 
mento alterius rationis , qucac datam rationem cxcederc. 
Quia vcro utitur Euclides vocabulo «5^4«//////^^ fc« , confidcrandum cft, 
tot modis augeri auc diminui pofTe incer (e raciones, quoc ipfaeroec aiiae 
quanntates accrefcere aut mutilari pcrhibcntur , cum liquido conftcc 
ipfasranones interipecies quantitatis locum fuum requirerc. Augentur 
primo quantitatcs nmpliccs , uc linea fupcrHcies 8c corpus per mulci* 
plicarionem ; (ecundo per addicionem Gmilis ipecie quantitatis. Quod5 
datis tribus quantitaubus linearibus , quarum prima Cit unius palmi , 
iecunda duorum, terciaquacuor,muIcipIicecur prima per cerdam emer- 
gec quandtas fpecic quidem diftimfta, hoc eft quantitas fupcrficialis, 
qux tamen xqualis erit quantitati fuperficiali , qux exurget ex multi- 
piicadone iinex bipalmans in fe ipfam dudx aut multiplicatx. Quod 
li vero lincx palmari adjungatur bipalmaris , prodibit tripalnuris, quod 
incrementi genus prorfus a priorc diverrura eft. Quare fi rationum 
oacuram inter quandtatum fpccics locum (ibi vendicare confideremus, 
has ctiam proprietates deHnitionibus Euclidxis allatis poftulare decer- 
nimus. Convenic icaque omni radoni dcHnicio quinca lib. 5. Euciidis, 
ac proinde fi racionum quancicaces , hoc cft ( uc poftea cxplicabimus) 
carum denominacores, incer (e muldplicacx aliquam radonem cfficiunc» 
rede ex ejus mence dicecur orca racio ex racionibus compoHca. 

Supereft igicur uc alteram proprietatem , quJeinvera addidonecon- 
fiftit radonibus applicemus : lure cnim poftulat qu^vis rado , quoniam 
incer Ipecies quandcacis adnumcracur , pofTe augeri auc diminui. Sic data 
quzvis rado v. g. 1 1. ad 3. augenda per rationem aliam , (cilicec 8. ad^ ; 
qoia in modo augmencandi aliquam racioncm vii muJnpiicacionis , uci- 
tur Euclides mulciplicacione denominacoris in denominacorem, poifee 
axri , an in addicionc rationis unius ad alteram recurrcndum fit ad 
cnominatores , Sc loco muidpiicationis debeamus ud addicione earun- 
dem dcnominacorum ad inviccm , qucmadmodum in duabus radoni- 
bus 1 1. ad 3. & 8. ad 4. an denominacor 4. prioris radonis 1 1. ad j.tfddicus 
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dcnominatori poftcrioris rarionis qui eft t. cfficiat ilJam rarioncm , qu^ 
cx conjunftionc duarum illarum rarionum qu^ritur. Cui qucftioni la- 
lifFadtum crcdam , fi praxi utamur, quc Compuriftis familiaris cft, dum 
duas fradtiones in unam aggregarc ftudent 
mulciplicando numcratorem A per dcnomi- 
natorem D, ut rcfultet E, deindc cx mulri- 
plicarionc numcratoris C pcr B denomina- 
torem ut cxurgat F : fiat deinde G cx addi- 
lione E& F, denique ex multiplicatione 
mutua denominatorum B in D emergat H; 
erit fradio G H xqualisduabus fradionibus 
fimul fumpiis A B, C D. quia vero omncs 
fraftioncs m numcrum racionum aggregan- 
tur, criara rc Ae infertur quod ratio G ad H 
^qualis fit duabus rarionibus A B, C D fimul fiimptis five addiris. Sed 
cum fradioncs omncs, qux Arithmeticam Ipedant commcnfiirabilcs 
iint, aliam praxim docuimus libro dc proporrionalitaribus , qu^ uni- 
▼crlalior cft , 8c incommcnfurabilibus criam infervicns. 

Qua ^H^tio dicenda fit major , qux mimr> 

JM-|g^ Rxfcns locus cxigit eriam mcnrioncm ficri , qux intcr duas 
88 ^KJBr datas rationes debcat dici major, quz vcro minor. Dicitcntm 
fil hBE Euclides propofirione S.Iib. 5. Elem. irugqualium tnagnitudi-' 
^^^^^ mmmajor adcandcm majorem rationfm habcty quamminor: 
&* cadem ad minorcm majorem rationem hahet , quam ad majorem, Forma- 
tur hic difficultas a nonnullis, qux tandcm abit in quxftioncm dc no-* 
mine. Volunt namquc nonnulli cverterc propofirioncm Euclidis , hoc 
difcurfu : Sit, aiunt, aliqua progrcffio Gcometrica v.g. A, B,C,D,E,F,G, 

racio A ad B dudta in vationem B C 
producit rationcm AadC, fimilitcrrario 
A ad C duda in rationem C D producit 
rarionem A D ; ratiu autem A ad D cft triplicata rationis A ad B , cujus 
tantum cft duplicata ratio A ad C ^ igitur ratio A ad D major cft rationc 
A ad C , vei A ad B , ex co quod triplicatum fit majus duplicato : Sc« 
cundum vcro mcntem Euclidis , cum C fit major quantitas quam A» 
& Dmajorquam fit C vcl A, debet dici D majorem rarioncm haberc 
ad A quam nabcat C ad candem A , & conlequenter A rainorcm ha- 
berc racionem ad D , quam A ad C vd A ad B : Pugnant itaquc intcr 
fe ha: propofitioncs A ad D majorcm habet rarioncm quam ad B; 
& A ad D minorem habet rationcm quam ad B. Ad elucidationem 
hujus materix , adverto fenfimi vcrborum , quibus uticur Euclidcs , 
valde elTe diverfum a (enfii aliorum, qui definitioncm impetunt, & 
majoricatcm rationis conftitutam volunt per mulciplicatam magis ac 
magis rarionem) Euclides autcm confiderat rarioncm quatenus magni* 
tudo eft,& confequcnter dum rarioncm cum rationc confert, cora- 
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jparat illas intcr le tamquam vera$ quantitates. Quis autem alicui pci^ 
Juadebit quartam partem (cuti majoremefle quamfit mcdietas cjuiclem. 
Quin imo <juo magis fradiones majoris & minoris inaequalitatis inter 
lc muidpiicantur , _eo producunt femper minorem numcrum , igitur 
aliud eft rationem tanquam quantitatem alterari per multipiicationem, 
aliud augeri per collationem fadam per additionem. Id cjuod dicitur 
magis vel minus multiplicatum non infcrt quantitatis augmcncumi 
cum in fradionibus oppofitum verum fit. 

Quod autem quidam juniores naturam rationis conditutam anerunt 
in fbla multiplicationc cam a fpeciebus quantitatis eximunt , aut dicere 
nequcunt, quod omnia, quxmter fpecics quantitatis iocum ibrtiuntur 
gaudere debcant iis proprictatibus , quae omnibus communes funt; 
vndc non fanum de natura rationum fcrunt judicium , exciudcndo vc- 
ram additioncm , qui ratio rationi adjunda fumit incrcmcntum. 
Qui enim negant in ferie A B C D E F G 
aggregatum rationum AB,BC, CD,DE, 
E F, F G , conftituere aliquam rationcm.fallun- 
tur; non produciturautcm ratio A adGper additionem, ( Quomoda 
enimplures rationes per folam aggrcgationcm couditucntaliquamrati- 
oncm, eamque minorcm quavis illarum , qu«inaggrcgatoreperiuntur?) 
fcd przvia multiplicationc : diftingui itaquc debet modus augcndi rati- 
oncs per muitiplicationcm ab illo qui fit per additionem. 

7(atio aqualitittU mn ejl furum nihil 

Ed quid dc illis dicam , qui alTerunt rationem A G majorcra 
elfe illi , quam habet A ad B , & rationem a;qualitatis purum 
nihil cHe affirmant , quz tamenomnium rationum pcrfc<5tiA 
fima c(l t quippc qu£ reguia eft , pcr quam magis pcrfe(ftae 
a minus perfc^bis rationibus dignolcuntur ? Pappiis lib. 3. CoIIedtionum 
prop. 17. & 18. docet modum formandi ex terminis proportionalibus 
omnes mcdietates Geomctricas , imo ex tribus arqualious terminis. 
Dicit enim : pofitis A4. B4.C4. tribus zqualibus quantitatibus ,utri«. 
que A C und cumduabus B xqualis ponatur D 16. utrique autem B C 
aequalis fit E 8. & ipfi C acqualis F4. hoc pofito fundamento ab omnibus 
Geomctris admiflo conftituantur loco trium fimplicium quantitatum 
A4. B4. C4. tres rationcs xquales intcr ie, quaJefcumque iWx fint> 
& conftru<ftio Pappi (ervetur , producctur fimili modo cx hi$ nu 
tionibus , fecundum Pappum conftitutis » ratio dupla : Quodfi autcm 
ratio zqualitatis nihil eft,quomodoex nihiio formari poffuntomncs i^ado- 
ncs ? Profcdo aliquid altioris toni praeftit^re Pappus & fimilcs, qui cx nihi- 
lo docucrunt formare infinitas rationum lerics. Sint trcs rationes acquales 
A, B, C, igitur cx mcntc Pappi A & C, & du^ B 
?quabuntur quadrupl? A fimiliter B cum C afqualis 
crit duplx ipfius A , dcnique afliimatur ratio A , cx- 
furgent j uci prius , rationes duplx. Ulterius fi confidercmus naturam 

A 3 ratio* 





rarionam , dc cjuibus antiqui mcntioncm nobis rcliqucrunt , invcnic* 
inus omncm proportioncm ab illis conHderatam in acqualitate confifterc; 
qaod cx ipla dcnnitionc proportionis , quam nos docucrunt , liquido 
conftat. Proportio enim, raaonumfimilitudo dicitur j fimilitudo autcm 
idem fbnat quod xqualitas , nam in rei veritate fimilcs rationes 6c 
cxdcm rationcs fynoniraa funt. Quomodo autcm argumentum dedu- 
^m ab xqualibus rationibus aliquid concluderc natum c(l , fi ratio* 
num aequalicas nihil fit ? Eccc quomodo Geomctriam traducant , qui 
rationcs xquales unum purum nihil clTc affirmant. Nulli itaque in 
mcntem vcniat credcrc fimilibus pcrfiiafionibus , quia ratio xqualitatif 
non folum in numerum radonum admitti podulat , fed omnium per- 
fcitfiima dici fuo jurc praefumit ; fola quippe xqualitatis ratio altioris 
royftcrii fymbolQ cft. Quod fi libuerit quamcumque rationcm pcnitius 
confiderare majoris inarqualitatis rationalis, a\xx in numcris verfatur, 
invcnicmus eam conftitutam cffc cx mcra additionc «qualium racio- 
num; igitur dici incongruumcft rationcm jequalitatis nihilcffc : affu- 
matur quxvis ratio ii ad x, numquidca denominationem habctquod 
fit fcxtupla? igitur mcnfura, qu? utrumquc terminun commcnfurat, 
oftcndit partcs jcquales repcriri in toto majori tcrmino, qui fint omnes 
aqualcs termino minori. Alfurapfi quidcm cxemplum in matcria rati- 
onum commenfurabilium , non quod in quantitatibus irradonalibus 
vim candem non obtineat , fed fufficic uc falfitatis arguatur doftrina 
corum , qui fcicntias a veteribus magno Jaborc ac induftria adinuen- 
tas , vitiarc ftudcnt. His ultcrius non immoror > nc fblicitudo nimia 
alicujus dubiz rci fuipicioncm cauiec 

. . J)e denominatorihus ^B^tionunu 

«Enio autemad dilucidationcm cujufHam principii abantiqnis 
nobis rcIiAi , dc quo in libro dc pronortionaUtatibus mcn- 
rioncm fi^ci , licct noc ipfiim a nonnullis hujus acvi Geomc- 
tris demonftratum vidcatur; quod ita fonat. ^uanUtas rattO' 
nisf JtvedcnomtnatorduBMs in confequcnttm terminum rattonis,producit 
antcccdentm. Hoc autem principium fundamentum cft aUcujus dubii, 
an omnis ratio ccrtiuii & aetcrminatum cx natura fiia requirat deno- 
minatorem ; quod omnino veritad confentancum vidctur. Si cnim plu- 
rcs denominatorcs divcrfi affumi poffunt dacz alicujus rauonis , fcilicec 
unus altcro major , fi major conun du£his in conlequcntcm rationis 
termioum, cxhibcat antccedcntem , igitur minor du(5his in eundcm 
confequcntcm tcrminum cxhibebit anteccdcntem a priorc produdto 
prorfus divcrfum : Quarc videtur aftercndus cuique rationi proprius 
dcnominatur,&nonvagus. Reshxc aliquodlomen rcquiritut ccnebrc 
dilparcant , qu« vcritatem obnubilant. 

Circa igitur rcm pracfentem , notandum eft : Antiquos nunquam 
mcndonem fccifte dc dcnominatore alicujus rationis , nifi in materia 
numericai in quafacile eftcujufvis radonis aftignare dcnominatorem, 
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tc promde certum 8c decerminanim , qui duAos in confequentem ter* 
roinum proferat antecedencem. Cum autem mechodusfit repertacom- 
parandi incer fc quafvis Geomecricas raciones , alicer hoc principium 
expiicandum efl , uc fuam quoque obcineac dignicacem in Geomecricis. 
Judico igicur frufba quacrendum denominacorem alicujus racionis in 
quancicacibus concinuis , qui unicacis racionem (ibi vindicec. 

Detur enim aliqua racio ,quxcumque ignota, fciHcet A 
lineae A ad B. Peto quae fit fiitura illa quantitas , vel g 

iinealis vel niperHcialis, aut fbiida , qux du(fta in termi- ' 

num B exhibeat lineam A ? linea enim B , Ci muiciplicecur per aliam 
lineam, proferc quandcacem fpecie diftin<flama iinea A. In quancitace 
vero difcceca, cum duo cermini racionem, quam incer fe continenc, 
nianifeftam ica rcddant, ut inteUigaturex ipfis cerminis menliira, qu? 
ucrumquc cerminum commenfurec , non cft mirum , quod racio illis 
concenca reduda ad minimos cerminos oftendac unicace, quz conlequens 
cft denominacoris, qui dudhis in cerminum conlequencem racionis produ- 
cic ancecedencem. Vcrum concinua quancicas caret ex nacura lua ali« 
quo decerminacivo , quo fhiicur difcreuj affumi camen poceft quxcum* 

2ue linea pro unicace , modo reliqux , qux cum hac comparancur » 
nc proporcionales : Sic enim ratio quxvis A B A C 
& quarvis magnitudo C, & fiat ut A ad B , ita C ad D, 3"" 5^ 
crit ratio C D demominator rationis A B , igitur — — — 
cric D unitas ad denominatorem C ; conveniecque denominatori C 
principium pracdidum (quod ab antiquis denominatori rationis nu« 
roeris expreflae attribuitur) hoc fcnfu : quod denominator C dudtuf' 
in B confequentem terminum , producat antecedentem A duifhun ia 
uniutem D : non autem fimpliciter producit antecedentem terminum 
A prouc in numeris viderc eft ; quia in quantitace continua C in B non 
producit lineam fed fuperficiem, quae comparari nequit cum linea A' 
nifi haec fimiliter per duftum in D tranficratur ad fpecicm fuperficiei,' 
Neque hoc a mente antiquorum alienum videtur, cum in rei veritate, 
Sc in numeris A ducatur in D , quamvis illi diderentii , quod in du(5tu 
qui fic in numeris , produda non mutent ipcciem quanticatis. Sed (i 
curiofius indagare ftudeamus , quem ufum denominacor alicujus rati- 
onis per fe obtineat , inveniemus nullum habere majorem eo , 
habet ipfamec ratio , cujus eft denominator. Cur igitur tantamolimi* 
ne difputatio formanda eft de natura denominatoris alicujus radonis , 
cum ipfamec fimplex racio nullum in Geomecria ufum habeat fi fbli- 
taric confideretur. ' ^ ^ 

Quodfi vero datas daas rationes intcr fc conferrc vel libucric, vclj • 
neccfre flierit , alTumpto quocumque termino pro dcnominatore unius, 
C\ pcr conftrudtionem Geometricam fiat ut ratio prima ad fccundam, 
racionem , ica cerminus alfumpcus ad alium , devcniemus quancocius in 
cognirionem duarum illarum rationum percollationem &notitiam dc- 
nominatorum , qui five fuerint exhibiri in majoribus quanritacibus » 
Qwc minoribus^ eandem confcrent nociriam Gcometrar. Acque illafuic 



cau(a cur quamlibet magnitudinem pro denominatore cujufcumcprc 
rationis aflumi poflc , docucrim , co quod ratio foiitaric fumpta 
majorcm ufum non habcat in Gcometricis, quaiu quxvis linea 
data , fed coUata cum altcra fcientiis infcrvit , cujus coUationis 
notitia e duobus dcnominatoribus fit perfpcda. Atcjue ex did:is 
fatis explicata cft caufa cur io difcreta quaotitate alitcr proccdcD- 
dum fit circa dcnominatorum mcotionem, quam in quantitatc coo- 
tinua , iicet talis difputatio ad fummam rei parum , vcl nihiicon- 
ferre videatur : Datis quippe duabus ratiooibus in continua quan- 
cicate , fi quis utriufque proprium denorainatorem aflignaffe fc 
profiteatur , qui fioeuli unitatis locum obtineanc , candcm. iiii de- 
nominatores mtcr (e rationera fortiantur nccc(fe eft, quam quxvis 
du£ magnitudines praxi noftra rcpertae , qua: denominatorum ioco 
conftitucjs non minus dcnominatorum nomcnclaturam fibi veo- 
dicant , quam qus anitatis viccs fupplcre afHrmabantur. 

Exigit uitcriushzc matcria, ut doccamusnon magis aflignandum 
cflc denoniinatorcm rationis five in difcrcta, five in continuaquan- 
cicatc, quam io ipfifmct proportionibus,quz binis conftanc ratio- 
nibus. Mutiia cnim cfTc perhibetur Antiquorum Gcomctria, li ca 
quz de ratiooibus fimpiicibus in medium attulerunt , ad propor- 
cioocs ipias non extendancur ,c^\ix caufa eR (uc ez difcurfu hujus 
libri apparebic) cur do6:rina,quz Mezoiabium conccrnic,tanto tcm. 

Sore'dciicucric. Sincitaquc 
uz ratioDcs A B Sc C D , 
quarum dcnomioatorcs cxi- 

Aunt E & F • igitur propor- , 

tio racionis A B, ad C D ed ratio E ad Fj igitur patct quod ctiara 
ratio E ad F poiliilec nomcnclaturam dcnomioatoris , & quod in 
difcreta manifcnum cfi:, etiam continu^ quantitati applicari , fc- 
cundum dodrinam quam iibro de proportiooaiitatibus Gcomctricis 
przmifimus. Quod h cnim proportioin duabus rationibusconfidic, 
profcdto nulio modo ilia innotefcec fi unicodcnominacoreconcenci 
ede dcbeamus. Quare cum proportio dcterminari ncqucac auc 
cognofci nifi pcr duos dcoominacores , ncceffarium cil , uc cuique 
raciooi fuus dcDominacor afsignctur, ut pcrunius cum altcrius coi* 
latiooem aiiqua dodirioa fcicntificc coliigatur. Atque ea qux dc 
proportionc , quae intcr quafvis duas rationes reperitur, dida funt, 
excendi etiam voiumus ad omocm cafum, quo duae proportiones 
ionotcfccre debent, quae omoia aon parum adferuot iuminis adna* 
turam denominaroris comprehendendam, Docuimus iibro de Hyper- 
bola i fi conilituta fic Hypcrboia ioter fuas afymptotos , & cuidam 
aiymptoto trcs lincx proporciooalcs^ auc aiitcr ponantur arquidi- 
ftantes , qux duo fcgmcnta conilituaot iiyperbolica , quod ratio 
termioorum primi fegmenti , tocics fic multiplicata- ratioois ter» 
minorum (ccundi fcgmcnti, quoties fcgmcotum primura ell mui-> 
ttpicx fecundi fcgmeati*- Quo pofito ioquir^cur^ ao iiia fcgmcota 
^ vcndiccnc 




vcndicent /Ibi nomen dtfhofiijnatbns. AJ quod rcrpon<Jei)Vpnn>o? 
Qupd aliud fit petcrc, qux lit ratio intcr duas rationcs , aliud 
c]uotics una alterius fit multiplicata : ncquc exiftimo ullum fbrd^ hujus* 
.matcriar gnanun, qui oppolitum fentiat. Secundo, c]uod li <jui!i deno- 
minatoris notitiam extcndere defideratv dicendo fegmentailla vendicareji 
ut dicantur denominatores mulciplicatar fationis, «juibus fcilicet dig^ 
nofcatur (datis duabus rationibus) quam fitmajor mulciplicata mif* 
noris , pcr me licct , nego tamcn id per (anam doiftrinam ficri poflfc^ J 

^ Ultcrioris Jucis caufa ponantur — - ' ■ i f ' '_ jfj 

dux fcries diverf? rationum pro- 
portionaliu ABCDE, &EGHkL; 
crit ratio A ad E totiesmultiplica- 
ta rationis A ad B, cjuoties ratio F ad L eft raultiplicata rationis F 
ad G, nullatenus tamen dici poteft,<5uod racio A ad E fit adrationem 
AB , cjuemadmodum cft ratio F L ad FG, cam fint ex fiippolition© 
jferies diverrae, ita ut leries prima niliil habcat communc cum (crieleH 
cunda in materia rationum : Ergo lucc clarius pacet , aliam c(Ie confi- 
derationem , ciua conferuntur dua: rationcs lecundum habitudinem, 
quam inter ie nabenc , ab ilJa , qua inquiritur , an una magis fit mul- 
riplicata alicujus determinat? rationis cjuam ficaltcra. ,u 
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2)e ratione compojtta. . v,, ,j 

Idetur fuperelle alia confideratio ad naturam raponura expli- 
candam idonea , quae duas rationes examinat prout ex aliis 
rarionibus componuntur, qiiemadmodum ratio duarum magf 
nitudinumquarumcumque A,B, ' 
compofita dicitur ex quibufvis rarionibns 
terminorum C, D, E, vel plurium , qui 
inter iplas magnitudincs A, B, interponantur : fic ctiam contingat in 
rarionibus duabus A B & C D , ut 
cxhibitis quibufvis rarionibus intcr- 

mediis E F , G H , K L aut nluribus — r 

jiceac eandem proprietatcm iliisattri- . l 

boere, <\\xx rarioni in duabus magnitudinibus confiftcnti familiaiis eft; 

Ad illam quaeftionera re(poncicmus, non foium talera proprietatem 
rationibus convenire , led peculiari modo illis congrucre. Pico igimr 
primo; rarionem A B ad C D effe compofitam ex rationibu^ quibufvis 
intcrmediis ^ E F, G H, K L, 
Ponantur eniraM,N deno- 
minatores rationum A B & 
C D, deinde rationum A B, 
EF,GH,KLCD,fint de- 
•nominatorcs M,0,P,Q^N dicetur ex coramuni,Geomctria ratioM ad N 
compofita cx rationibus M O, O P, P C^N) igitur etiani rario A B 
ad C D licitc diciciir compofiti cx rationibus A B ad E F, & E F, ad 
^ • B GH. 
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GH , G H KL, denique KLad CD, non minus atque, denomi- 
natorum ratio, quae noo difierta proportionc fuarum rationum, qua- 
rum perliibentur dcnominatorcs. TMr»: ;-. 

.,;Dico deinde fecundo , quod rationes A B & C D aliqua prxrogativa 
gaudcnt, qux eft communis M adN rationi, fcilicet quod fivc ratio 
A B ad C D multiplicetur per rationes intermedias E F , G H, K L, five 
quaevis dux ali^ exeodem numero afTumantur, ncrapeEF, KL,mul- 
tiplicentur pcr refiduas rationes, feraper emerget ratio a:qualis illi, qua: 
ex multiplicatione ABin EF, & GH,KL&CD exurget. Summa 
etenim^ quam producunt rationcs AB,EF, GH,KL,CD inter fc 
multipIicatJe , xquatur rationibus E F, A B, K L, C D , G H pcr multi- 
plicatione inventis utoftendimus lib. de proport. prop^S. in opcrcGeora. 
•ITcrtio dum dicitur, quoJ ratioAB ad CD componitur cx intcr- 
mediis racionibus EF, G H, L,non eo fenfu intelligendum eft , qucra 
in praeccdcnti alfertionc attulimus , quafi ex illis multiplicatis rationi- 
bus cmcrgac ratio arqualis aggrcgato rationum illarum per multiplica- 
tionem invento : Aliud cnim efl: dicere rario A B ad C D; aliud ratio 
A B in C D. Dum cnim dico ratio A B in C D , fimpliccm rationem, 
per multiplicationem racionis A B in C D, inventam mihi reprxfento. 
Dum vcro dico ratio A B ad A C ; non rationcm aliquam per raultipli- 
cationera inventam , fcd habitudincra ipfius rationis A B ad rationcm 
C D confidcro. 

Z)e ^B^imhm mHltifltcatis O- ^juemultifticatif, ' 

• 

gj^^ Xplicata aliquatcnus dodrin^, qua: naturam rationum con- 
l3s3J? cernit in materia Gcometrica, opcre pr^tium duxi, quacdam 
enucleatius confiderarc quc rationum multiplicationcm fpc- 
dant , & modos loqucndi , qui faepenumero ufui funt: Ra- 
rus cnim huculque fuit in Gcomecricis ufus proportionalitatum , cumq; 
prxfens traitatusper comparationes rationum & interlc coUationes pro- 
cedat , non inmerito fufpicionem moverc quis poffet , an ca quac in 
medium proferuntur ita confcripca fint , utomnis, qui in principiis 
communis Geometria: vcrfatus eft , finc ulteriore dodrina has lucu- 
brationes intcllctftu percipcrc aptusvideri debeat: QiiarconGderatio a 
fufpicionc probabilitatis aliena non videtur. Unde ordiemur ab cxpli- 
cacione quixftionis qui non nemo rcquireret fibi facilltcri petcnci quid 
fic unam rationem clTc akcrius mukiplicatam vd xqucmultiplicatam , 
& coniequenter de proportionibus. 

Ut igitur mcntcm noftram Leftor affequatur recurrcmus primo ad 
terminos communcs Geometri^fcilicet ^ g C D E 

A, B, C, D, E, quos fupponemus in 

cadem fcric dfe conftitutos , ut dicantur clTe proporcionalcs aut 
in continua analogia , undc cum fint quinquc quantiiates , & 
refpcdus prim:e ad lecundam aliquam rationcm fecum addu- 
cat , ctiam rcfpedus fccundx ad tcrtiam candem ratiooem fibi co- 

dcm 



dcm jure Tendicat, rcfpcdhis autciTT tcitiac ad 'quartam tcrriam poftu- 
lat, ficut refpedus quarta? aJ <^uintam quartam rcquirit ; & qnia hi 
termini fupponuntur elTe in continua Artalogia , ta!iserit rclncduspri- 
mi termini ad (ecundum , qualis fccundi ad tertium & tcrtii aa quartum,' 
deniquc quarti ad quintom ; unde hx rationcs dicuntur sfquales , Ct-i 
milcs vel fi mavis etiam eacdem. Quia verd ratio A B fi multiplicctui' 
vel pcr (e , vel per rationcm B C producit rationem A ad C , currt 
ratio A ad C fit compofita ex rarionc A ad B & B ad C, dicitur ratia 
A Cduplicata A B rationis , & ratio A D triplicatarationis A B, ficut 
& ratio A E ejufdcm A B quadruplicata. Quia vcro ratio A B quatcif 
in (e duda exhibet rationem A E, & rationcs omnes B C, C D, D E 
squales fimt rationi A B, hinc redle dicitur ratio A Bedemenfurara-» 
tionis A E , eo quod aliquoties repetita adarquet totam rationem A E: 
Dicitur itaque ratio A E multiplicata rationis AB, eo quodratio A B 
quatcrin feiplam vel in rationcs fibi acquales duftaproducat rationcm 
A E : <licitur autcm quater niultiplicata ratio A E rationis A B , ad fi- 
militudinem quantitatum , quae conficiunt aliquam aliam quantitatem 
in propoTtione tcrminorum corundem fecundum do<5trinam in Elemen- 
tis Geomctricis explicatam , in qna nihil frcqucntius cft quam ufus 
alicujus modi loquendi , quo utimur dum dicimus : ita (e habet A ad B 
ficut B adC, quod in idem recidit acfi dicatur, tam multiplex eft A 
ipfius B quam eft multiplcx Bipfius C. Haec vero loquendi fbrmula j 
Ycl confiftit in quantitatibus , quae Arithmeticam Ibrtiuntur conditio- 
ncm, vel in magnitudinibus quse proprietatibus Geomctricis gaudcntJ 
Si enim fint fex numeri 6, y, 4, 3, z> i, & aliquis requirat quam fit 
multiplex numcnis fenarius unitatis , relpondebitur fi:xics multiplex 
co quod unitas fit menfiira , qu« lexies fiimpta exhibcat numcrum fi> 
narium, Si vcro e^emformula loqucndi uti velimusin quantitatibus 
fiib Geomctrica contcmplatione (blum confidcratis , non dicetur tam 
cft multiplex fex ipfius quinque , quara eft quinquc ipfius quatuor, ac 
proindc unitas, quae prius inlcrviebat ut mcnfiira communis numcro- 
rum 6, T,4, I, non erit menfiira earundem magnitudinum , quia 
alios denominatores poftulant, dum fecundum proprietates Geomctri- 
cas conferuntm-, qualis cftet inter numeros 16. 8. 4.i. i. quacmulti* 
plicationem fpe^at. In illo enim cafii non (blum termini ficut in additi- 
one fiidhmicft, fed ipforum ratio in confiderationem cadit. Quia vcro 
ratio 1 6 ad 8 dupla eft , quemadmodum & ratio 8 ad 4, & 4 ad i , dcnique 
2 ad I, pctitor quam fi multiplex ratio 1 6 ad i,rationis 16 ad 8, & quia per 
multipHcationem rationisi6ad 8 quatcr fumpta producitur ratio 16 ad li 
dicitur ratio 16 ad i quadruplicata rationis quam habct 16 ad 8 , & 
minimc quadrupla qualis exhibcbatur in collaiionc.terrainorum fccun- 
dum fericm Arithmcticam. ' 

Modus igitur qui in (erie Arithmctica dicitur duplus autquadruplus 
in Gcomctrica matcria rationum cfFcrtur pcr rationcs duplicatas , tri- 
plicatas aut quadiiipiicatas. Utque his prxmiflis ad nodum enodandum 
revertaKiur. 

B 1 Dici- 



^j,Dicimus in matcria radonum non minus clTe affignabiles partes., 
partium partcs , atque in ipfis aliis Geometricis raagnitudinibus , cjuo- 
niam, ut inopcre noftro Geometrico docuimus, etiam rationcs incer 
<juantitatum Ipccies numerari poftulant , ac proinde omnibus propi ict 
tatibus obnoxia: funt, quibus rcliqua: magnitudincs fubje^ftiE lunc, 
quae fpccics quantitatis airei-uniur. Quare cum dicitur Ratio ^nius 
cfTc afterius mulciplicata, nihil aliud innuitur cjuam quod ratio major 
poflit dividi in aliquot quantitates fibi fimilcs , cjuemadmodum linea 
vcl fuperficics in partes cx quibus conftituitur, Sicut cnim linea di- 
vifibilis eft in quotvis aequales partcs fccundum datum numerum , ita 
divifibiiis quoque eft c^ua:vis Ratio , in tot Rationes xcjualcs , in quoc 
partcs linea rcdla divila cft, Ultcrius uti iineae divifx in partes con- 
tinue proportionalcs , qujrdam cx illis affumi potcft pro mcnfuri to- 
tius linex ad iliius magnitudinera comperum rcddendam fecundura 
Rationcs Arithmcticas : ita cjuoquc Ratio quxcumquc noftulac poffc 
dividi in rationes vel arqualitatis fcrici vcl proportionalis continuar , 
ut dc illis cadem formctur argumoiundi & dilcurrcndi norma , qua 
in Gcomctria communi ufi fumus; nam ficut cujufvis lincas partesli- 
ncJe funt , ita fimiliter quArvis partcs rationis rationes cxiftunt. Atcjue 

c fufficcre mihi vila lunt , ad queftionis illius explanationcm, quam 
rcquircbat modus locjuendi , quo utimur dum de Ratione hac vcl illa, 
magis vcl minus altcrius multiplicata agimus. 

Supcrcft aliquid diccndum dc formula loqucndi huic latis affini p 
dum dicimus unam rationcm am clTc mul tiplicatam altcr ius , quam fit 
tcrtia multiplicau quart^. Sint igitur dux' 
fcrics proportionalium A, B, C, D, E, & F, 
G, H, K, L, ita ut in utraquc ferie tcrmi- 
Dorum numcrus arqualis fit , fitquc prima 

fcrics rationis duplac , lccunda vcro ratio- 

nis triplx. His pofitis ratio A £ , ut jam expoluimus dicitur quadru- 
pHcau rationis A B , co qucxl A B quater lumpu per multiplicatio- 
nem adarquct rationcm A E. Scd quia cx praemiffis conftat rationem 
F L dici eodem jure quadruplicatam rationis F G (co quod rario 
F G fit mcnfura commcnfurans latitudinem rarionis F L , rario cnim 
F Gcmatcr in (e duda conftituit rationcm F L; benc infertur , quod 
tam lic mulriplicau rario A £ rationis A B , quam eft multiplicata 
ratio F L racionis F G : nam utraque (erics tam rarionem A E quam 
rationcm F L profcrens, conftituitur pcr propriam fiiara menfuram 
Guatcr in fe dudam , quae funt rario A B in fcric dupla & in progrcf- 
iionc tripla ratio F G. 

T>e 'R^ionibus profortionalibus, 

T ultcriorcm luccm addamus cxplicandum quoquc rcftat quo 
fcnfu dicantur plurcs rationcs proportionalcs , ad quod clarius 
cxpedicndum , rcfumo denuo quod antc infinuacum cft : Rari- 
■l^iCX oncm 





oncm omncm inter (}>ecies quandtatis adnumcrandam «(Te , & qucm* 
admodum quatvis linea, fecundum qu&mvis rationis reriera intrcs vcl 
cjuatuor partes, <]\ix fmt in continua analogia , divifibiliscft , ficquo- 
cjue proprietatem illamomni rationi communera cflTe, & confequenter 
Katioiiem cjuamvis in trcs proportionales Rationes divifam iis omnibus 
proprictatibus obnoxiam efle , quibus gaudet quxvis magnitudo vel ii- 
nealis vcl fuperficialis vel (blida in totidem partcs diftinda. Proprietas 
auteprimanaquae convenit tribus lincis pronortionalibus, cft quod 
lemper primus termmus duftus in tcrtium exliibeat magnitudinem pa- 
rem illi , quae refiiltat ex fecundo in (e duAo , quod norifijmum cft 
CJ^. Elementis, qux proprietas cum fic poriftima magnitudiaibus, qu* 
proporrionales fiint , necelTario etiam rationibus , quar proporrionaics 
affcruntur coav£nire dcbct. Sint itaque A B C D 
magnitudines proportionales in aliqua — 7~* "7" T~ 
lerie conrinuat.e, verbi gratia, A, B, C, dS^r rationc dupU. Sunt 
igirur hx rationes proportionales in continua analogia , eo quod fi;m- 
per c«dem aut fimiles fint , 8c fic non eft mirum quod priraa in ter- 
tlam jquetur medie dudtx in (e per raultiplicationem. Quia vero in 
feriebus rationum rationes non lunt fempcr efledem , oportct hoc ip- 
fum cxplicare , quo pa<flo rationcs eriaramapparcnriadiftimiilimarpoi^ 
non folura dici , fcd verc cffe proportionaies. Tuxta icges cujuA 
cumque ferici firaplicium quantitatum in continua fcrie cxiftentium ; 
nifi quantitatum , qug dicuntur proportionales , prima ad lccundam 
candem fi)rriatur rarioncm vei fimilcm aut ^quaicm cura ca, quam 
obrinet fecunda quantitas ad tertiam, & tcrtia ad quartam, nulio 
mpdo in comrauni Gcoraetria proporrionalcs diccntur , ac proindc 
carcre debcbunt priraaria proprietatc proportionalibus debita. Itaquc 
Rationura prbportionaliura priraara cflc ad iecundara ut lecunda ad 
tcrtiara&c.conftare debct, ut apparcat Rationura proporuonaliura na- 
curam non efte alienara a coramunis Geometrif fimdamentis. Sint 
DE, EF, FG, Rationes 
proportionalcs, itaut termi- 
ni D , E , F , G , non fint 
proportionaIcs,fi petatur cur 
n^rationes tam inter fe di- 
vcrfie & difcrepantes dici 
qucant proportionalcs: Ref. 
ponderipoteritnonefle inter 
le ita dimrailcs , quin fibi rc 
fcrvcntfirailitudincra talem, 
quar capaces illas efSciat , 
ut dicantur verifiimara uni' 

formitate fervare, fecunduraquam in reliauis magnitudinibus poftuient 
orane adipifiri raagnitudinumproporrionaliura. SintcnimrationumDE, 
E F , F G denominatorcs redtac A , B , C , Iioc eft fiat ut Ratio D E 
ad E F , rarionem , ita linca A ad B^ ut^ue Rario E F ad F G rationcra, 





ita linca B ad C ; Cam igi- 
tiir fupponantur rationes , 
DE,E F, F G proportionales 
erunt qooquc dcnominato* 
rcs A, B , C , in continua 
Analogia,cum non differant 
dcnominatores a fiiis Ratio- 
nibus; fi igiturA, B, C, pro- 
portionales fint, crunt ra- 
tiones A ad B 5c B ad C af- 
quales,3c confequcnter ratio 

quae eftinter rationes D E . f 

ad E F xqualis cft rationi , quac eft inter rationes E F &F G. Dl- 
cuntur ergo Rationes D E , E F , F G diffimiles quia Rationes tctr 
minorm diflimiles fimt , alia enim cft Ratio inter rc<5las D Sc Ei 
quam fit terminonim E F, velFG. Dicuntur autem Rationes proporr 
tionales , eo quod ratio qux invenitur inter primam & fecundam rati- 
dnem aequalis fit rationi quac invenitur inter fecundam & tcrtiam ra- 
tionem. OifFcrunt tamen Rationes proportionales ab aliis magnitudini- 
b.uspropordonaiibus, quod magnitudines ali^proportionales fintinea- 
dcm ratione cum fiiis difFerentiis Rationes autem proportionalcs diffc- 
rentiis gaudcant aequaIibus,utpoftea demonftrabitur. ^ 

Eft prattcrea aliquis loquendi modus , qui facpenumcro recurrcti 
cum oportebit aflfirmare , quod ratio A ad B fit ad rationcm B ad C' 
^cut ratio E ad F ad rationcm F ad G. Si quisecnuinum hujus cnun^ 
tiationis fenfum rcquirat, rcfpondendum erit hanc formulam nihil 
aliud intendere, quam ut affimaetur quod ratb A adB fuperet rati- 
onem B ad C codem rationis intervallo , quo ratio E ad F cxcedit ra- 
tionem F ad G. Atque hoc liquidc apparcbit, cx iis quae in matcria 
Hyperbolica dcmonftrabuntur : Ne autem fiifpenfum relinquam Lc- 
itorem, Dico: hanc formulam oftendere quod rationes ill» proporti- 
onalcs fint , unde ratio prima A ad B dudla in quartam F ad G, iqua- 
tur rationi B ad C duiftx in E ad F rationem, igitur benc (equitur. 
quod codcm rationis intervallo rationes intcr fe ditferant. Verum a- 
pertius fuo loco dcmonftrabitur. 

Ut autcm finem imponamus, refidua reftat explicanda quaedara du-' 
bitatio , quam nonnemo moveret , poftulando an datis tribus aut plu* 
ribus rationibus, quarum prima totiescft multiplicaca fccundap, quo-. 
tics fecunda cft tertia: &c.de illis cnuntiari pofut, quod fint propor- 
tionales rationes? Rclpondendum eft jnxtadoiftrinam, quam infequcn- 
tibus demonftrabimus , nullo modo proportionales dici poffc illas ra- 
tioocs. Si enim ratio prima toties fit multiplicata fecundae , quoties 
fecunda fit multiplicata tertiac , fi hx rationes tranfFerantur inaliquod 
fegmentum hyperbolicum , co^emur affere fegmentum primac ration^ 
inlcrvicns tam effe multiplex fegmenti , quod lecundam rationem dc- 
tcrrainat, atque hoc cft muJtiplex illius lcgmcnti , quod tcrtiam ran*- 

oncm 



oncm incIuJit; unde tunc legmenta illa cflTent in continua ratione 
Geomctrica, V<?rum afferimns, quod pofteadcmonllrabitur , fegmenta 
ut exhibeant tres rationes proportionales ^ debcre necelfano ellein le- 
rie c|uantitatis dilcretat , fi non fmt in (erie xqualitatis. 

Igitur inferendum eft rationes omnes , quae talem exliibent fericm , 
ut prima toties fic multiplicata lecundjc , cjuoties fecunda e(b muUi- 
plic^ta terti^, & tertia quartx &c.nullatenu$dici polTe proportionales. 

Quamvisqu^ allata funtalicjuo pado fullicientia videri po{fint,ut na- 
tura rationum & qua: adcas fpectant nota faciant ; juvabit niliilominus , 
c^ux fcquuntur cooiidcrare , qux proprictates fatis a communi 
fcnfu aiicnas contineot , & ad problematum folutioocs vaide op- 
portuna judicantur. 

Ratio igitur (jua de agimus inter binas magnitudincs connHit 
prout altera alterius parti xqualis cft aut ia.tiqualis , qujc conii- 
deratio difcreta; quanticatis cermino:> oon pr.ietcrgrcditur. Cum au- 
tcm duae rationes inter fc confcruntur, c^x fimilcs funt, propor- 
tionem conflituunt; nam rationcs intcr le comparantur praxi,qUcV 
cum lincarum relatione communis efl Vcrum ratiooum duarum 
collatio , <^ax ina^qualcs funt, ut Gcomctricis principiis adnume- 
rari qucat , binas alias racioDcs requirit , quarum una Hmilis primx 
datarum altera fecundx, uc omnimod^ unifbnnicas perfevcrec ia 
proportionalitatibus , qaam pnnctpiA Geomccrica io rationibus ac 
proporcionibus (latucriiQC. 

Cum auccm omnem haac matenam , qaae coDnderatioDes ratio- 
oum complec^itur, dod iofclici fucccHa procefsifTc advcrci, cogi- 
tationes , qusc me m defperacioocm adegcraac excutete carpi , & 
ad ultcriorem indagincm animus cxcitatus cft: Quarc in omncm 
mc vcrfavi rationcm , ut telam,quam cK<liri cacperam, profcqucrer^ 
Airumpd, ut in opcrc condabic , primo ratiooes iocer fe confcrre, 
quac in fola rcdlarum linearum collattoae cooriftcrcat; Dciodequac 
ia criangulorum proprictatibuslaccDtcs , occorrcreat; Vltcriusquas 
Circulorum, & in illis vcrfantium linearum, fecantium , taagcoti- 
um&; nmiliumproprietates coafidcrationioportunasfubmioillrarec, 
]mo & ElIipGum, carumdemque cum circulis (ymbolizatioacsooa 
prastermifi , quia imo Parabolicas atfedtioaes, quas racioaibus im- 
plicarem, diiigeocius iavefligare aggreffus fum ; Deaique hyperbo- 
licas ratioocs, qux mihi fubmioiftraruoc io Operc Gcomctricoma- 
ceriam ooa coatemnendam iodituto mco,aggrclfus fum , & utmihi 
perfuadco, fuccclTu ooo iofelici prout docebunt ,quaedecurfu Librt 
lcquuotur Thcoremata ac problcmata, oec injucuoda, oecad rcm 
noltram,quam iotcodimus praedaodam^ ioutilia. 
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PRIMUS. 

D E ' 

LINEARUM DIVISIONIBUS 

Frout^ ad rationum proprictatcs cxplicandas, 

infcrviunt. 

ARG UMENTUM. 

^rimum hunc Librum iti trer partes divijtmus , quarum 
^rima profrietates feriei aJrithmetica exponit : 
Secunda agit de, quibufdam progrefsionis ^emetrica proprieta^ 

t ibus : 

^ertia denl^ue rattones proportionales y divifas ^ in irrvicem 
duQas confiderat. 

?PARS PRIMA. 

-c De quibufdam proprietatibus feriei tJrithmetica, j 
PROPOSITIO PRIMA. 

I rc6la divifa flicrit in trcs partcs feriei Arithmcticae : i 
Dico totan^ lineam media: triplam ^ifq. 





D E 

Int A,^C iTiagti^fmifihTs ifl fcric Arithmctica minorisinae- 
qualitatis ; igitur B continct A , & diffcrcntiam qui B cxccdic 
A : fed otiam C continct A & fimul diffcrcntiam intcr A & B , 
iofupcr quantitatem E( quac cft acqualis D) qui fupcrat ipfa C 
'Uncam B : nam lincjc A, B, C .-cquali fcfc cxccffu fupcrant: in 
tribuscrgo his magnitudinibus A, , B, C rcpcriuntur trcs quan- 

C titatcs 



% LINEARUM DIVISIOKES 

titates aquales A, & ali« trei aequales ipfl D: atqut ipfa B contmct fcmcl 
A , & femcl D : funt itaquc A & C dupU« ipfius B ; quarc cota linca A B C 
tripla cll rcilas B. Quod crac dcmonftrandum. 

PROPOSITIO IJ. 

Dlvifa C\t qu^vis iinea in tres partes fecundum aliquam fericm 
Arithmcticac progreffionis : 
Dico quod, in fcric minoris inxqualitatis, pars prima minor fit tertia 
parte totius lincar; in ferie autem majorisinzquaiiutis, parsprimadua. 
Dus tertiis totius (empcr minor crit. Li 1 

Demonfiratio. r ' - ' 

PEr priecedcntcm propofitioncm conftat mcdiam intcr trcs partes, in (crie 
Arithmetica conftitutas, aqualcm cffc tcrtia; parti aggregati totius , undo 
primus tcrminus , in minoris inaequalitatis ferie , c\im dcbcat cifc minor fe- 
cundo, ncccffarium cft, ut fit tertia partc totius minor j quia vcro in fcrie 
majoris insqualiratis primus tcrminus fccundo majoreft, hinc fccundus dcbcc 
tertio major e/fe , & quia primus tertio additus duplus eft fccundt , hinc 
primus neceirario minor eft duobus tcrtiis aggrcgati totius. , 

PROPOSITIO IIJ. 

SI dns squales linex in trcs partes diverfz feriet Arichmctica^ 
divifx fuerint: 
Dico mcdias utriufque (criei xquales eflrc. 

2)emofifir4tio. 

A E . F A f B 

D 



E . F 


• « 


f 


G • 


H 





POnantur AB & CD flequales lineai dlvifae fccundum mcntem pr opofitio- 
nis : oportct oftendcre racdias lincas E F , & G H intcr (b aqualcs efrc. 
Pcr primam hgjus rcila AB tripla cll lineac EF i igitur ctiam CD , qu« 
fupponitur jcqualis A B, cft tripla rc£lac E F : fcd per eandcm primam etiam 
C D linca , eft tripla rc^la: G H; igitur manifcftum cft quod acqualcs fmt rc(l^s 
£ F & G H .- Quod dcmonftrarc oportuit. 

PROPOSITIO IV. 

MQislincainfinitiesdividipotcftintrcspartcs j in feric difcrctj 
quantitatis conditutas. 



T>emonfiratio. 
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IN PARTES ARITHMBTICAS. ^ 

DAta quavis A B aiTumatur alia qua'dam C D, divifa in trcs partes dif- 
cret.i: quanritatis , *& dividatur A B in G&H prout divifa cft C D no StxH. 
in E & F , crit itaquc A B in G & H divifa in fcrie Arithmctica , dcinde 
fi K L divifa fit in aUa ferie Arithmccica , & dividatur AB prout KL 
divifa cft, crit dcnuo AB divifa fecundum fericm difcrctai quancitatis : Unde 
cum infinita; \ii\cx exhiberi qucant in trcs partcs Arithmcticac fcrici divifa, 
patet infinitis ctiam modis datam aliquam A B codcm modo divifibilcm cfle., 

1 

PROPOSITIO V. 

Slnt A & B ingq uales line^ , quarum tcr tiis^artibus fint arquales 
C&D. ■] 
Dico quod toties pofsit dividi linea A in tres proportionales in ferie 
Arithmetica; ut C fit mcdia trium, quoties dividi poteft linea B in 
tres partes , ut D fit media. 



'Demofijlratio* 
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:I 

.1 



B *r 
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NEqueunt hsc duae linc« A & B dividi in trcs partcs in progreffionc A- 
ritiimetica ut mcdia; intcr illas cxLlanc C & D, quin ^ rclinquant duas ex- b i. Ei^ms 
tremas partes , qua: funul fumptaj conftituant duas duplas rc(flarum C & D , 
fcddua: illae rcfidu^ polTunc fempcr funiliter dividi, ita utcarum parces fimul 
(umpcx candcm racioncm obcincant cum mediis C & D ; ergo tocies rc(fla A 
potcft dividi in trcs partcs in fcric Arichmccica , uc C fic mcdia trium , quotics 
potcft dividi linca B in trcs pacccs , quarum mcdia fic linca D. 

PROPOSITIO VJ. 

DAtam AB divilam in C, ut AC fit tertia parte minor, totam 
A B denuo partiri in D, ut A C , C D, D B conftituant aliquam 
ieriem quantitatis dilcrctac. 

ConJlruBio T)monJlratio* 
A C _D B 

Flat C D acqualis ccrcia; parti. tocius A B ; ericque pcrfe(flum quod rcquiritur. 
Prima enim hujus docct, quoties linca in tres partcs proportionales di- 
viditur in feric quancicacis difcrecic, tocam lincam mcdia: crium e^rc criplamj 
cndc cum C D fic A*quali$ tcrtiiC parti A B , patet A C cum D B duplam dlc 
C D , & confcqucntcr A C diftarc a C D , cadcm diflfercntia qua C D diiFert 
a linea D B. j Uii . .ij..:.. 

Ci PRCK 



A HNEARUM DIVISrONErr 

PROPOSITIO VII. 

QUod fi magnitudo juxta fericm Arichmcticam in quatupr p^- 
tes divifa fucrit: " - 

Dico totum aggrcgatum quatuor partium, duarum mcdiarum du- 
plum exiftere. 

:/ Tlmonftratio. O /1 



C Int A, B, C, D magnicudines in Anthmctica fcrie , igitur B continct A 
& difFercntiam E, qua B fupcrat A ; {ed C continec B , hoc cft A & E fi- 
-mul cum diffcrcntia, quaCfupcrat B racproindc continetC, prartcr quan- 
titatcm A , ctiam duas quantitatcs a'qualcs ipfi E : vcrum ij continct C hoc 
cft femcl A & bis quancicatcm E, ac pra*cerea diflercntiam , qua D fupcrac C, 
quic ctiam .Tqualis cft E; igitur in tota magnitudinc A, B, 'c, D eft repcrire 
quatcr quantitatem A , & fcxics quantitatcm E : continct auccm magnicudo 
B & C bis quantitatcm A , & tcr raagnitudinem E ; igitur totura aggreca- 
tum A, B, C, D duplum cft B & C. Quod dcmonftrandum fuic. 



s 
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PROPOSITIO VIIJ. 

I linca divi/a fiicrit fccundum fcricra difcrctac quanritatis, inpartes 



numcro impari: 

Dico tcrminum primum cum ultimo , arquari fccundo cum pcnul- 
timo &c. 

Demonjlratio. . 

m 

A B C D E 



C It hnca ahqua diyifa m qumquc partcs A, B, C, D , E, fccundum rcricrai 
Anthmcticam , crunt quoque parces B, C, D proportionalcs Arithmcticc/ 
igttur pcr primam hujus linea B C D tripla cft tciXx C : Quia vero fujit in ferie 
Anthmctica partcs A, B, C, D, E, igitur aquaH fefe cxccflu fupcrant , & C 
fupcrac A duplici cxccflu, quo B fupcrac A, funihtcr E fupcrat C duplicicx- 
ceflii , quo D fupcrat C, hoc cft quo B fupcrat A , igitur C fupcrat A eodcm cx- 
ccflii quo E fupcrat C , undc partcs A, C, E funt in progrcflionc Arithmc- 
tica , & confequcnter llnca; A, C, E tripla; v^iXx C : undc tam B & D fimul 
dupL-e funt ipfius C , quam A & E dupla: funt ejufdem C. jcqualcs igitur func 
A & E fimul , hoc eft primus tcrminus cum ultimo , redis B & D funul , hoc 
cft fccundo tcrmino cum penultimo. 

PROPOSITIO IX. ~i 

SI raagnitudo divifa fucrit fccvpdum fericm Arithmcricam , in par*. 
tes numcro pares : ' 

Dico rarfus primum tcrminum cum ultimo , xquari fecundo cum 
pcnultimo &c. 

Defnofh- 



r 
I 



IN PARTES ARITHMETICAS. 

> Dmonjlratio. 

B C D 



C Ic magnitudo aliqua divifa in fcx partcs fccundum rcricm Arithmcticam , 
*J fcilicct in partcs A, B, C, D, E, F, dicit prn: fcns propofitio lincam A cxivn 
F, «qualcm cflc lincac B cum E ; quod fic dcmon/lro : Quoniam func in fcric 
Arithmctica lincr A, B, C, D, E, F, crunt quoquc rcft.T B. C, D, E in Arith- 
mctica fcric , igitur pcr fcptimam hujus partcs B, C, D, E fimul dupl.x- funt 
partium C, &D:fcdA fupcrat C duplo excclTu, quo B fupcratC, & Dfupc- 
rat F duplo exccfTu, quo E fuperat F , hoc c/l quo B fupcrat C , igitur A fu- 
pcrat C codcm cxccflu quo D fupcrat F, addatur igitur cxccfllis quo Afu- 
pcrat C ipfi C , & cxccflVis quo D fuperat F addatur ipfi F , crit A cqualis 
C cum fuo additamcnto , & D asqualis F cum fuo additamcnto ; igitur 
cric A & F cum fibi addito, .trqualis C cum fibi addito & fimul D. Ablatis 
igirur arqualibus, manet A aim F a'qualis C cum D, Tc(kx igitur A C D F 
duplnc funt rcftarum C & D , quarum quoquc dupla; dcmonftratk- funt 
te^q B, C, D, E, ablatis igitur C & D , mancnc A cum F, & B cum E «qualcs ' 
hoc eft tcrminus primuscum ultimo icqualisfccundo cura penultimo. * 

N O T A. 

Qjiod dixi primum tcrminum cum ultimo jcqualem eflc fccundo cum pc- 
nultimo, fivc magnitudo aliqua divifa fit in partcs imparcs fivc in parcs, 
intelligcndum quoque dl dc tcrtio cum antcpcnultimo & fic fcmper fumendo 
terminos .rqualiter diftantcs a mcdio fi numcrus impar fit, vcl aduobusme- 
diis, fi numcrus ccrniinorum par fit. 



PROPOSITIO X. 



Sr linea divifii fuerit (ecundum fcriem difcrctae quantitatis, in partcs 
numero impares: 

Dico quod totum aggregatum toties continebit mediam, quoc par- 
tcs in toto numerabuntur. 



Demnfiratio* 
A B C D E 



p Acilitatis ergo afliimamus aliquam re^lam in quinque partes fe^lam , fe- 
X cundum fcricm Arithmcticam ; fciliccc A, B, C, D, E, igicur B fupcrac A 
eodcm exccfl^u quo E fupcrac D , quarc fi exccfllis quo E fupcrac D addacur 
ipfi A, ficc a cum adjunao cxccflu lequalis ipfi B, & fimiliccr Eericaqualis 
D ; undc E cum A arqualis crit D cum B : fcd*B cum D duplum efl ipfius ^^M»» 
C , pcr propofitioncm primam hujus , igitur ctiam A cum E cric duplum C, 
ac proindc tocum aggrcgacum A, B, C, D, E cric quincuplum ipfius C • funt 
auccm cx fuppofitionc etiam quinquc partes in ipfo toco aggrcgaco : Ergo 
pacet vcritas propoficionis. 
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PROPOSITIO XI. 

SI magnitudd divifa flierit fccundum feriem aliquam difcrctae quan- 
titatis, in partcs qux numero pari conftenc: ^ 
' Dico totum aggrcgatum toties continere mediam partcm duaruiQ 
mediarum quaacAtacumj quotfunc partes in Iiac4 diviia. 'i 
^tbnt -f.a r^if-t- a T M , t- .,a 

" ^ T>emonJlratio. 

A B C D E F G ' H \ 



T^: ■ ~ ■ •TT: ~; 

"P Xpofita fit magninido in ofto partes divifa fecundum altquam feriem a4 
^ rithmeticam , dicit propofitio numcrum partium , qui o<fto eft , ctiam to- 
tum aggrcgatum cxplcrc, pcr mcdictatcm quautitatum D E o<flies repctitam i 
quod fic patcbit. Orancs hrc magnitudines funt in fcric difcrcta; quantitatisi 
igitur prima & ultima aqualis cA fecundx cum pcnultima , & fic confe- 
qucntcr fecunda cum penulrima aquails c/l tcrti«c cum antcpcnultima , ac 
confcqucntcr ctiam tcrtia cum antcpenultima «qualis duabus mcdiis firaul 
fumptis ; unde manifcftum fit mcdictatem duarum mcdiarum quantitatum o- 
^lics fumptam , complcrc totam fericm oAo quantitatum. 

PROPOSITIO XII. 

Sl ponantur duae aequales lineae fcdae, fccundum (eries diverfas pro- 
grelsionis Arithmetice , in partesnuraero impari, ita tamen ut noa 
difcrepent numero /uarum partium j ^ 

Dico fi in utriufque lineac fub divifione atqualis partium numerus 
cxllicerit, eciam medias in utraque fcrie $quales futuras.^^ 



•r 



T)em07iJlratio, 



2 



PEr dccimam hujus liquct; quod tota linea totics contincat mcdiam, quot 
funt numcro partcs , in tota fcric ; igitur cum fupponantur dua; iUa; linca! 
fcqualcm partium numcrum contincre , fmtquc jcquales iWx cx fuppofitionc, 
ctiam utraquc toties contincbit fuam mcdiam , quot funt in feric utriufque 
partcs, qui numcrus partium cum aequalisfit, ctjam conftac utrafquc mccUas 
in fcricbus illis ajqualcs cfFc. _ , \ 

PROPOSITIO XIII. \ 

QUod fi binae lineae inter fe aequales, fccundura diverfam feriem 
progrcfTionis Arithmeticac , divif(f fuerint in quatnor partes: 
• Dico aggrcgatum duarum mediarum unius feriei sequale effc dua- 
nim mediarum aggregato alterius feriei. 

T>emonJlratio, 

A-i--^ ^ ii_ B 

C-L L_ M N ^ 

Lincaf 



IN PARTES ARITHMETICAS. T 

Llnea A B , C D diviCx fint in quatuor unaqu.Tque partcs , rccunclum di- 
vcrfam progrcflionem Arichmcticam. Dicic propofKio aggreg;atum duarum 
mcdiarum F, G, fcriei A B , jcc^ualc e^re aggrcgato duarum mediarum L & M, 
fccundic fcrici i quod fic conftabit ex proprictatibus progrcflionis Arithmccicje. 
Ex conftrmltione «qualcs funt rcrtae AB , C D , quarc cum* toca A Bdupla a^Aitf*»^ 
(it, duarum P& G; etiam tota C D dupla eft duarum F & G : fedeodcm jure to- 
ca C D dupla cH duarum L 6c M : igitur fequicuc quod dua^ F ScG squalcs 
fmt aggfegato L & M. 

PROPOSITIO XIV. 

SI duae aequalcs lineat, fecundum divcrfam feriem alicujus progreT. 
fionis Arithmcticae , feftx fucrinc in quotcum^ue partcs numcra 
Jjares, fuerit autem nuracrus partiumin utraque ferie acqualis: ; 

Dico aggregata parcium duarum mcdiarura,in ucraquefcric xquaio 
lia fore. 

*Denmfiratio. 

A E F G H K L B > 



M N O P Q K 
C _ _-D 

SUpponantur AB, C D jcqualcs line« , divifie fecundum ^uas diverftis fcrics 
progreflionis Arithmctic« , prout fonat propofirio, fciliCcf iri partcs E, F; 
G , H , K, L, qurc numero arqualcs fmt cum partibusM, N, O, P, Q, Ri . . . 
Dico igitur quod du« mediJC,G& H funul fumpt» duabus O & P, qu« mc- " 
dium locum in fcrie occupant , jtqualcs fmt. Pcr propofitioncm undccimam 
hujus, toties fcries AB Continct duarum mediarum G & H dimidium , quoc 
iunt partes in fcric A B : fed tot func partes in linea CD quot funt in lintfa 
A B , ex conftru<flione j igitur quocics rcfta C D continct numerum fcriel 
A B, toties etiam continet dimidium duarum mcdiarum G & M , fed etiarrt 
tocics continct dimidium duarum mcdiarum O, P, quotics continet numcrurt» 
partium fuarum, igltur toticscontinet dimidium fuarum partium O, P, linci 
C D, quoties continct dimidium racdiarum G&H, linca AB ircqualcsautcm 
funt AB & CD, crunc itaquc ajqualia dimidia mcdiarum tara G, H, quam 
O, P, ac proindc ipfa aggrcgata. 

PROPOSITIO XV. 

QUod fi dux inxquales lineae , fecundum divcdas feries Arithme» 
ticae progreflionis , divifac flierinC) numerufque parriura in utrA- 
cjue linea arqnalis fiieric , oarces vcro fcrici numero impari: 

Dicomajoremlineamaa minorem cam ohdnereracioaemyqusinter 
utrafquc medias linearum parccs repericur. _ ;> 

T)monfiratio* 

A F G ' K ^ 

M J3 O P 

Slnc A B, C D inajqualcs linca divifae in parces ifflpari humcro, ita taracn 
ut tocidcm llnc parces majoris , quoc minoriSj fcilicec F, G, H K, & 

M,N,0,Px 
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jvi !\ L>, iTvcrDi graria uc uiriunjuc Mtviuwni» tiuwwiu,> v|u»<^iu«y 

aflumpta dcinde linca QR, quac fic arqualis AB , dividatur ut cjus 
partes fmc quinqup numcro & fortiantur cam intcr fc rationcm , qux 
ti.hjMs reperirur inter panoS tLnex Cty i <k'iti pir \>fop6iitip^cm duodccimam hujus, 
mcdia linea V aqualis medi? G , in partibus rcrtae A B : undc cvidcntcr 
fcquitur , <juod eatidcm rationcm bbtineat lilr»ea A B ad mcdiam Gjt 
^uam habet-re^a QK ad" lincam V, qu? medium fitum occupat, intcr par^ 
tcs Tcdx QRj atqui cx conftruaione , rcaa QR, candcm habct rationcn* 
ad fuam mcdiam V , quam hnca C D ad mediam N. Rertc itaque infertur i 
quod qualcm rationem obiinct AB ad redam C D talcm quoquc fcrvac 
mcdia G ad mcdiam N : quod dcmonftrandum fuic. 

PROPbSITlO xvj. 

SI ddx in^quales line* divif? filerint , fccundum divcrfas fcncs 
progrcfTionis Arithmeticae , conftent autem feries partibus numc- 
rum jtarem continentibus : 

j,. ;Dico majorepn lineam ad miriorem talcm contincrc rationcm, qualcm 
duac mcdij «lajoris linese habent ad duas medias linea: minoris lon- 
gitudinis. ^ . J , >i 

T>emonjlratio. 

'VT On diffcrt hujus pfopofitionis tjcmonftratio a diCcurfu praiccdenti , nam 
'aN quemadmodum in prfccdenti propofitionc , utraquc Unca parcm, & x- 
qualcm habct numcrum par^^um , ita quoquc candem ha:c condttioncm re- 
quirit. Diffenc nihilominus, qu^d.pratccdcns cxigat dividi hncas utrunquc,m 
rartcsnumero imparcs. qpx finc in fcric Arithmctica: pricfcns vero petic 
lineas , in partes numero pari effe divifas. Oftendcndum itaquc reftat , hncas 
^B , C D , qua: in.-equales func raagnicudines , & (c(\x func in partes nume- 
jropari, fciliccc fcnas, fccundum diverfas feries alicujas progreffionis quanci- 
tatis difcrcta E, F , G. H, K, L, & M. N,0, P, Q. R, ita cffc conftitutas uc 
ma)or A B, ad minorcm C D cam obtineat rationcm , quam habcnt duac me- 
di;e majoris nempc G & H ^ui fumptx ad <J«fS;P»j ^ ^^^^ 
inrcr partcs rcdla; C D. 

E V'^^-'^ f -''^ H K I* 

A r ;..f M , , ■ ■ 1 B 
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Utcmur codcm difcurfu , qui nobis ufui fuit in prioris propofitionis de- 
monftrationc ; affumendo nimirum certiam aliquam Hncam S T, acqualem 
longitudinef um rc(fta AB. divifam autem ficut eft divifa linca niinor CD: 
fmt i"itur ^V. X, Y, X, partcs lincas 9 T, in cadem rationc, qua func 
fftr-N^O, P,Q. R.Quoniam igitur iincjc AB, ST ex -conftrueflionc aquales 
tAhniu ^""'^ & codcm nufflcro partium . fcquitur pcr propofitionem deci- 

Wam quartSm , aggregata partium duanim mcdiarum m utraquc fcric x- 
tmalia jcffei igitur qualis cft racio tocius A B ad duoi G»H, taUs qiioquc cft 
i^S^TT^ifi tccxx 



9 



IN PARTES ARITHMETICAS. 9 

K^x S T ad duas Y, Z; fcd qualis cft ratio S T ad Y, Z fimul fumptas , talis 
quoquc eft totius CD ad" duas OPj igitur qualis cft ratio A B ad duas mc- 
dias G, H , talis quoquc cft ratio rcfta: C D ad duas mcdias O, P. Qiiod 
|uit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XVII. ( 

E F G H K ^_ 

C L M N O P p 

SI duq acqualcs line« in partes nunicro imparcs (et^tg fuerint , vel 
parcs fccundum fcriem Arichmeticam : 

Dico duas lineas, a mcdia vel ab ipfifmet eictremis «qualitcrdiftan- 
tes , fi (imul fumantur , in utrac^ue ferie sequales elfe. 

'Demonjlratio* 

Llneae A B , CD «qualcs, primo fupponantur divifr , unaqurquc in par- 
tcs quinas , quar fmt E, F,G, H, K, & L, M, N, O, P, aflcrit propofitio 
quod E & K, qua; arquali partium numcro a mcdiaGfunt conftitutae, atquc 
funt rcAac L & P a media fux fcrici , qux eft N , ctiam nequales fint , fi 
fimul fumptac fucrint. Qyoniam proportionales funt F, G, H, crgo F,G, H 
• lincas * tripla: funt ipfius G, & quia ctiam proportionales funt M, N, O funt xx.hmiu 
funiliter M,N, O, tripl« rcft«N : undc F H dupla; funt ipfius G ficut M 
&0 duplac N. Sedctiam '"«qualcs func G & N, igitur etiam funt «qualcs bu&igM 
F, G, H lincis M, N, O funul fumptis , quarc cum ex conftru<^lionc «qualcs 
quoquc fint A B, C D.patct etiam E & K lincis L & P fimul fumptis xqualcs cfTc. 
Si mcdia in utraquc fcric tollatur, mani&fta fiet fecunda pars hujas propofitionis. 



PROPOSITIO XVIII. 

G H K L M 

D E F 
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1N rcda A B , airumantur quatuor «quaJcs 
lincJe AC, CD, DE, EFi 

Oporteat rcdam A B partiri in quatuor par- P 

tcs , cjuae fint in progreffionc Arithmetica > qua- 

rnm prinu fit reda A C. ' 

ConJlruBio T)emonjlratio. 

DTvidatur rc<fla FB in fex partcs^jequalcs , quae fmt FG, GH, HK, 
KL, LM, MB. & fiaf rc(Xx EF cqualis N, dcinde re<fl.r EG a:qua- 
lis O , rcAac quoquc E H arqualis P , dcniquc line.-e E K aiqualis Q^, hoc 
pcradlo erunt iincis N , O , P , Q^, partcs linc.T A B aqualcs , critquc ca di-. 
vifio ad mcntcm propofitionis. Eft cnim linca N .rqualis AC, & linca O ac-^. 
qualis C D cum F G , linca vero P jcqualis D E & fimul linea: G K , ultimo 
linea Q^?qualis rc<fbe EF una cum rc<fia KB, undc cum linca: N,0, P, 
fmt in fcric progrcflionis Arithmcticie , etiam partcs linca; AB, quf funt 
iUis gqualcs crunt in fcric cidem , quod fuit pr^ ftandum. 

D PRo- 



iO LINEARUM DIVISIOKES 

PROPOSITIO XIX. " 



Llnca AB utcumqucdivifa inC, totics dividi poteft in feriemali- 
quam Arithmeticae progreffionis , qux habeatprimam AC.quo- 
tics A C, commcnfurans partcs lincx A B, relinquct aliquam partem rc- 
fiduam. ^ 

^emonjlratio, 

SUmpta rcAa A C aliquotics , in linea A B , ut libitum fucrit , vcrbi ^aria 
quinies ncmpc, A C, CD, D E, E F, FG , rclinquat aliquam rcfiduam par- 
tcm GB, Dicoquod AB dividi qucat, fecundum aliquam fericm progrclh- 
onis Arithmetic9, qu? habcat primam ilHus fcrici lincam AC; quod ita pa- 
tcbit: quoniam pcr conftru<flionem quinque partcs fqualcs func prim^ AC, 
& reli(fla fic pars refidua G B ; dividacur G B in coc parccs cqualcs , uc una 
illarum addita rcd? C D , & duabus cx iifdem adjundis re<ft? D E , 
A c D E F GHKLMNQP Q^R B 

tribus quoquc anncxis linec E F,deniquc quatuor rcfiduis addi- S 
tislinc^FG adcquenctotaC B, tuncfiaddacurlince C B pri- ~ 

ma AC, cric tota A B fc<fla fccundu fcriera progrcffionis Arith- 

inctic?;' fi cnim rcdl? A C fit fqualis S, & rcft? C D una cu G H V 
fit gqualis T , ultcrius hnc? D E fimul cum H L , qu? du- ^ 

pla cft G H , fit cqualis V , atquc linc?" E F una cum rc<fta « 

L O , qu^ cft tripla re<^l? G H , ^qualis ponarur X , pr?- ^ 

terea rc<fl? F G limul cum O B , quc quadrupla cft G H , 
fit aqualis Y, apparcbunc omncs linc^ S, T, V, X, Y fqualcs toci linc^ 
A B ; func autcm partes S , T , V , X , Y in fcric Arithmctica , cum ^quali 
fc cxccfFu fupcrent , igitur ctiam tota A B , A dividatur in partcs ^qualcs il- 
lis quinquc quantitatiljus , crit divifa in rationcm Arithmcticam quinas ha- 
bcns partcs quarum prima crit rc(fla A C. 

(^orollarium, 
N • 



M 



B 



E 



H K 



EX his itaquc propoficionibus rcdlc colligicur Mcchodus formandi fcricf 
progrc(Eonis Arichmccic^ , maximc in racionc minoris infqualicatis. Mo- 
mcndus cft nihilominus leftor , quod datis quaruor quantitacibus c<]ualibus 
pcr admixtionem aliarum partium , in fcric aliqua Arithmetica quatuor partium , 
majoris vcl minoris inaequalicacis confticucis, alia fcrics adhibcri poffic, a priori di- 
verfa, qu^admixtapartibus ilUs quacuor fqualibus aliam fericm Arichmccicani 
cxhibcac ctiam quatuor ferici partcs compIe<Jlcnccm: nam lincis A,B,C, L cquali^ 
bus datis.fi fccundc B adjungatur D, & rc^il^ C addatur E , ipfi vero L jungatur F 
cxurgctfcrics exhibcns lin*c5 M. Quod fi vcro ipfi B con jungatur G, & rc<flc C ad- 
datur H,ultimf quoquc L iun<fla fit K, cxfurgct lijicaN , quf non crit ^ualis M, 

Emcr- 



IN PARTES ARITHMETICAS. ^ 

Emergcnt igitur nov? fcries ab illis , quf fupcrius pcr fcricm rationis D 
E , F eracrferunt , & nihilominus idcm omncs habent initium fuc progrcffi- 
onis undc apparct infinitas fcrics cjtfurgere poffe, que divcrnflimc fmt in- 
tcr fc habcntes communc principium. Qijod autcm didumcft, quod linealS/ 
non cnt f qualis M , hoc ita non eft intclligcndum , quod pcr fimilcm feriem 
G, H K, non- poffit cxhibcri fcries produccns quantitatcm M. Quod f» 
cnmi hnca D, E, F, dividatur, ut cft divifa linca G , H, K prodibit c.i- 
dcm praxi fupcrius pofiti Unca , habcns in fcric fua initium lineam A & 
divcrfam progrcffioncm partium, cxhibcntcm nihilommus lincam M vcl N 
vcl quamcumquc. 



PROPOSITIO XX. 

SI quamor magnitudincs feriei Arithmcticar proprictatcs habcant, 
^^ggregitum cxtremarum , mcdiarum aggrcgato xqualc crit. 

Demonjlratio. 

QUoniam prima fuperat fccundam , ficut tcrtia quartam, addita ieitur dif 
fcrcntia, qua prmia cxcedit fccundam ipfi fccund^ , fiet fecunda rqualis 
prmi? r fimiliter fi addatur diffcrcntia, qu4 tcrtia fupcrat quartam ipfi quar- 
t?, crit quarta ^qualis tcrti?, crgo prima cum quarta cum fuo additamcnto 
fquahs cnt terti? & fccund? cum fuo augmcnto, fcd fiab ?qualibus adiun<fla 
^ualia rurfum dcmas , refidua rcraancbunt fquaha; igiturprima tunc quan 
titascumquarta crit ^ualU fecund? & tcrti^. Qiiod fuit oftendcnduni 



S 



PROPOSITIO XXI. 

Int A, B, C,D in fcric dilcrctz quanritaris, & a finguhs :equalcs 
magnitudines demantur: 
Dico reliduam iericm ia dilcreu quanriucc pcrmancre, 

Demnjlratio. 



A, B, C,D.| 

II, U , 10, 9 

E, F. G. H. 



C Int E , F , G , H rcfidu^ ferics , igitxir A fupcrat B , fi- 
^-'cut E cxccdit F, & B fupcrat C ficut F excedit G,& 
C ipfam D ficut G ipfam H , igitur ficut funt in difcrcu 
ferie A, B, C, D,iuquoqucin Arithmctica fcriecxiftunt 1«* , «o , g , >. 
E , F , G , H. Quod oftcndcrc oportuit. * 

PROPOSITIO XXII. 

QUod fi econtra magnitudinibus in feric Arithmerica conllitutis 
*qto!cs quanritatcs adjunxcris, ctiam compofitr magnitudines 
in Arithmetica feric comparcbunt. 



7)emonm 



* ' tlNEARXJM DIVISIONES [ 



T)emonJlratio. 

SUpponantur magnitudincs A, B, C,D in Arithmctica ^> 
fcrie, igirur ajquali fe magnitudinc fupcrant , quare A ad- " » " » '° » 
dita ipfi D , a:qualcm cxhibct magnitudincm illi , qux fit ex B addita ipfi 
C, unde fi ^cqualcs illis magnitudines addantur, etiam A & D cum fuis ad- 
ditamcntis ajqualcs crunt B & C, una cum fuis adjun(flis. Qijarc admiffisin- 
crcmcntis pcrmancnt in feric Arilhmetica, 
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LI E A R U M 

PARS SECUNDA 



Z)e profrietate Linearum ^eometrice projportiofktltum 
-PROPOSITIO XXIIJ. 

A B C 

' D F~ G" 



POfitJC fmt tres lineae , A,B,C, in continua Analogia: 
Dico lincam totam conftare ex tripla reitae A, a fcries ficmi- 
noris inafqualitads, & cxccflu, auodiffert A a linca B, bis fumpto, 
deniquc cx differcnti^ , qua diftat B a rc6ta C. { [ 

T>cmonJlratio. '^^^ 

Flat rcAa C «qualis D E Unca , dcindc tt(\.x A fit «qualis D F , & rc€ix 
B atqualis D G •• igitur D F continct fcmcl lincam A , & nmiliter D 
eandem A fcmcl continct, quarc cum etiam DE femel contincat A, mani« 
fcftum cft in Jinca A B C tcrtio redlaxn A affighari ; quia vcro rcfta F G cx- 
ccflus cft , quo linca D G , hoc cft linca B , exccdit rcdlaro D F , hoc cfl 
A , & cum prjctcrea rc<fta D B cdntirtcat candcnr FG , & fimul diffcrcntiam. 



PROPOSITIO XXIV. 

B C D o«.. 1 
O n- h .33 a 



Slnt A , B , C , D , proportionalcs majoris inJtqualitatis ; if^itnibncKf 
Dico rationcm rcdanguli fub A & D ad B quadra^ fcrc mi- 
fioris inx(^uaiitads. ^ ? ni . ^ i i 

T)emonllratio.. ^ ' 

j ' .■•'1- •..>•«{ 

EX co quod cx conftrxl^lionc fmt proportiohalcs A , B , C , D , ftquituf > 
» quod rciftangulum fub A , & D fit acquale fob B , & C rc<ftanguIo, rcc- xiSJUxAi 
tangulum autcm fub B , & C minus eft quadrato B j igitur ctiam rcAangu- 
lum fub A , & D quadraro B minus cft. ..Ai\^.{b 



0 
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PROPOSITIO^^XV. ipaa4.-.vi. 

Ifdcm pcrmanentibus : Dico rationcm' rcdangull iub A & D a J 
C quadratam cffe majoris inxqualitatis. ., j oiila/ i mum 

2) 3 7)emon0 




! ) 'Demofijlmtio. j ^ , 



a tCftxti, 



•n F.aanpulum fub A, & D iuquale eft B C rcftangulo, igitur cum fcrics 
Ivfit maprls iaarqualitfttis refta B major cll , quam C, igitut quadratum 
C minus cft rtf^langulo fub 6 & C ac pfoindc minus etiam rc(fHngulo fub 
A & D. Ratio igitur rcAanguli fub A & D ad C quadratumcllmajorisinac- 
qualitatis. '."^ -aV* ' * 



rROPOSITIO xxvj. 
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QU«vis retfta nata eft polTe dividi in tres partcs proporrionales ^ 
fecundum datam progrcflionis fcriem. v \ 

m 



.ojqff ii; vw! r . T>emnJtratto. 

Ua fit quacvis fcries A, B, C, & qujecumquc linca DE, fiat ut ABC 
— ad A ita D E ad D F , utquc A B C ad B , Ita D E ad F G. Dico Itncam 
D E divifam cflTc in pun^ftis F & G, fccundum fcricm A, B, C. Ut enim cft 
%txlkm A B C ad A , ita cft ex conftru<flionc tota D E ad D F , • igitur ut eft A B C 
' ad B C, iu cft DE ad ^"E , cft infupcr cx conftruiftionc ut AB C ad B ita 
quoquc DE ad FG ; igitur ut ABC ad A&C, iuDE cft ad DF & GE; 
ftd cft ut AB C ad A ita D E ad D F, igitur ut AB C ad C, ita cft DE 
ad G Ei igitur funt D F, jpj^ |,.G P |n fcric A , B , C 

^^'''''VKovosmo xxvii- 

|t AC divifi iriB^: t^ftcit vc%' ^teram partium ^fcirtiri in D, 
ut fint propordonales A D, D B.flcBC* ^^^. ^.^^j ^ 

Flat diamctro A C circulus A F C ; fijiji- 
liter diamctro C B dcfcribatur circilRis 
B E C , dcinde cx puniflo B crigatur pcr- 
pcndicularis. Si F-*4. rcd?^ t deaiquc 
cjt pupAo Fpcr Q , centrpm .circuli B E C, 
a^atur linca F G occiirrcns circuinfcreriti^, 
circuli E B C , in pundis quibufdam E,& L; 
crit igitur • rc^langulum E F L fcqualc qua- 
hiw^ii. drato B F , hoc cft •» rcftangulo A B C . Qn- 
< itf/fx/i. <kf A-E eft ad T E, uccft F 1* ad B e(V 
■> ., aotcm F L ntajor quam B C jigiturctiam 
AB major cft quam FB, fiat igiturline» 
dl.frimi. TcAx FG^^aqualis GD, crit hajc qiinor 
quam A G , & confcqucnter minor erit 
ti.fecHMM. B D quam B A. «^•aang^do A«C Jt*jul-p O <1 Oil 

lc cft rciflangulum fub A D & B C uni a c tr t 

f j./W. ^^nvfc^tarvciijQ D B C. hoc pft F E L t f Reaangulo vero B D C , hoc cft E F 

.^qualc-eft *ljBC rcAangulum , una Cum' quadrato D B ; dempto igiturconj. 
muni rcdangulo D B C, manet DB qustdrato acquaks rcaangulum AD BC, 
.i7./«ri. g propomonalcs igitur funt linca: AD , D B , B C. Quod fuit praftandum. 




IN SERIES GEOMETRICAS. le 

quod non minus dc ratione minoris inarqualitatis intcUigcndum cft. quara 
dc rationc majons maqualitatis , ut ipfamct doccnt fchcmata. in quibus 
nunc AB major quam BC dividitur ut fmt proportionales AD DB BC 
nunc vero minor AB, codem modo dividitur, quarc univcrfal»; prorfusdt 
propoiitio. * 

Hancpropo/ttionemdcmofjflravimusl. ijom.i. uhi fy' aliam univfrfalio^ 
rm aHulmus. P/acuit tamen eam hic repetere, ne quid le&orem remoretur , 
tft contemplattone divijionis Imearum in fartes Geometrice proportionales. 

rROPOSITIO XXVIIJ. 



B 



S E 
1 refta A E in tres proportionales fc(5la fucrit , quaram prima fic 
AC : Dico quod non dividctur in alio punao , quam in foio D, 
ut fint proportioanalcs A C, C D, D B. 

7)emonjlratio, 

e Inc cnim fi Ificri potcft ctiam AC, CE, EB proportionalcs , igitur a 17 rrxf^ 
.rcftangulo AC , EB scqualc eft quadratum CE.Scd cx fuppofitionc pro- b fertst^ 
portionalcs funt AC, CD, DB, igitur h quadrato CD «qualc cft rcftan- "* 
gulum A C , D B , cft autem rc<flangulum A C , D B minus rcdangulo A C 
£B. Igitur ctiam quadratum CD minus crit quadrato CE ; quod ficri nc- 
quit , cum cx conftru<flione C E fit minor quam C D. Idcm quoquc abfur- 
dum fequcrctur , ft affumpta fiicrit C E major quam C D. 

PROPOSITIO XXIX. 



A_2 1 G ^ 

C — ^ D 

SI dua! xqualcs lincae in tres proponionalcs divcrf» fcrici, divi/ac 
fucrint: 

Dico racdias inxquales cffe. I 

Demonflratio* l 

t. 

T . ^ ftipponantur divifx in trcs lineas proportlonales , ut fint 
E, F, G, & H, K,L, proportionalcs. Dico mcdias F & K inaiqualcs. 
effc n fmt aequalcs lincae AB, & CD: nam fi cflcnt «qualcs F & K, & _ 
nihilommns proportionalcs cxiftcrcnt E,F,G,&H,K,L, igitur - rcc- y,!^ 
tangulum EG cflct a:qualc HL rciftangulo; undc E ad H candcm rationcm hxyfaml 
nabcrct, quam L ad G ; atqui cx clemcntis conftat, *»quod duar cxtrcmJE intcr 
quatuor proportionalcs lincas, ft fimul aggrcgcntur majorcs fint quam aggrc- 
gatum mediarum; igitur E & G fimul fumpta; majorcs funt quam H & L.at- 
qui F & K fi fint «quales linca;, F cum duabus lincis E, G, & K cum H L. 
nequcunt cxhibcrc duas lincas jcquales AB & C D; igitur ncccflario infcrtiir 
lincas F & K inaiquales cflc. 



PRO 



7x6 LIKEARUM DIVISIONES 

PROPOSITIO XXX. 

Slt qa^cvis linea AC divifa in B, & alia quarlibct D: 
Dico racionem A B ad D , una cum ratione B C ad D , acquatem 
elTe racioni A C ad D. 

7)emonftratio. 

A B C 

D 



aifrtf»r^ D Atio* AB ad D, ad rationem B C ad D ,cft ut A B ad BC.Ergo com- 
tict, : JeV ponendo, ratio A B ad D una cum rationc B C ad D, eft ad rationem 
2.«.8.«i, B C ad D , ut A B cum B C ad B C , hoc cft ut A C ad B C ; atqui ratio 
S"..*!*, AC ad D eft quoque ad rationem BC adD, ut AC ad B C ergo rationcf 
tJu^' AB adD. «cBCadD fimulfumpt* «quolcsfunt rauom AC ad D: Qiiod 
fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO XXXI. 

SE<Jla fit A B in punftis C & D utcumquc & alia quaevis mk&z. E: 
Dico rationem AC ad E cum ratione CD ad E, & cum ra- 
tionc D B ad E afquaii rationi A B, ad E. 

T)emnJlratio* 

A C D B 



RAtio AC ad t uni cam ratidne CD ad E,eft pcr pracedentem, «qua- 
lis rationi A D ad E. Scd per eandem ratio A D ad E , una cum ratio- 
ne D B ad E , aqualis eft rationi A B ad E. Igitur patct quod tres illa: ra- 
tiones ACadE,CDadE,una cum DB ad E acquales fint unic^ rationi 
AB adE. 

Corollarium. 

Uod hic dicitur dc refta A B in tres parte$ divifa , irttclUgendura quo- 
quc dc eadcm in quotvis alias partes fe^la fccundum nuclciun difcurfu» 

PROPOSITIO XXXII. 



Q 



B 



Slnt A & B lineae «quales , & C cum D «qualis rc<5U E : 
Dico rationcm A ad C uni cum ratione A ad D, xqualcm 
ciTc rationi B ad E. 

i)enm/lratio. 

PEr propofitioncm trigefimam hujus , ratio C ad A & ratio D ad A con-- 
ftituunt rationcmCD ad A , hoc eft E ad B. Ergo convertendo ratioA 
ad C & ratio A ad D exhibcnt rationcm A ad C D , hoc cft B ad E. 

PRO- 



IN. SERIES GEOMETRICAS |7 

Tj Atx Cmt dux rationes A B, C D: E 

J-# Dico eas intcr ic eandem ha^ a — 

bcrc rationem , <]uam liabet re<^angu- ' — ~ ^ _ 

lum A D ad B C rcdangulum. ^ _D 

teaangulum , ut A ad H. Scd f, b fiat ut D ad C ita bTp '-.5. « 8. 

m.o.AB adCD ut AadE. ergo p«« vedtarhwS.Votofiffi '"^ "^■^- 

PROPQSITIO XXXIV. i 

Slt data A B divifa in C> Et data ^ n> 
ratio D adE: ^ ? 

OportcateaihibrfeqiSditom^Fiut • • ] 

D E rcaangulum ad F tjuadratum fic _ P E 

utACadCB. ' F 



ConfiruBto &' Demonfiratio^ 

dia F, dico fa<flum quod quaritur. Nam ratio a reflanguli t)E ad F qua 
dratum dl ut D ad G, hoc cft ex conltruaione ut A C ad C B. * 

PROPOSITIO XXXV. 

SI rcaa A B utcumquc fcfta fit in C , & dati qu^vis ratione D E, 
fiat ut A C ad C B iu f edangulum D E ad F quadratum j deinde 
fiat ut E ad F iia F ad G : ^ J T T ^ O <T ) ^ ^ 

Dico D ad G eandem obtinere ratiohem quara continet A C ad C B. 

Demonfiratio, ^ 

"n Eaangulum DE adFquadi^tura habct^ ^ *i 

■■"^, rationcm compofitam cx rationc D D ^ -^a2j,/«#i 

ad F, & cx ratibnc Ead F, hoccftcxcon- F ' "k 

ftru«fliohe , ut F ad G : fcd ratto D ad G ex ^j^ — T. 

i|fdcm eft compofita, rcUicct cx rationcD ^ . 

ad F & F ad G : igitur roflangulum D E ad quadratum F eft ut D ad 6, 
crat autem ex conftrurtionc DE rcdangulum ad F quadratum , ut A C ad 
C B ; igitur ctiam D cft ad G ut A C ad C B. 

E PRO- 



r.t 



\ 



LINEARVM DIVISIONES 

PROPOSITIO XXXVJ. 



H 



D" ♦»--;^* T- 
Ata flc A B , utcumque tlivif^ in C & D : Oporteat re<5lam E F 
dividerc in G, ut ratio E G ad G Feadcm fit, cumratione A G 
a^ C D , ad rationcm C D ad DB. ^ - 

. (^iifiprutHo &• Tiemnjlratio. 

F lat ut D B.ad C D , iw C D 4d 11 ; & dividacur rcOa B Fin G ut fit ratio 
EGadGFut ACad H, critquc pcra<flum quod rcquirirur, pcr ca, qux 
dpcuimui libro de proportionalitatibus tom; i.prop. 17. . ij O 

— j/. «.i t/ijjn O 

PROPOSITIO XXX VIJ. > 

. ' ' - D .,. i H\ 



SI ratio A B ad BC foerit ut Tl ^"3 V: 
Dico rationem AB ad B C, ad rationem ABin B C dudUm 
eandem fore cum rationc C ad D. 

Demonjlratio. 

V^.itfm. X fuppofitionc dl ratio AB adB C, ut A ad D: infuper«ratio ABdu(fla 
f>*ti'' in B C , exhibet rationcm A C ; igitur ut ratio A B ad B C , ad rationera 

*»?/'•- AB in BC, ita eft ratio AD ad A C rationcra, fcd ratio<»AD ad ACcft 
8** ^ ^ ^ » ig^^^r P*tct veritas ptppoficionis. 

PROPOSITIO XXXVIII. 



s 



D ' A B C 

Int A, B, C proportionales: 

Dico rationem C A dudam in B A , eife triplicatam B A. 



/I 



Flat rationi B A aqualis AD ratio, crit crgo ratioC A dufta in AD. aj- 
qualis rationi C A in B A; cft autcm ratio C A duplicau rationis B A igtrur 
ratio C A cft duplicata rationis A D , igitur ratio C D , hoc cft C A, duda in 
B A, cft triplicata rationis B A. Qijod fuit demonftrandum. 



PRO' 



IN SERIES GEOMETRICAS. xy 

PROPOSITIO XXXIX. 



B 



s 



I A , B , C proportionales fuerint, & linea D media intcr A & B: 
Dico rationem D C triplicatam c0e A D. 

Demonfiratio. 

RAtio A C componitur cx rationibus AD, DB, & BC,cft autem ratio 
A B duplicata rationis A D, quemadmodum cft & ratio B C , igitur ratio 
AC cftquadruplicata rationis AD, fcd rationis D B triplicata cft ratioDC, 
igicur ctiam ratio D C tripUcata e(l rationis A D. 

PROPOSITIO XL. 

Slt ratio A B triplicata C D , vel E F ia quibufvis terminis minori- 
bus vel majoribus : 
Dico rationem A C in D B , aut A E in F B duplicatam eflc rationis 
CD,velEF. i 

A B 



D 



Demonjlratio. 



RAtio AB componitur ex ratione AC in CD,&CD in DB, fcd racio 
A B cx conftruftionc triplicata eft rationis C D, igitur ratio A C in C D 
& C D in D B cft triplicata rationis C D ; dcmpta igitur ratione C D , remanct 
ra^io AC in D B duplicata rationis DB; qui difcurfus quoniam etiam con- 
gruit rationi E F, paccc racioncm AC in DB vel AE in F B duplicatam ctCa 
rationisCD vclEF. 

PROPOSITIO XLI. ;Ciaiv>.iipX 
A C B 



SI ratio A B triplicata fiicrit A C : ^ 
Dico rationem AB ad B C "efre quintuplicatam rationis eju/Hem 

AC. : 

T>emottftratio» 

RAcio AB ad BC eadem cft^cum rationc re^latiguli AC ad B quadri-'*5J- 
tum , ratio aucem rc^languU A C ad B quadratum , compofita cft ex ra- 
tionc A ad B , hoc cft triplicata rationis A C, & cx rationc C ad B, qu.r cum 
dupILcita fic rationis AC manifeftum cft rationcm AB ad AC quadruplica- 
tam ciTc racionis A C. 

Ei LINEA- 



LINEARUM 

PARS TERTIA 

l[(atmum proportiomlium proprietates conjUerat , ttim ad ratiot» 
iics aivjfas , O in invicem duUas progreditur» 



PROPOSITIO XLII. 



j 



Ntcr d.itas duas ratiooes mediam exhibcrc , qux cum datis fit in 
continua Anaiogia. 

A E C 

C ; 5 B F D 



D 



Demonjlratio* 

Atnc func rationei A B , & C D , inter quas mcdiam proportionalem 
rationem oporteat cxhibcrc : fmt primo rationcs majoris injtqualiutis , 
..^145. & ponantur E & F mcdin; intcr A&C, &B&D; eritque» ratio EF requi- 
'froforutn: Ata : nam ratio A B ad E F cadem eft cum rationc rcdanguli A F ad B E rcc- 
tem.iJH.9. tangulum , qucmadmodum etiam ratio E F ad C D eadcm eft cum rationc 
re<flanguli E D ad F C re<flangulum ; fcd ratio re<flanguli A F ad B E compo- 
fita eft ex ratione A ad £., hoc cft E ad C , & cx rationc B ad F , hoc eft F ad D: 
cum igitur ratio rcAanguli E D ad F C cx ijfdcm compofita fit, fcilicct cx rationc 
Ead C, hoceftA ad E, & FadD; hoc eft B adF, manifeftum eft rationem 
EF cffc mediam intcr rationcs AB & CD. Quod fi taracnratio AB fucrit 
minoris ina-qualitatis , & ratio C D minoris , modo fervctur conftru<flio prac- 
fcripta, prodibit roedia ut prius ; patcf cx vi dcmonftrationis, 

PROPOSITIO XLIIJ. 

INter A & B conjituatur mcdia proportionalis C , afTumaturquc 
quxvisD: Olill 

Dico rationem A D ad A C eandem cfTe cum ratione CB ad D B, 
ac proindc proportionalcs cfle ratipnes A D , A C , D B. 



D 



C t.^/ . B 

U I lU .''V5 ■ I 



DmonJlrMio. 



R Ationcs AD & AC communc naiflae funt anteccdcns, igitur AD ratio' 
*cft ad rationem AC,utC ad D, quia vero rationcs CB & DB com- 
"fi*8** "f*""*^ habcnt bconfequcns B , fit ut etiam ratio C B ad D B , fit ut C ad D, 
bzISaf. ratioADcft ad rationcm A C, ut ratio CB,hoc cft AC, ad DB. Pro- 

portionales itaquc funt rationcs A D, A C, D B. 

PRO- 



Geometric*. »x 
PROPOSITIO XLIV- 

INtcr lincas A & B ponantur quxvis line.T C, D : 
Dico rationes A C, A D cum rationibus D B , & C B proportio- 
nales cfTe. 

"Demonftratio. 

A B 



D 

RAtio A B componta cft ex ratione A C in C B , & cadem ratio com- 
pofita cft , cx rationc A D in D B. Quare eandem cxhibcnt rationcm 
rationcs A C , C B in fc duft.x , quara producunt rationes A D , & D B in fe 
f^wfXx. Proportionalcs igicur funt quatuor illac rationes, hoc cft ratio A C cft 
A D ficut D B ratio cft ad rationcm C B : Quod fiiit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XLV. 



A C E G 

B JD F H 

DAtam (eriem qualemcumquc rationum proportionalium , A B , 
C D, £ F & G H reducere ad feriem ordinatam fuorum Denomi- 
natorum. 

ConftruBio &• 7)emonftratio> 

QUoniam feries nonnunquam cxhibentur cum fuis antcccdcntibus, & con- 
fequentibus liberis , in magnitudinibus modo majonbus , modo minori- 
bus ; op>era;prctium duxi paucis cxhibere praxim , qui tales rationes intcr fc 
conncdlantur , ut aliquam fcricm inter fe connexx formcnt. Fiat ut ratio A B 
K L M N ad C D ita K ad L , utquc ratio 

■ ■ — ■ C D ad E F, ita D ad M , & ficut 

E F ratio eft ad rationem G H , ita fit M ad N ; crit tota ilb feries rationum 
red^ifla ad fcricm quatuor linearum K, L, M, N, qux etiam loco denominato- 
rum aflumi potenmt totius ferici. Patct cx didlis in procmio dc dcnominatori- 
bus rationum. 

PROPOSITIO XLVI. 

OMnis ratio media proportionalis clTe poteft , inter infinitas dua$ 
rationes. 



'Demonftratio, 



B 



D 



Exhibeatur qu^Vis ratio A B , cui fimi- F 
les fiant rationcs C D, D E, & affuma- ' „ " 

tur qu«cumque F. Dico rationem A B _1 — 

clTc mcdiam inter rationes C F, & F E : F ^^^^ 

• funt cnim rationcs C F , C D , F E — — — — ^ 

proportionalcs ; igitur ratio A B mcdia cft intcr rationcs C F, & 
FE, fivc rcda F major fiierit quamC,fivc minor : igitur manifcftum cft 
quamvis rationcm pofTc mcdiam cfre intcr infinitas duas rationcs , non mi- 
^ E 3 nus 



I 



11 R.. NES ' 

nus fltquc contmgit in communi Gcometria de quavis linca refta , cui com- 
pctit , ut conftitui poflit mcdia intcr intinitas duas alias rcftas lincas. 

PROPOSITIO XLVIJ. 

SI trcs rationcs proportionales fuerint , nunciuam maxima trium erit 
duplicata iecund^, fi onines finc majoris vel minoris ina^qualitatis. 

A C E 

B D F 



7)emo?j/lmtio* 

RAtionc; A B , C D, E F fupponantur cflc in fcric proportionali ; oportct 
oftendcrc rationcm maximam intcr casnunquam fore medif rationis du- 
plicatam. Cum enim fmt rationes proportionalcs , igitur prima duda interti- 
am cft duplicata fccundf, que in fc dufta arqualis dl primf in tcrtiami ergo pri- 
ma nunquam crit duplicata mcdia;. 

rROPOSITIO XLVIIJ. 

OPortet autem tres rationes proportionales exhibcre, quamm^pri- 
ma Cit major quam uc fit duplicata iecundz. 

D 

A B ,C 



Conjlruciio &• T)monJlratio. 

STnt A, B, C linc^ proportionalcs in ratione majoris inequalitatis , fitquc D 
^ . minor quam C : Dico rationcs AD, A B, D C proportionales eflc , & nihil- 

im.i.ii. ominus rationcm AD majorem cflc, quam ut fitduplicata rationis ABjquod 
b 1. Prtf : fic demonftrabitur : ' Ratio A D ad A"B, cftutBadD, StbBCadDC rationcm, 
tmJ.S. eft ut B ad D, igitur ratio A D ad A B cadcm cft cum ratione B C, hoc cft 
AB ad DC; funt igitur proportionales rationcsAD, AB, & DC. Eftautem 
ex conftru<aione ratio ADmajor quam raiio AC, & ratib AC duplicataeft 
rationis AB , igitur ratio A D raajor cft dupUcaca AB , quf mcdia cft mtcr 
rationcs A D & D C. , 

Corollarium» 

Ex his ultimis propofitionibus liquido apparet, rationum divcrfitas , quoad 
fcricm proportionalium rationum, qu?dam enim ferics funt in fcric ma- 
loris in^qualitatis ; qu?dam vero in fcric minoris in^qualitatis , nonnuUa: ctiam 
partim majoris & minoris in^qualitatis , undc dum formatur non raro dcU- 
lis gcncralis rcgula , ad has diftinftiones rccurrcndum cft, qucmadmodum in 
duabus his propofitionibus contingerc apparet , quarum una alteram dcftru- 
crct, nifi ad fmiilcs animadvcrfioncs rccurfus fierct. 

PRO- 




V 



I 



GEOMETRlCiB »3 

.OA PROPOSITIO XLIX. 

SI ties rationcs proportionales fuerint , etiam carum dcnominatorcs 
proportionalcs erunt. 

r. L M t 

iili ' ) 

-n. A C E • 

or g D F 

oi.; • — — ^ — — > 

T)monfiratio. ^ h k > 



P 



Onantur trcs rationcs in continua Analogia A B , C D, E F ; Dico ctiam 
illarum dcnominatorcs cfle in continui feric : * fatio cnim A B ad C D ajjj^j^,; 
cft ajqualis rationi, quam habct rcilangulum AD ad BC rcdangulura, qua: * 
eft ratio AC durta in D B. Fiat igitur ut D ad B ira C ad L, ^crit ratio A B biv^i.S: 
ad C D , ut A ad L. Sit igitur ut A ad L ita G ad H , ut fit ratio A B ad CD, tem. z. 
ut G ad H. Dcinde quia ratio C D ad E F, cadem cft cum rationc rc<flanguli 
C F ad D E, qux compofita cft cx ratione C E duda in FD, fi fiat ut F ad 
D,ita E ad M crit ratio CD ad EF, ut C ad M ; fiat dcniquc^^ut C ad M 
itaH ad Kjcrunt G,H,& K linea; proportionalcs , nam ratio rc^flanguli AD 
ad CD cftaequalis rationi G ad H. Sed ratio AB ad CD pcrhibctur .x-qualis 
rationi CD ad EF, igitur cti.am ratio C D ad E F {«qualis eft rationi G .nd 
H : fed oftenfum eft , quod ctiam rationi C D ad E F tt-qualis fit ratio H ad K, 
igitur ratio G ad H iequaliscft rationi H ad K; ac proindc trcs iWx linca:funt 
proportionalcs. Vcrum trcs iWx lineai oftcndunt , qualis fit ratio intcr illas 
tres rationes AB,C D, E F; igitur conftat dcnominatorcs illarum rationum 
ctiam in continua cfTc analogia. Quod fuit demonftrandum. _ 

1 

PROPOSITIO L. 



I 



N quavis fcrie rationum proportionalitmi, Hngulx rationes ab invi- 
ccm dilcrcpant eodem rationis intcrvallo. 



B D 



T^emonjlratio, 

ETfi vcritas hujus propofitionis prorfus univcrfalis fit , & varia: fint pro- 
greflioncs rationum , qure cxiftunt in aliqua (eric proportionali , pr.-efcr- 
tim ubi rationes majorisvel minoris inazqualitatis in eadcm fcrie concurrunr, 
quia tamcn fimiles fcries ita ncccffarijc non funt, ut Intcntioni noftrrc finc illis 
nam poflimis fatisfaccrc , folummodo hac propofitionc intendimus oftcndcrc 
de fericbus , qu2e funt in continua progrcflionc vcl majoris vcl minoris xnx- 
qualitatis. Aflumantur igitur trcs rationcs proportionalcs majoris inarq^atitatis 
A B, C D, E F, quos oportcat oftendere eodem rationis intcrvallo fcfe invi- 
cem cxccdcre , hoc cft prim.am a fccunda non difFcrrc, nifi cadem rationc qua 
di/lat fccunda a tcrtia. Ratio»AB cft ad rationcra C D ut rcdangulum AD a}j.*«>«iJ 
ad B C redangulum , & ratio C D cft ad rationcm E F ut rcdlangulum C F 

ad 



^ Rationes, 

ad DE rcdangulum , fird^o intcrvallo racioi|is- «^ftat rcftangulum AD a 
rc(ftangulo B C , eodcrh diftac rcdangulum CT a rcdangulb DE. Ergo quo 
intcrvdllo r^tionis ditFcrc ratio A B a ratione C D , eadem rationis diftaaiii 
hii.fextt. diftat ratio CD a racionc EF, igitur cum fubfumpti veritas necdum pate^i^, 
demonrtranda rcftat. Ratio ^ rc<f\anguli A D ad B C compofita cft cx rado-< 
nc A ad C & D ad B, igitur cum fupponatur quod ratio A B fit ad rationem 
C D ficut cft ratio C D ad rationcm E F, etiam ratio redanguli C F ad rcdangulu 
D E , componitur cx ratione A C & D B. Sed ratio rcdlanguli C F ad D E com- 
pofitacft cx rationc CE & FDjigitur ratio AC & D B cadcm cft cum rationc 
C E & F D; igitur qua ratione ratio A C-fuperat D B, eadem ratione fupcrat ratio 
C E rationcm FD, fed racio A C du<fta in D B cxhibet rationcm A B ad C D, 
& ratio C E in f D exhibct rarionemj C D ad E F : igitur qua diffcrcntia rationis 
diftat ratio A B a rationc C D, eadem diftat ratio C D a ratione E F : Qnod 
dcmonftrandum fuit. 

PROPOSITIO LI. ^ 

SI fcrics quotcuraque rationum pronortionalium , raa/oris inxquali- * 
tatis , duas rationes primas injfquales habucrit : 
Dico omnes illius lcrici rationcs inter fe inxquales efTe. • 

A C E _G 

B D F H L 



T)emonJlratio» 

Evhibcatur quaecumque ferics fationum majoris inarqualitatis AB, CD,^ 
E F, C H, K L, in continua analogia cxiftcntium ( qu« enim proportiona- 
Ics non funt in una cadcmquc fcric non funt)fmt autem fccundum tcnorcm 
propofitionis diflTimilcs rationes AB & CD, & quidcm majorisinaiquaUtatis. 
Dico omnes rationcs intct fc divcrfas cflc : Quod fic conftabit. Series ratio- 
num proportionalium in duplici funt fpccic ; prima conftat rationibus omni- 
no xquaUbus , altera ina;qualibus : illa auccm , qua; conftat ratioxubus jcqu*- 
hbus, gaudcc fcrie, dcnominatorum a;qualium , qux vcro rationibus in.xqua- 
libus conftat, dcnominatores poftuht diverfasmagnitudinis , Ucct inter fcfer- 
vcnt candcm rationem. Dc fecunda fpecic progrcflionis agit prxfens propo- 
fitio, ut apparctcxco, quod A\xx prima; rationcs, datx ferici , fupponantur 
diverfic. Aflumamus igitur ahquam fcricm A B,CD,EF,GH, KL, quarum 
primae duat fmt ina:quales igitur in feric priimrum trium A B , C D , E F fi 
prima intertiam multiplicetur, prodibit ratio qua: fit duplicaca fecundasCD, 
Cum igitur racioncs A B , C D inaiquales fmc & AB major quam ratio CD, 
igitur ctiam ratio C D major eft , quam ratio E F , alioquin ratio A B 
in E F non eflct ««quahs B C in fc dufta , undc patet trcs illas rationcs ctte. 
inj«quales ; atqui funiU difcurfu infcrtur , cciam rationcs C D, E F, G H in«- 
qualcs effe, uti & rationes EF.GH.KL: igitur rc<flc pronuntiavit propofi- 
tio omnes illas rationcs ina:qualcs eflc, ^uotquot funt in illa fcric. Quoddc- 
monftrandum fuit. 



s 



GEOMBTRICJE. 

PROPOSITIO LII. 

Int pioportionales rationes A B, C D, E F : 
Dico omncs fimul furoptas cflc triplicatas mcdi?. 



B 



B 



Dmonjlratio. 



•n Atio A B duaa in E F cft duplicata C D, nara aqualis rationi C D du«f!« 

in fcj igitur fi addaturrationi ABin EF, ratio CD,apparcbic ratio tri, 
plicata rationis C D. » -rr « m 

t i L>y; . 

PROPOSITIO LIII. 

Int tres rationcs A B, C D, E F «quemultiplicata: , hoc cft fit ra- 
lio A B toties multiplica» C D, c|uories ratio CD oft multiplicata 
EF : ^ 

Dico trcs has ratiooc» iion eflc propordonales : 



Demnjlratio. o 

pOnatur cxcmplf gratia, ratio AB-dupIi- 
cata CD, «e ratio CD duplicara E Ff 



Oportct igitur dcmonftrare has tres rationcs ij r.tr |.T 

«uilatenuseffcproportionaIcs.QuoniJu«cnihi__-Dtti«:f^ i 3itj50 , 

ratio AB cftduplicata CD, igiturratto AB^ ' 

duda in CD cxhibcbit triplicatam CD : fk - 

fimilitcr ratio CD du<l>a in rationcm E F', F 

cxhibcbit tripUcatam EF j undc fcquitur/ ' ' 

quod onrincs illac rationcs producant atiquam ratiqnfrt , qua; fit fcptuDlicata 
EF. & f.mihtcr ffcptnplicata illius rationis. cujus ratio CD^antum WdU 
cata : patct autcm cx prarccdcnti propof.tionc, ^«od trcs rationcs J^ot^ 
aonalcs fimul mufnpUcat^ exhrbcant rationcm , qu^ eft tripUc^a mc^i^ 
cum igitur cx fuppoUtionc ratio AB fit duplicata CD , igftu? A B d^Aaln 
^ifc D ^Tra^reTF F ^ ""'^ -ducaturVatlo tri^iLa rad;:i 

C^c\ Ul^A" [o^ :?c proprrScf- "'^''^' '''' ncqucunt igitur 



s 



PRO POSlTld^ -IStV. 

I da? feries trium rationum medias ratioiies habucrint xquales- 
Dico utrafque ferics ^quales cfTc ; : ' 



.7. HATIOKKS 



.1 



A C E_ 

B -ij] i D F 

G K M 



H L N 



R 



Aciones AB,CD, EFhabcant tncdiam rationem CD «qualcm rationi 
K L , quaf nicdia cft inter rationcs G H & M N, oportct dcmonftrarc 
quod ferics trium rationum A B, C D, E F, .tcjualis fit toti feriei trium ratio- 
^fiJhi»f'' G H , K L , M N : Quod ita dcmonftro. Oftcnfum cft , • quod aggrcga- 
tum trium rationum,fivc ratio, qu« cmcrgit cx omnibus his rationibus in fc 
duiflis , fit triplicata rationis mcdia C D, hoc eft K L ; fcd ctiam ratio , cx 
rationum GH, KL, MN m (c raultipUcationc rcfultans.eft triplicata ratio- 
nis KL, hoc cft C D; igitur patet veritas propofitionis, 

PROPOSITIO LV. 

I 6u<^ feries tritun proportiqoalium rati^^in^ jequalem rationem 
produxerint; 

Dico mcdias ra^jones in utraque ferie ^qualcs eflTc. 
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* T)em$nJlratio. . 

A. 
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D 


F 
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T_I ^c propofitio cum fit convcrfa prascedenris , codem difcurfii demon- 
^^xhqus. Xj,/^j.ari poterit ; nam ut prius didum cft, • aggrcgatum pcr multiplicatio- 
nem trium rationum produ«urti cxhibct rationcm, quac cft triplicata mcdias^ 
fupponuntur rationcs utriufque fcpei in (e ducflac producere asquales rationcsi 
ttgo mcdias aqualcs etiam cflc necefleeft, namdua; Ccederarationcsnequcunt 
cSLc triplicatar divcrfarum rarionum. 



PROPOSITIO LVJ. 



D 



Atam rationem A B partiri in duas rationes, datam rationem con» 
tinentes C ad E 



■ O! 



B 



7 ConJlruUio <T Demonjlratio, 

. . TJIat ut • rcaangulum AC ad AD rcdangulum , ita re(flangulum AB ad 
*S4- X/ E quadratum ; igitur kquoniam rario A ad D ad rationcm Aad C cftuc 
hjfrtftr.C ad D, crit « quoquc rario re<ft.inguli AC ad re^angulum AD, ut C ad D, 
tcm.i. /.8. ac proindc ctiam re<!langulum AB ad E quadratum , ut C ad D. Igitur ratio 
cii.biiim. A £ eft ad E B ut C ad D , & confcqucntcr ratio AB divifa cft in duas ratio- 
ocs, d«ltam rationcm contincntes C ad D 



Geometric*. 

Scho/totu ^ ' 

rj 'Hjyerfitlh ffi btc fr»xu pr» mm iiviftoHe dicHjm rttiouu in iuas pMrtet fm^ 
^ ratione Aats , atque adeo etiam inferuit rationi bifariam dividende , nam fi rati$ 
A B ix duM rationes pofluletur dividi , que deuominatores /e^uales habeant, tunc etiam 
re/iangulum AB ad quadratum E haberet rationem ^qualitatis , ^ CQnfeqsitnter exbi- 
hendo mediam E proportionalem inter A ^ B , effet ratio A B divifa in duas ^quaUt 
partes : quinimo etiam fefiio ^cujus rationis , in quatuor partes /equales , ah hac propO' 
/itione dependet ; nam fi quadam ratio pofluktur dividi iu quatuor ^quales rationes , fi 
pei banc propofttionem primo hifefia fuerit in duas /equales rationes, atque h£ dute ftmi- 
iiter per eandem bifefije fuerint , refultabunt rationet quatuor , qua inter fe ^equales erunt, 
sc proinde minime eft n^jfarium propriam propofuionem exbibere , qut dtviftoni infer- 
yiat , quS difia ratio quadrifariam doceatur dividi. I^on agimus hoc loco de divifione 
in tres partes , ftve proportumales ftve equales , fed de iUa copiofius ngetur , cum de um- 
verfalt JMefolabio mentiofiet. «ijtta vtro pr^tedens propofttio, etft omnino univerfalis ftt, 
nihilominus aliquibut poffit vidert folis diviftombui convenire , que ratioms datt partet 
tales exbibeat, quarum /tnguU minores fint iptS totg rattone ciljus funt partes , btnc pMT- 
ticulares bac de re propofttiones affirnabimus , qu4 talihus ca/thus expiicandis ^ perci- 
fiendu inferviant, ac protnde altquid uUerioris lucii MOteriit rMtioMum , bacufque in Geo^ 
mtricis fatfs inco^tt , addant. * 



■'j f f.l rwnii 



PROPOSITIO LVIJ. 



DAtam rationem A B majoris inxqualitatis , in duas rationes divi- 
dere , quarum prima id. lecundam habeat majorem radonem 
quam A ad B. 



.XIJ OI A o^^ 



F 

B 



Demonjlratio. 



"XT Idetur difficile, immofiiftu impoffibile , ut ratio AB dividi poflit in duas 
^ rationcs , quarum una major fit cota latitudinc rarionis A B dividcndie , 
cum omnibus fic perfuafum aiiquod cocum non poflc conHare aliqqa parte, 
qwE fic ipfo toco major , cujus cfl pars. Ceflabit admiracio , ubi pacebic veri- 
tas. Decur fecundum mcnccm propoficionis ratio majoris inazqualicacis A B , 
quam dividac rc<fla F minor quam B. Dico rationem A B divifam cflc pcr 
re^am F in duas racioncs. nempc A F & F B , & racionera A F nihilominus 
majorcm cffc,quam fit racio AB. Quod fic denionflro : quod ratio A Fmajor 
exiflat racionc A B conftat cx ipCi ,con/lruAione pcr o^avam quinti EucHdis; 
atqui ratio A B compofita cft cx ratione A F & F B , igitur partcs rationis 
in quas rcfolvitur ratio A B talcs funt , ut prima major fic quam iplamct ra- 
Cio dividenda A B. Qjiod fuit dcmooilrandum. 



PRO- 



RationeS'**^ 
PROPOSITIO LVIII. 



o 



Porrcc rationem majoris inrqualitatis dividerc in duas fatfone^ 
quarum una (ii^^tninoris altera majoris inacqualitatis. 



D 



B 

\ 

\ 



ConJlruBio &■ Demonjlratid*^ •V'* 



D 



Ara fit ratio ma)oris inaqualitatis A B dividcnda pcr rattoncs duas, qua- 
rum una fic minoris , aJtcra vero majoris injrquaUtatis : fit aliqua ratio 
C D rainor quam ratio B A , & fiat ut C ad D ita B ad E, Dico ratio- 
«em A B divifam cflc in rationes duas , A E, EB , quarum prima eft minoris 
in.-cqualitatis , & fccunda majoris ; cum cnim fir D major quam C cx con- 
ftrudionc , & B ad £ ficut C ad D , crit B minor quam E , fcd criam ratio 
C D hoc cft B E minor eft quara B A ; igitur * A cft minor quam E ; cft arf^ 
* tem ratio A B compofita ex rationc A E & E B ; igitur ratio A B eft divi(a 

per E in duas racioncs , quarum prima cft minoris inarqualitatis , fccunda vc- 
ro majoris. , . 

Ut autcm pauds fenfum mcum cxpliccm , quotics aliqua ratio A B majoris 
injcqualitatisaflignaturdividenda, ficollocctur tcrminus E minor qoam B intcc 
A & B.tunc apparcbit ratio A B conftarc duahuS rationibus, quaru prima crir mr- 
}oris injpqualitatis , & quidem major quara fit ratio A B : quo^fi autcfn tcrnii- 
nusEfiicritmajor quam ipfamet A linea, tunc rcfolvitur rado AB in doM 
rationes, quarum primacft minoris, altcra vero majoris insqualitacis. -^p 

.1 PROPOSITIO LIX. 

Ulla ratio bifariam dividi potcft nifi mediante linea , cujus qua- 
dracum eft zquaic redang^b j^^^mjois racionis dividendx. 



N 



o 



!b n A oi; T)emonflratio. ""nf' ' '-^ \f 

Mois ratio , qua; bifarianr» dividitur cxhibct duas rationes «quales , (cd 
nonpotcft n;quaiitas rationum pcrterminos tres exhibcri , nifi habcatur 
kvS.Uxti. ''"^ > fit mcdia proportionalis intcr tcrminos rationis dividendr : aqua- 
' dratum autem ilKus lineac arqualc cft rcrtangulo fub tcrminis dividendac ra- 
tionis j Igitur manifcfta cft vcrita$ propofitionis. 

f 

t 

- .-pROPOSITIO LX 

RAtio A B divifa (it utcumque per ret^m C du2s rationcs, qua- 
rum denominatorcs fint D, E : 
Dico : quod per nullam aliam lineam F dividetur ratio A B, fecuno 
dum rationem D ad E. i 

7)emofi0 



X 



Geometrica. 



A C 

D E 
F 



x>emonjlratW' 

SUpponitur ratio AB pcr C divifa inrationes AC, C B , quarum dcnomi- 
natorcs obtincnc rationcra DE , igitur « rcaangulum A B ad C qua- 
dratum eft ut dcnominator D ad dcnominatorcm E. Undc fi per aliam rc- 
^Jtam Fdivifa cflet rario A B , ut rationes A F , FB exhibcrent rationcm D 
ad E , ctiam reaangulura A B ad F quadratum, cffct in rationc D ad E, undc 
«juadratum F dTet jequale quadrato C, quod effct contra fuppofitum. 

PROPOSITIO LXI. 

Dlviiafit utcumque ratio AB per lincam C: 
Dico rationem A C ad C B , candem efle cum ratione B C 

adCA. i 

A C B 



J)monflratio> 



RAdo A C ad C B cft ut • rcaaugulura A B ad quadratum C , ratio quoque 
BC ad CA cft cadcm cum rationc reaanguU B A ad C quadratumjergo a«f*<^t. 
eciara ratio A C ad CB cftut ratio B C ad C A fadonem, cum ratio rcftanguh 
A B adC quadratum, fit eadcm cum rationc reaanguli B A ad idemC quadratum. 

PROPOSIXIO LXIJv 

Slnt magnitudines A, B, C, D, E : 
Dico rationem A E xqualcm cfTc rationi, qux rclultat cx inter- 
oiediarum quomodocuraque cum cxtremis multiplicatione , dummodo 
A & £ termini extrcmi permaneant. * 



TJemonJlratio? 



A 
B 



C 



Q 



) Uod ratio A ad E compofitafit cx rationibuf D 
_ A B , B C, CD, D E conftat cx elcmcnns ; ^ 
fed intentum propofiuonis cft oftcndcrc, quod . 
fimiliter eadcm rado A ad E producatur , quomo- 
documquc affumantur intcrmcdi) termini : po- 

nanturenim ipfitermini ita ut primui fit A , fc- j 

cundus C, qui fuit ance tcrtius ; dcinde fiiccedat C 

B.qui prius erat fccundus ; ultcrius D, qui antc g ' 

fijctat quartus , mancat quartus ; denique ulti- . 

mo loco conftituamr E. Tunc cx elcmentis ct- D 

jam conftabit codem jurc, quo in priore ordi- ^ 

no, <juod ratio A ad E componatur cx ratione ^ . 



r 



Rationes ^ 

A ad C , & C ad B, B ad D & D ad E. Ergo ordo tcrminorum in compofi- 
tionc rationum pcr multipiicattoncm , non inducit novam rationcm inter duos 
cofdcra cxtrcmos tcrminos. Quod fuit demonilrandum. 



PROPOSITIO LXIIJ. 



B 



H 



R 



Atio AB divi(a in rotiones AC, CB, C\ infeipfam dM&i fiienty 
producet rarionem duplicatam A ad C, & duplicatara C ad B. 

Flat rationi A'B a:qualis ratio DE, fimilitcr eidem rationi AB fit.icqualis 
E F , deinde fiat ut A ad C ita D ad G , utquc C ad B ita E ad H : cun» 
itaque ratio D E compofita fifc cx rationc D ad G , hoc cft A ad C , & G 
ad E , hoc c/l C ad B : igitur ratio D ad G dufta in rationcm G ad E cx- 
hibet rationcm Aad B; & fimili difcurfu infbrtur quod ctiam ratio E ad H 
du^a in rationcm H ad F , hoc cft ratio A C in C B, proferat rationcm E F, 
qua: cum cx conftruAionc fit a:qualis rationi D E , hoc cft A B , patet quod 
ratio D F ( quic componitur cx rationibus D ad E & E ad F , hoc cft cx duplicati 
A B ) producat rationcm duplicatam A C & duplicatam C B , co quod tam ra- 
tio DG fit {cqualis rationi E H, hoc cft AC, quam ratio GE acqualis HF, 
hoc eft C B. 

PRdPOSITIO LXIV. 

IN omni ferie linearum proportionalium , numcro impari conftitu- 
tarum per lincas , quar rationes feriei conncAunt , ratio media 
toties in (e duda , cjuot funt numero rationes , producit rationcm prii 
mi termini ad ultimum. 

A B C D E P 



_ T)emonftnum , ^ 

QUoniam rationum numcrus fupponitur impar in rationibus concatcnatil, 
ncceflarius cft tcrminorum numcrus par : fmt igitur quinque rationcs A B-, 
B C, C D,D E, E F in continua analogia , mcdia vcro fit C D, igitur rarionca 
AB, CD, EF funt proportionalcs uti & rationcs BC, CD,DE; Igiturra- 
tio A B dufta in E F duplicata cft rationis C D , ficut ctiam ratio B C du<Jla 
in rationem D E ; igitur fi addatur raiioni A B in E F una cum rationc B C 
in D E ratio C D, rcfultabunt quinquc rationes acqualcs rationi C D,qui numcniS 
ctqualis cft numero ra cionum. in quas divifa eft ratio AF. 



PRO- 



GEOMETRICiB. 

PROPOSITIO LXV. 

Slnt rationcsnon concatcnatx, impari numcro in cadem leric ejuf- 
dem progreflfionis ; 

Dico; li rcducanturad concatenatas, rationem mcdiam toties in fc 
duaam , quot Tunt numcro rationes , produccre rationcm primi tcr- 
nuni ad ultimum. 



E 



B 



H L 



B M N O P 



7)emonflratw. 

Clnt quinquc rattoncs AB CD, EF. GH , KL in continui analogia 

j fiat aurcm ut C ad D, ita B confcqucns prim« rationis ad M & E 
ad F ira M ad N ut G ad H ira N ad O, cbniqnc ut K ad L O ad p ; 
crunt rat,onc$ AB. CD. EF &c. rcdu^* ad rationcs concatcnatas Td cft 
tcrminos ccinmunes habenrcs, habcnr cnim rationcs AB & B C term^um 
communcm B . & ratroncs B M . & M N tcrminum communcm M & M 3 
& NO termmum communcm N , deniquc raciones NO & OP tcrminnm 
communcm habcnt O , cftque ratio BM cadcm cum rationc C D ron 
ftruaionc , & ratio M N cadcm cum rationc E F. & N O cadcm cum gT 
dcniquc O P cadcm cum K L rat.onc : cum igirur quinquc rationes non concatc- 
natne, rcduaa; fmt ad quinquc concatcnaras, numcrus tcrminorum quinquc il, 
larum rat.onum par cnt : undc patct eundem hic difcurfum fervandum aul 
m propofitionc praeccdcnti ut dcmonfthitur rationcm MN quinics in fc 
du(flam aqualcm cfle ratioai AP, ^ 

PROPOSITIO LXVJ. 

IN quavis rationum proportionalium majoris vel minoris inxquali^ 
tatis rerie , ratio prima du^a in ultimam lequatur rationibus inter 
fe multiplicatis , qux jcquali intervallo ab cxtrcmis diftant. 



1 P F H 



'Demnjlratio, 



^ Enes proportionalmm rationum vcl confiftit in progreffione, quicnumeruni 
•-'rationum parcm complcaitur, vcl quaecarundcmrarionumnumeruimnarciii 
rcqmrit, vcrum una bcnc pcrfpcdi, patcbit altcra.Conftituantur igitur ta^ 
tioncs pnmo couttncntcs imparem fericm , qua; fitAB.CD.EF, GH, 
KL; igiturcum omncs fupponantur proporrionalcs, criam rrcs mcdiJeratioI 
ncs mtcr fc proportionales crunt , undc ratio C D in G H duda, «qualcra 
cxhibct rationcm Uh . qua: cx du<flu mcdia; in fc ipfam rcfultat. Quia ultc- 
rius omncs rationcs fupponuntnr proportionales , igitur ut A B rario eft ad 
rationcm EF, ita cft ratioEF ad K L, ac proindc ut rario AB eftadCD 
"2^'° GH, ad KL, igitur ratio AB in KL du<fla, «qualis cft rationi 
E F duft.T m fc : qua: argumentandfrafio, cum adhiberi queat etiam rationi, 
bus numerc^ pan conftantibus , Uquct propofitionis vcritatcm eflc prorfus 
.imivcrfalcml ' 

AD 




AD LECTOREM. 

TJi materia 9 quam hucufque de linearum pro* 
[frietatihus C> rationwn , quas per illarum 
i inter fe Cmparationem eltcuimuSi videatur non 
^ fatis ad nS\deJolabij doUrinam prima fronte 
\conducere: rogo te ^ henigne Le^or, tamdiu 
}> fufpendere judicium digneris , donec ad Hypcr^ 
bolicas confiderationes grejjum faciamus. Illic enim apparebit om^ 
nem hunc traltatum , ji non prorfus necejfarium , faltem oportu^ 
num fuijje^ ad divifmes fegmentorum Hyperbo/icorum , dequihus 
illo loco fit nientio , intelligendas : nam partes fegmentorum Hy^ 
perho/icorum , quit funt in continua ana/ogia , lcget obfervant de 
quibus hoc traFlatu doUrinam pramitttmus ; cmnes enim partes 
proportiona/es , in quas divijum ejl a/iquod fegmentum hyperbo/i* 
cum , ut docuimus tomo 2. tam funt intcr fe mu/tip/ices quam 
rationes terminorum , quihus c/auduntur , funt mu/ttp/tcata inter 
fe. Cum vero rationes terminorum quibus fegnienta continentur 
funt in continua ana/ogia , tunc ippe partes t//ius fegmenti jefe 
invicem cxcedunt aqua/i , five eodem interva//o, Vnde judicavi 
onrnino expediens fuiffe , fa/tem rudem a/iquam notitiam pramit^ 
tere , ut Ji ciuis in hyperbo/icis cofifiderationibus haerere cogatur^ 
recurfum habeat ad do&rinam hoc /tbro exp/tcatam, ut faci/tus ea 
fercipiat , fu^ difcurfu in fine tomi , hujus fatis inuftato , adfe- 
runtur. 



in. 




L I B E R 

SECUNDUS 

D E 

* 

FIGURIS TRIANGULARIBUS 

A RGUMENTUM. 

Coittinet hic Liber partes quatuor, quarum 
Trima triangula hajt, lineas aquimantes hahentia confidcrAt. 
Secunda vero verfatur circa triangula fimiHa , lineas pro^ 

portiomles in illis duBas , &• rationes fimiles tam linearum quam 

reBangulorunu 

Tertia angulorumhifeBiones, rationes tum proportiona/es, tum 
infe duBas, ac denique proportiones fimplices in medium adducit. 

Quartaearumltnearumproprietatescompleclitur,qua in trian^ 
gulo Jfofcelio hifeUo , ducuntur. 

PARS PRIMA. 

2>e TrianguUs hafi aquidifiantes lineas hahentihus, eorumque 

*Proprietatihus. 

PROPOSITIO PRIMA. 



N triangulo A B C 
fumantur arquales li- 
nejE AD,BE,& AF, 
BGjponanturdeinde 
reaaeDH,FI,GK,EL,4U3e 
acquidiftent bafi B C : 

Dico redas DH, E L fimul 
fumptas, .Tquari rcdis F I,GK 
fimul fiimptis. 





TTcantur ex H & K i 



DE FIGVRIS 

7)emort/lratio. 



I J 




a 
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tTcantur ex H & K rc{ix 
M, KN parallcljc A B. 
Quia igitur rc(f{a A F iequalb cft 
linea B G, uri & A D jcqualis B E, 
fi aufcrantur squalcs A D & B E 
cx A F & B G. rcmancbit reifla 
D F a»quaUs G E, & confcquenter 
erunt rcAx HM, KN «qua- 
J^s. Proptci: fiirHlitudinem autsm 
triangulorum H MI, K N L, ut 
H M ad K N , ita M I cft ad N 
Licum itaque aequalcs fint re<flac 
HM, K N, icqualesquoqueerunt 
M I , N L : Sed M ! eft exccfTus 
quo F I fuperat D H, & N L cxcefTusquo E L fupcrat G K; patct igitur F T fu- 
perarc D H eodem cxceffu , quo E L fupcrat G H j & confcqucntcr D H & E L 
rimul fumptas, arqualcs efle FI, G K fimul fumptis, Quod erat dcmonflrartdum. 



^ PROPOSITIO IJ. 

Ifdem pofitis : Dico rationera D H ad E L minorcm clTc rationc 



IfI ad GK. 



T)cntouJlratio* 

SUpponimus h?c rccflas FI, G K cadcrc inter rcftas DH, EL ; cumigitur 
fit F I ad D H ut A F ad A D , fitqoc A F major AD , crit quoqiic FI 
%% emin- major D H ; igitur » ratio FI ad G K ma)or eft rationc D H , ad G K. Et fi- 
ti, ' militcr ratio FI adEL, major ratione DH ad E L. Cum autem E L major fic 
G K, erit ratio D H ad E L minor rationc FI ad G K : Quod crat demonftrandum. 

PROPOSITIO IIJ. 

IN triangulo A B C oporteat ponerc recaas D E , F G , quae acqui- 
diftent bafi B C habentes rationera K ad H , fintque Jinex A D, 
Bf arquales. 

ConJlruBio &- Demon^ratio. 

DTvidatur AB in D, ut AD 
fit ad D B, ut K ad H, & fiac 
B F a-qualis A D : ducantur dcindc 
DE, FG,qux aquidiftcnt BC, 
fa<f}umquc crit quod requintur. 
Cumcnimcxconftru(ftionc.Tqua- 
lcs fmt A D & B F, & D F com- 
munis A F & D B, crit A F arqua- 
lis D B; tpitur A D cft ad A F ut 
ADad DBJioccftK adH.Quia 
vcro ^cquidiftant D E & F G bafi 
a^.fexti. BC , crit» D E ad F G ut A D 
ad A F, hoccft A D ad D B, hoc 
cftKadH. 

PRO- 




TRIANGVLARIBVS. 

PROPOSITIO IV. 



IN triangulo AB C pofita Gt ratio DH tfd EL ut lincx AD,BE 
xcjuales fmt , dudaquc fit S T , qu.-c rcdam A B bilecet in S, fiiu- 
^uc D H, S T, E L parallds bafi B C : 

Oportet poncrc rationcm FI ad GK, ut fint rationcs DH ad 
E L, & FI ad G K cum ratione xqualitatis ST ad ST in continua 
analogia. ^ , 

^ ConflruBio &- T>emonJlratio, 

TNter DH & ST inveniatur mcdia propor- 
•*^ionalis M; & intcr ST & ELmedia ficN: 
per pra;ccdentem autem ponantur dux F I , 
G K in rationc M ad N , ut A F , G B fint x- 
quales : dico failum quod pctitur. Quoniam 
I) H, M , & S T funt proportionales ex con- 
ftrurtione uti & E L, N, S T ratio D H adEL 
duplicata cft rationis M ad N : & « ratio D H 
ad E L dufta in rationcm S T ad S T exhibcc 
rationem D H ad E L. Qyarc ratio M ad N 
in fe duda jequatur rationi D H ad E L dudic 
in rationem STad ST; igitur rationcs D H ad 
.E L, M ad N & S T ad S T proportionalcs funt. 
Ex conllruftionc autem rationi M adN «qua- 
lis eft ratio F I ad G K , igitur proportiona- 
lcs quoquc funt rationcs DHadEL.FIad 
GK&STadST. 

PROPOSITIO V. 

Slnt denuo squales A D, B F in triangulo 
A B C , & D E, F G bafi parallelie : 
Dico omnem rationem intcr-mediam inter 
rationcm DE ad FG & aequalitatis , poflc 
exhiberi a lineis cjuibufdam H I > K L pa- 
rallelis bafi, cjuac cadant inter DE, FG & 
Tclinquant D H, F K aequales. 




Demonjlratio. 



O It igitur quflcvis ratio M ad N minoris in«- 
»J qualitatis , major tamcn ratione D E ad F G ; 
qualcm rationcm unam cx intermediis dicimus 
futuram inter rationem D E ad E F & jEqualita- r 
tis. Per tertiam autem hujus ponatur ratio H I 
ad K L rationi M ad N icqualis , ut Wncx quo- *. 
quc A H, B K «quales fmt , & patebit veritas propofitionis. 
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PRO- 



"r BE BIGVRIS 

PROPOSITIO VL 



QUadratum feu re6langtt- 
lum A B C D bifariam 
lecet diameter A D, qua bifec- 
in E, ducatur F E G parallela 
A B fecans A E in I , & intcr 
H K 5c F G quacvis L N pa- 
rallela A B fccans A E in M,: 
Dico H I ad I K rationcm 
minorem eflc rationc LM ad 
MN. 




7)emonftratio. 
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VT Hlad 1 K itacft AI adlD, hoc cft A H ad H C,urquc L M ad MNita 
AM ad MD, hoccftA L adLC. SedratioAH aii H C minor cft quam 
ratio A L ad L C ; igitur ctiam ratio H I ad I K minor cA quam ratio L M 



ad MN. 



PROPOSITIO VIJ. 



POfitls ut prius lineis H I K, F E G : Oportet inter illas ducere rec- 
tam L N pareilelam A B, ut L M ad MN datam habcat rationera 
Q^ad R , qux major elTc debet ratione H I ad I K minor autem r»- 
tione jcqualitatis FE ad EG. ' 

ConJlruBio &• *Demonftratio, 

Flat ut Q^cum R ad Q^, ita AC ad AL,&ducatur LMN parallcla AE: 
Dico hanc fatisfaccrc problemati. Eft cnim ut Q^cum R ad Q^, ita A C 
««4/«» ad A L , hoc dl*CD ad L M , hoc cft LN ad L M : invcrtendo igitur L M 
cft ad L N ut Qad Q^cum R , & dividcndo L M ad M N ut Q^ad R. Quia ve- 
ro ratio Qjid R major ponitur rationc H I ad I K , & minor rationc aequa- 
litatis F E ad E G , igitur & ratio L M ad M N major cft rationc H I ad I K» 
he\6hH rationc FE ad EQ, igitur^ LN re(fla cadit intcr Uncas HK, 

'"' ^^^^' PROPOSITIO VIIJ- 

Ifdem pofitis: Dicoom- 



I 



nes rationes intermedias 
inter rationem H I ad I K, & 
rationem xqualitatis FE ad 
■ E G pofle exnibcri per lineam 
L "N parallclara A B , qux ca- 
datintcr H K,FG. 

T)emonftratio, 

Uod fi rationcs majoris in«- 
V^tjjxalitatis diftingucrc volu- 




mus 



TRIANGV LAR IB VS. ...37 
«us a rationibus minoris inarqualicatis ; conftitui dcbcnt rationes majoris inar- 
qualitatis, ut antccedcntes carum tcrmini fmt intcr lineasIK & EG,&ca- 
rum confcquentcs fint intcr rc<flas H I & F E, fi vcro carum antccedentesfinc 
intcr rc^as H I & E F, confcquentcs vcro carum tcrmini inter rcftas I K 
EG, tunc prodibunt rationes minoris inaequalitatis. Sit itaquc qujcvrs ratio 
thinoris injequalitatis P Q^intermcdia inter rationem H I ad I K & rationcra 
aqualitatis F E ad EG: ponatur pcr praeccdcntcm rcda LN divifa in Mfe- 
cundum rationem P ad Q^, eritque pcr rationem L M ad M N omnis ratio 
minoris inarqualitatis , intermcdia intcr rationcs Hl adlK&FEadEQ^ 
exhibita, quandoquidcm ad libttum funiitur. 

PROPOSITIO IX. 

PArallelogrammum A D 
BC bifedum fit perdia- 
gonalera A B , fumpti(cjuc x- 
qualibus A E, B F , ducantur 
pcr E & F re<aar G H, I K pa- 
raJielae B C , & inter A B & 
A C quxvis ducatur A L, fe- 
cans EH,FK in M & N; 

Dico rationem G M ad I N. IX O T 
minorem effe e^, cjuam habct 
G E ad I F , majorem vcro ra- 
cione G H ad I K. 




R 



7)emonflratio* 

Atio totius G H ad totum I K major ell ratione M H ad N K ablati ad 
ablatum, cum illa fit ratio «qualitatis, harc vcro minoris ina:quaUtatis s 
igitur«ratio G M ad IN reliqui ad rcliquum major eft ratione G H ad i K ^JJ J*'*^ 
totius ad totum. Igitur ratio G M ad I N multo major cft rationc M H ad 
N K , hoc eft E M ad F N ablati ad ablatum , quarc ratio G E ad I F rcli- ^ 
qui ad reliquum major cft ratione G M ad I N. Patec igitur veritas propo- 
fitionis. 

PROPOSITIO X. 

Ilfdem pofitis : Oportet ex Aduccre li- 
neara A L,quaeG H, ( K fecet in M & 
N , ut G M ad I N datam habeat ratio* 
nem O ad P , quam minorem effe opor- 
tet GE ad IF majorem vero rarione x- 
qualitatis G H ad I K. 

Conjlru&io Demnjlmtio. 

' \ Djiciatur G B linea , quacdam B ut 
u\ , ratio G Qjid 1 Q^fit cadcm cum rati- 
one O ad P , ducaturque A Q^fccans G H , 

& IK in M & N,erit bGMad IN utGCL htxEJem: 
ad IQ^, hoc cftO adP. 

Gj PRO- 




a tm. 2. 

lit. 8. Je 

fttfOTt. 

frtp. 145. 
b lHdtm 



Slnt eadem qux priiis : Oportet poncrc A L lincam , quae redtas 
GH, IK fecet in M cSc K, ut i-ationes GE ad IF, .G M ad IN, 
G H ad I K fint in continua analogia. • 



x3 




ConJlruUio O T>cmonftratio. 

INtcr GE & G Hinvertiaturmedia propor- 
tionalis R , & inter I F, I K media S : » crunt 
rationes GE ad IF, R ad S, Ci H ad IK. 
proportionales, & ratio GEad I F duplicaca 
rationis R ad S, cum ratio R ad S dudla in fc 
it-qualis fir racioni G E ad I F du(ft? in ratio- 
ncm G H, ad I K , »» hoc cft ipfi rationi GE 
ad I F : ducatur igitur per prxcedentem rc<fta 
A L ut G M ad 1 N habeat rationem R ad 
S ; patet rationcs G E ad 1 F , G M ad I N, 
G H ad I K forc proportionales. 

/ropositio XII- 

Ilfdem pofitis: Dico omnes rationes 
intermedias inter rationem G E ad I F', 
& rationem acqualitatis G H ad I poC' 
fe cxhiberi per redtam aliquam A L, qu^ 
cadat inter A B , & A C, fecctcjuc reaas 
GH,lKinM&N. 

T)emonJlratio» 

DEtur cnim qujevis ratio R ad S, una cx intcrmcdiis inter rationcmG E 
ad I F, & rrqualitatis G H ad I K , crit itjiquc raao R ad S mmor rati- 
onc GE ad IF, & maiorrationc GH ad 1 K; quarepcrprop mo hujusduca- 
tur A L fecans G H & I K in M & N, ut G M ad 1 N obtmcat rationcm R ad S. 
Quod cum dclquavis rationc intcrmedia inter pricdidlas rationes fieri poHiC, 
patct omnem rationem intermcdiam inrcr rationcs G E ad 1 F , & rauonem 
aqualitatis, pcr rcAamcx puado A cdu(fUm affignari polle. 

PROPOSITIO XIIJv 

TRianguIum ABC fccent reftae dux DF, EG parallelx baff 
B C , ut A D , B E- aequales fint : ducanirquc quxvis L Kparal- 
lela AC fccans OF, EG produdas inH & Is 

Dico rationera D F ad E G minorem efle ratione D H ad E I- 



ii. 



Dmott* 



TRIANGULARlBiUS 



PRodu<Sa AB occurrat LK Hncjc io K, cum 
ficut KD ad KE ita DH ad EI,patccDH 
rcd^am minorcm cfle rcdla E I , & T H , G T 
sequalcs ciTciCum tam F H, G I, quam F G, H I pia- 
ral!cl.T fmc. Igitur ratio DHad EI minorisina- 
qualitatis minor eft ratione a;qualitaris F H ad 
G I, • igitur ratio rcliqui D F ad £ G rcliquum, 
nrunor eit ratione totius D H ad £ I tociun. 



Demofj/lfatioO I T J ? O 1 O £ I 



CorolU 



num. 



PAtet ex hac propofitionc, fi in rationc mino- 
ris in«quaUtatis , a tcrminis rationcm conftt- 
tuencibus squalcs partes dcmantur , partcs rcfi- 
duas minorcm intcr Cc rationcm haberc; In ratio- 
nc vcro majoris inicqualitatis, rationem partium 
maiorcm for^ rationc totjps lincae ad torara. 

PROPOSITIO XI 



IlfHcm pofitis :data fit ratio Qzd R minor ratione D H ad E I ma- 
jor autem rationc D F ad ad E G : 

Oportet inter K L & A C ducere lineam M N parallelam A C, qtne 
D H, E I fccet in O & P, ut D O & £P datam habeanc ratipftcm ^ 
ad R. 




/.Dfioiim :u ,^ i& 

$» S(h»I. 
j txti. 



ConJlruUio &• T)emonJlratio. 



:a«.cCia 



AE Linc.T divifa! in D * adijciatur AM,ut 
D M ad M E datam habcat rationcm Q 
ad R ; & cx M ducatur M N parallcia A C, 
occurrcns D H , E I lincis in O & P ; patct DO 
ad E P clTc ut D M ad E M, hoc cft Q ad R. 
Quia vero ratio Q_ad R major eft rationc 
DF ad EG , hoc cft D A ad EA. & minor 
rationc D H ad E I, hoc eft D K ad E K , erit 
ratio DM adEM minor quidcm rationc D K 
ad EK, major tamcn rationc D A ad E A; 
igitur M pun<flum cadct intcr A & K. Fa- 
^um itaquc cft quod crat Caciendun^ 

Corollarium. 



Hlnc colligcs omncs rationes poflibiles, qujt 
funt intermcdio: intcr rationcm D F ad 
EG, & rationcm DH ad E I, exhiberi poflc * 
pcr ahquam Uneam MN parallelam AC , qux D H & E I fccct in O & P, 
ficque ihtcr A C & K L. 

PRO- 




a t«m. 1. 

kmpttntl 
fTtp. i8. 
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FIGURIS 



PROPOSITIO XV. 

Ilfdcm pofitis : Oportct intcr A C, K L 
iineas, re<Slam M N ponerc parallclara 
A C, quae D H, E I re<5Us ita dividat in O 
& P» ut rationes D F ad E G, & D O ad 
E P, denique D H ad E I fiot in continua 
analogia. \ ^ 

» C^njlri0io Demonjlratio. 

T Ntcr D F' & DH inveniatur mcdia propor- 
* tionalis Q, & Intcr E G & E I mcdiafic R : 
crunt • rafioncs D F ad E G, ad R, D H ad 
Elcontinuc proportionilcs, adeoquc ratio Q 
adRmajorcfl rationc DF ad E G, & minor 
ratione D H ad E I , igitur pcr pr.TCcdentcm 

dqopotcft M N parallcla A C, ut DO ad E P habcat rarioncm Q ad R, Idigitur 
fit fa«um : patct rationcs DFadEG, DOadEP,DHadEIin continua 
eiTc analogia. 




1 O 1 i 



PROPOSITIO XVJ. 



ESto ABC triangulum I(b- 
(celium reftangulum : fump- 
tifque in fubtenla A C a:qualibus 
A D, C E, ducantur cx B redtx 
BD, BE: 

Dicolineas BD, BE xqualcs 
effc. 

7)emoti/lratio. 



Eflac AB , BC cx hypothcfi 
fcqualcs funt , uti & A D , E C 




R 

rc<fljE : fimilitcr & anguli B A C , B C A squalcs fupponuntur : qaarc pcr Eld-i 
mcnu rediB B D, B £ funt a:<jualcs ; Qijod crat dcmonftrandum. 



PROPOSITIO xvij. 

ESto A B C triangulum re^langulum habcns A B latus majus fa- 
terc B C, fumptifque in A C lubtcnsi xqualibus A D , E C , qu« 
ininores fmt dimidi^ A C, ducantur B D, B £ : 
Dico B D majorcra eflc rcdla B E. 



TRIANGULARIBUS 



.717' (!DemohJlrafio. O }Vl 



■pvUcatur BF nornlalis ad AC qux cadet 
-^-'intra B D, B E vclcxtraj erit iquadratum 
A B «qualc duobus quadratis A F, B F, & B C 
quadratum acqualc duobus B F , F C. Sed ex 
fuppofitionc quadratum A B majus eft quadra-> 
Co B C, igitur quadrata duo B F, A F fimul fum« 

Sta, majora funt duobus quadratis BF, FC: 
cmpto igitur communi quadrato B F, eritre- 
'fiduum A F majus refiduo quadrato C F, qua- 
rc & A F linea major cft quam C F. Scd A D , 
C E linca: a;qualcs funt , refidua igitur D F 
major cft , quam fit F E , quarc & F D qua- 
dratum majus quadrato FE; & addito com-- 
muni quadrato B F , crunt duo quadrata B F , 
D F fmiul fumpta majora quadratis B F, FE , 
hoc eft BD quadratum majus quadrato B£, 
crgo & B D linea major linca B £. 




E 



um- 



PROPOSITIO XVIIJ. 

Sto A B latus trianguli re<ftanguli A B C majus latere B C , 
tifque in A C fubtcnra aequalibus A F, C G ponantur B F, B G 
Dico rationem A B ad B C majorem elTe radone B F ad B G. 

'Demonjlratio, ^ 



POnantur t-x pun<flis F & G rc«ftjr FD, 
G E parallelx B C, rcdflc autem A B pa- 
rallcla fit F H qua; fecct E G , B G in K & M. 
Quoniam AF, CG funt xqualcs, & rc^ae 
F D^ G E parallcla; bafi B C , • crunt quoque 
A D , B E aequalcs , & anguli FDB, GEC 
«quales , & « E B , hoc cft A D ad D B ut 
D F ad E G ; asqualia ^ igitur funt triangula , 
GEB, FDB, hoc cft F H B, Quia vcro la- 
Cu$ A B majus cft latcrc B C , crit A E , hoc 
cft D B , hoc cft F H rc<fla , major rcAa E G; 
igitur angulus F B H a majori fubrcnfus, major 
cil angulo E B G : ablato igitur communi an- 
gulo F B G, manet angulus E B F minor an- 
gulo G B H : ducatur igitxir B L aufercns an- 
gulum L B H (cqualem angulo £ B F , cadet 
B L inter B M , B H , adcoque B L minor 
left quam B M ; quia veroe anguli N E B, L H B 

2Kqua|cs funt, fimiliaerunt triangula NEB, LBH: igitur EB ad BH, hoc *54'"'^ 

cft E B ad D F , hoc eft D B ad EG , hoc eft A E ad E G , hoc eft A B ad 

B C; ita BN ad B L. Sed ( ratio B N ad B L major cft rationc B N ad 

B M , hoc eft B F ad BGi igitur raiio A B ad BC major eft rationc B F ^^V»^* 

adBG. 

i PRO- 




..©E F1CUSI9 ' i' 



PROPOSITIO XIX. 



EStoABC triangulum rcAarigulahi 
rumptifquc in A C (ubtcnfa aequali- 
bus A D, C E , itcm A F, C G , ducantur- 
B D, B E , B F , B G , quae perfcao pa- 
rallclogrammo A B H C occurrant latcri- 
bus AH,HC,in I,K,L,M: 

Dico lineas A H , H C in pun^aas J , L 
Mi K proportionaliter efTe divilas. 



7 H fl /1 u 



k 



7)emoii/lratw. 

QUoniam parallcla; funr reAx AH, BC, 
, ent anguliR H A C a-qualiJ an^u!o A C 
& angulus A I B ; {cqualisangulo I B C • fimi- 
b^.jexti- liaigirurfunt triangula A D I, D B C , adcoque 

«> ut A D ad D C ita A I ad B O, W cft A J , q 

it/ CE cft arf E A 




ad AH. 
CK 
C 



Scd ut A D ad D C 



ut C E ad E A 



K ad A B , hoc cft C K ad C H ; igitur ut A I ad A H ita C K eft ad 
H. Similircr oftcndltor A L cfTe ad AH, ntCM adCHipatctinturluKas 
AB , H C in pundis I , L j M , K proportionalitcr fedas cflfc. 



I 



PROPpS|TIQ XX. 

Ifdem pofitis fi latus A B majus fit laterc B C : 
Dico rationem A B ad BG raajorem tfk ratkwic BI ad BiCC| 

«4.)fc*r pEr pr«ccdcntcm ut A I ad A H j ita C K ad C H : fcd « ut A 1 Klk^9c 
-Tcft BC, ita ID, ad DB,& ut CK ad CH ita KE ad EBjtgitur utlD 
ad D B ita K E ad E B , & componcndo ut 1 B sul D B ita K B ad E B , & 

bi8.A*y«/. pcrmutando ut IB ad KB itaDB ad EB, Scd ^Tatio AB ad BC majorcft 
rationc DBad £B, igitur & ratto AB ad B C ma)or cAratioac BI adBiS;. 



PROPOSITIO XXI. 



E 



Sto A B C triangulum redanguhim quodcuraqoc , fiimpti^ac 
in A C xqualibus A D , C E , ducantur B D, B E lincJc, & angulo 
A B D fiat arqualis angulus A B F , & angulo E B C «qualis angulus 

^'.'^ yt C BG. 

Dico F A lincara jequari iincae C G. ' ' 



T)cmon* 



.T 



TRIANCULARIBUS. 



T "7 r\<r ni 



TX7 )^ 

jDemonJlratio. 



rr 



DUcatur D L paralleta 'fi C , & E K 
parallcla A B. Quontam anguli 
L B M , M B D «quales funt , & L D 
normalis ad MB , • erunt L M, MD x- 
quales. Similitcr ctiam E N, N K «equa- 
les funt. Dcinde quia tam A B, E K quam 
L, B C parallcLac funt , »» crunt anguli 
A D M,E C N ^qualesuti &anguli A M D 
E N C , cft autcm cx conftruftionc rcftx 
A D icqualis C E , c igicur triangula 
AM D, E N C & fimilia & scqualia funt, 
& linea D M acqualis C N ; igitur ut A M 
ad AB ita CN,hoc cft DM, ad CB. 
Scdut CNad CB, ita EN adAB.Igi- 
tur ut D M ad C B ita E N ad A B , hoc 
cft ut M L ad C B ita N K ad A B, 
* igitur ut D L ad C B ita E K ad A B. 
« Sed ut DL adCB ita FDadFC,& 
ut E K ad A B ita G E adG A , & divi- 
dcndo ut F D ad D C ita G E ad E A: 
Sunt autem D C , E A aquales , igitur & 
rcliqua: F D, G E : undc quia A D , E C 
«tquales funt , ctiam reliquae F A, C G af- 
quales crunc 




ri. 



PROPOSITIO XXIL 

Jirdcmpofitis: Dico FB dfe ad BG ficut DB ad BE: 



T)monJlratio* 



f\ Uoniam A D aqualis cft ipfi E C , & F A ipfi C G ; erit ut F A ad A D; 
Viita G C ad C E : Scd cum anguli FB D, E BG bifeai fmt pcr re<flas A B, 
B C, uta F A ad A D ita FB cft ad B D , & ut GC ad CE ita G B ad B E. aj/Jw^J 
Igitur FBeftad BDutBG adBE,& pcrmucando FB ad BG uc BD 
md B£. 

• 

CoroUarimu 

« 

Hlnc coIUgcs rationem F B ad B G minorcm efTc ratione AB ad BC, 
b cum hxc oftcnfa lic major racione DB ad B qua; cadem cft cum biSJWcr" 
ratione FB ad BG. ' 



pRo- 



.2UflDE FrCURIfi^T 



PROPOSIXIP.^XXIIJ- 

IN dato triangulo H C B' reSahgulo ^ion Ifofcelio, Oportct ex 
punao C anguli redi duas line*s inclinare C D , C E^^^ua: datao^ 
rationem obtineant F ad G : fic tamen , ut H D , B E aequalcs fmt 
tcr fci debct autem ratio F ad G minor effcquam ratioiH C ad C B. 




•1 
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kixttm.v 



fetjH.ttm.l. 



tio^imi 



^emonftratlo. i 

■DErficiatur rcaangulumHC B A cujusdiamctri AC BH fcfe bifcccnt ?n R rt 
1 Potcric omnis ratio intcrmcdia intcr ratvonem CH adH A & CRad. 
RAduciexpunaoaliquoinlincaHR,adpunaaC& Aj quo pofiron dividacuC' 
rcaa C A ut cius fc^mcnta fmt in eadcm ratione cum latenbus tnan.unili 
routa C 15 A) tranfibit per punda • CA , & per pun^um D circulus, 
cuius proprictas exhibct triangula fupcr C A cyftruaa & tcrminata m 
Dcrimctro quorum latcra habcnt candcm rationcm quam bifis fcgmcn- 
ta Data fit Itaque qu.i:vis ratio F G intcrmcdia intcr rationcm C W 
adHA&CRadRA, quam oportct poncre in tnangulo HCB pcr rc«a|- 
CD CE utHD BE jequales fmt. Fiat primo fupcr re<fta C A tnangulurtT 
C d'h ut C D fit ad D A, ut F ad G ; hk mcthodo. AlTumpt^ S^^^W} ^ 
rcAa dividatur in L fccundum rationcm F adG, & •> fiat ut I L ad L K «ta l N ad 
N K divifa dcindc L N bifariam in Mdifcribatur ccntro M circulus L Qjv , 
crit hiccirculus, ad cu)us pcrimctrum rcfta: duds: cx I & K quomodocum- 
que cxhvbcnt rationem I L ad L K , hoc cft F ad G : pividatur uaquc 1 KL 
bifariam in P , & angulo C R H fcqudis angulus I P Q.. fecabic P veF 
tanget circulum L (^N , jungantur autcm IQ^ QJC, ac ^^/^J 
C A fiat triangulum C D A fimile I a.K trtangulo , erit ut I Qjid CLK . hoct 
cft I L ad LK, hoc cft F .idG ita CDad D A. Ponatur igitur C E paraUgj, 
la DA; Dico rationcm CD ad CE candcm cflc cum ratione FadG & 
rcaas HD, B E xqualcs cflTc ; quod fic patcbit : Angulus C R D cxconftruc- 
tionc icqualis cft angulo I PQ^, unde angulusDR A, ^ hoceftC R K ^quahscft 
angulo QPK:Scd ctiam «ianguli RDA, REC «'equalcs funt & hnca C A 
div.fa bifTriam in R-igitur triangula DR A , R E C 

adeoque Uneie D A , C E axiualcs , igitur C D cft ad C E ut C D ad D A , hod 
cft la adQK, hoccft I L ad L K, hoc cft F adG : & "^"'1 
cula DR A R E C fimilia & arqualia fint , erunt quoque rptix D K , K h a- 
qualcs: & confequcntcr lincrc HD, BE a:qualcs , cft enim cx conftrudionc 
H B divifa bifariam in R: Duximus itaque rcAas C D, CEm rationcFadG 
ut HD , B E a:quales fint : Quod crat facicndum. 



\ 



TRI ANGUL ARIBUS 4X 

.T Scholim. > ..f! 

LJquetex hac Jemonjhatione , merito rationem CD4// D A, aUafque omnes , quteper 
re^as apunfio aliquo in hnea H R, adpunHa C kAucipoJfunt, intermedias dtci inter 
ratidnemCH adli k J;^ rationem tequalitatis, JMantfeflc enim iemonflratum efi, fi 
rettH C E gquidifiam ponatur rtfl/e D A, rationem CD ad C E eandem ef/e cum rati- 
onf CD adu k, reHam H D tquait re^ie B E, • quo cafu ratio C D /w/ C E miMf » \%.hum 
tftenfa ejlratione H C W C B, boc efl H C A , «» majot autem ratione aquaittatis. bi6.A*r;« 

PROPOSITIO XXIV. 

ESto A B latus trianguli reftanguli A B C majus laterc B C, divifl' 
quc A C bifariam in D, ducatur redta B D : 
Oportct inlcriberc ex pundo B re(5las B E , B F auferentes arqualcs 
lineas AE , CF ut rationcs ABadBCjBEadBF, BDadBD 
fint proportionales. 

CouJlruUio O- T>emouJlratio. 

INveniarur mcdia proporrio- 
nalis G inter redas A B , B D 
& fimilitcr media intcr B C , 
B D , fit Hienint tres » rationcs 
ABad BC,GadH,BDadBD 
proportionales : Per prrcccdcnce 
vcro propofitionc infcribantur , 
triangulo A BC.rcft? B E,B F ha- 
bcntes rationem G ad H , C quje 
minor cfl rationc A B ad B C , 
cum fit mcdia inter rationem 
ABadBC & BD ad BD) 
ut tamen redsc fint ajquales 
A E , C F, eritque pera<ftum quod 

rcquiritur, cum rationes AB ad BC, G ad H Choccft BEadBF) & BD 
ad B D finc proportionalcs. 




XXV- 



PROPOSITIO 

EAdem figur^ pofiti : fit ratio A B ad 
B C triplicata rationis B E ad B F , 
produdis B E, B F , fimiliter in G & H ut 
reAangulum fupcr B H & B G , fit aequale 
rc(5langulo fuper A B & B C : 

Dico B H & B G duas medias propor- 
tionales efle inter A B & B C. 



7)cnwuflratio. ' 

QUoniam B E, B F fimiliter produft» funt 
in G & H , erit ratio B H ad B G , eadem 
quac B E ad B F • ponitur autem ratio A B ad 
B C triplicata rationis B E ad B F , igitur & ra- 
tio AB ad BC triplicata eft rationis B H ad 
30*: cftinfupcr rcAangulum fupcrAB &BC 
«quale rciftnngulo fuper B H & B G , igitur 

A B, B H, B G, B C , funt continuAC proportio- ■ 
nales ; adeoque B H, B G dax medi^ proportionalcs intcr A B, B C. Quod 
erat demonftrandum. 
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PROPOSITIO XXVI. 




ESto A B C angulus re^tus : (umptoquc in A B latere pundo quo- 
vis A , aflumantur A E> B F acquales, ponanturque EG , F H pa-i 
raJlelx B C : 

Oportet ex A ducerc lineam AC occurcntem rcdis EGj FH in K 
& L , ut jun(5la: K B, B L fmt aequales. ^ 

7)emnjlram 

SUper AB , ut Diametro dc- 
fcribacur femicirculus AMB: 
bifedla periphcrii A M B in M , 
ducacur A M C , qux fecct E G, 
F H in K & L ; jangantur de- 
nique K B , L B : Dico illas ciFc 
azquales. Cum cnim a;quales finc 
Jinca: AE, BF, erunc eciam m- 
quales A K, C L , & quia a;qualcs 
func A M , M C crunc eciam ar- 
quales K M, M L. Eft aucem 
■angulus AMB rc<flus, ncmpc 
in fcmicirculo ; igicur •» criangula 
K M B, B M L fimilia func & x- 
qualia. Undc B K, B L arquales nmC. 

PROPOSITIO XXVIJ. 

ESto A B C an^Ius re6lus, fumpti/aue in A B iaterc inarqualibut 
A D, B F , ducantur D E, F G parallelae B C : 
Oportet ex A duccrc redam AC, occurrcntcm DE,FG lineis ia 
K & L , ut jundx K B, L B fint «quales. 

ConJlruBio <^ 2)emonJlratio, 

C Upcr A B ut Diamccro femi- 
^circulus dcfcribacur A H B: 
divifaquc D F bifariam in I , po- 
nacur I H parallela B C , occur- 
rcns circuli pcrimccro in H , & 
pcr H cx A ducacur A C occur- 
rens D E, FG lincis in K & L : 
Dico junftas K B, LB cflTe inccr fe 
aequales. Ducacur enim H B , crit 
ttrta •^"gulus AHB rciflus , uci & 
h\7.prM ^^^'"^ C H B ; & ^ K B quadra- 
tum jcquale duobus quadracis 
K H, H B , & quadrarum L B as- 
qualc quadracis duobus LH, 

HB: Quii vcro DI aquacur IF, cric KH acqualis HL, adcoquc quadra- 
tum HK .tquale quadraco LH: addico igicur communi quadraco HB, crit 
H B quadracum una cum quadraco L H , «quale quadrato H B una cum qua- 
drato K B , hoc cft L B quadratum, acqualc quadrato BK : igicur & linca L B 
aqualis linea; K B. P RO- 
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RE<5lum angulum A B C (ubtendant 
qu.Tvis dux A C, A D ex eodem 
pun£to eduflae : fumptoque in latere A B 
quovis pun^to E , ducantur E C^ E D. 

Dico rationem A C ad A D minorem 
cffe ratione E C ad E D. 



Slnt daritatis gratia dua: quantitates inarqua- 
lcs F, G in rationc E C ad E D , & «qualcs 
iintH & K,& fiat 1# F ad G ita H ad L , crtt 
• ita(}^^c ratiQ Fcum H ad G cum L ut F ad G, 
^ ratio autcm F H ad G L major cft rationc ]f H 
C K. cum G cum K major fit quam G cum 
1,. Srmilircr «quiaquadrarum AC fupcrat qua- 
dratum E C quadrato A E & rc<f^angulo A E B 
bis fumpto , & quadratum A D , fuperat (~\a { n 

quadratum codem quadrato codcmquere<Jlan-^'' ^ • 

gulo bis fumpto , hinc ratio quadrati E C ad E D K 
quadratum major efl ratione quadrati A C ad 
quadratum A D j & confcqucnicr hncB C E ^ 
^4 E D racio m^ior cil quam racio lincs A C 
ad A D. 




G 




PROPOSITIO XXIX. 

SUbtcndant itenim rei^him angulimi 
A B C quaevis duae A C , A D cx eo- 
dcm punfto edudic : fumptoque in A B 
latere auovis pimdo E , ducatur E F pa- 
rallela B C , occurrens A D in G :jungan- 
turque BG,BF: ^ . 

^Pico rationem B G ad B F majorem cllc 
ratioBc B D ad B C. 

7)emonftratio. 

DUcatur G H parallcla A B , • erit ut 1 G 
ad E F , hoc cft B D ad BC , ita B H ^ 
ad B F. Sed ratio B G ad B F major cft ra- 
tionc B H ad B F ; igitur & ratio B G ad B F major cH rationc £ G ad E F 
hoc cft B D ad B C j QikkI crat demonftrandum. 
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ATcrminis rcdtx A B , 
ncam I~)E orthogonam ipfi 
A fl, inclinare duas A E , B E in 
rationcdataG ad H, dcbetautcm 
ratio A D ad D B major eire quam 
ratio G ad H- 

^^ConJlruclto T)emonftratio, 

VT G ad H ita dividatur AB.in 
C, utquc AC ad CB ita» fiat ^ 
AF ad FB : fupcr CF diamctro fiat 

circulus CE F, occurrct illc D E ifl E, cumfit ratio A D ad DB majorquan| 
AC ad CB , hoc cft AF ad FB. jDcniquc ponantur ad E linc« AE, BE, 
b tm.iJ, erunt illas qurtfitac, cum carum r ^io cadcm ^ fit oftcnfa, cura rationc A C ad C B« 

PROPOSITIO XXXI. 

. ■ . » 

REftnm angulum A B C fubtcndant cjuxvis dux A D, AC : 
Opoitet duccrc re(ftam E F parallclam B C , quae A D linca 
occurrat in G , ut jund.Tc F B, G B datam habeanc rationcm H ad I, 
qux minor cfTc debet ratione B C ad B D* 

• 'ConftruBio T>emonftraUo: ' ^ 

PEr pr.rcedcntem propofitioncm , cx punc- 
tis C & D ducantur linca; C K , D K ha- 
bcntcs rationcm H ad I : dcinde tciXx C K 
liat parallcla B F , & cx pundo F duAa fit 
linca FE aiquidLftans B C , ponatur(|uc BG: 
Dico fartum quod poftulatur. 

Quoniam C K xquidiftat B F, crit ut K C 
ad B F ita A Kad AB, hoc cft AC adAF, 
hoc cft A D ad AG, hoc cft KDadBG jigitur 
etiam B G a?quidiftat KD, &KCcft ad BF 
ut K D ad B G , & permutando ut K C ad 
K D, ita B F ad B G. Cum igitur K C fit ad 
K D ut H ad I, cx conftruAione, crit quoque 
BFad BG utHadl &c: fedmas itaqoe 
' quod rcquircbatur. 
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PROPOSITIO XXXIT. 



4? 



REftum angiilum A B C fubtendant quxvis duae A D > A C, ex eo- 
dera puudto cdudtae : fumptifcjue in A B latere , aequalibus A E, 
B F, ducantur E G , F H parallelx B C , occurrcntes A D lineae in K 
& L, junganturque KB,LB,GB,HB: 

Dico rationeni B H ad B L majorem effe ratione B G ad B K. 

Demnjlratio, 

A 

POnatur K M parallcla B L, & ducaturG M , 
crit G M parallela BH ; cum enim fmt para!- 
lele MK, B L , erit ratio A M ad AB , ut A K 
ad A L; Sed cft AK ad AL,ut AGad AH,igitur 
GMxquidiftat BH; & MKeft adBLutMG 
ad BH, ipitur pcrmutando M K ad MG, utBL 
ad BH, & convcrtcndo MGadMKutBH 
ad B L ; undc M G ad M K crit ad rationcm B G m 
ad B K , ut ratio B H ad B L ad candcm ratio- 
nem B G ad B K. * Sed oftcnfum eft, quod ratio 
M G ad M K major fit ratione , quam habct 
B G ad B K , igitur ratio B H ad B L (najor quo- 
quc eft ratione B G ad B K. 

Coroilartum» 

Hinc manifeftc colligitur ^ rationem B G ad B H, v. 
minorcm cfle ratione B K ad B L. 



> V 




b ex 17. 

PROPOSITIO XXXIIJ. 

Ilfdem manentibus. Dico triangulum K B G 
squale efTe LBH triangulo, • 

Demnjlratio. 

QUoniam EK & F Lparallel.-e funt, & norma- 
j£s ad rcdam A B, crunt anguli K E B , L F B 
aquatcs , & ratio E K ad F L a:qualis rationi A E 
ad A F,hoccftB Fad B E:igitur*triangulumK E B 
aquale cft L F B triangulo. Sunt autcm fimilitcr 
E G B, F H B triangula intcr fe arqualia , ablatis 
igitur a;qualibus E K B, L F B rcraanent K B G & 
L B H icqualia. 

PROPOSITIO XXXIV. 

IKdera manentibns: Dico triangulum K B L 
ad G B H fortiri rationem B D ad B C. 

7)emon/lratio» 

TRiangulum B K D ad B G C triangulum , • habct rationcm B D ad B C : ^ j 
fcd ablatum B L D ad B HC ablatum h:\bct quoquc rationcm B D ad B C; 
igitur €creriduum K B L eft ad G B H refiduum , ut B D ad BC. htomhitl 
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P ROPOSITIO 

EAdcm figura manente: 
fit A B latus majus la- 
terc B D,&inteIIigantur B D, 
BAjBC continu* efle pro- 
portionales: Dico rationera 
B K ad B L aqualem cile ra- 
tioni BH ad BG. 

7)emouJlratio, 

PRoducatur DB in M, ut B D, B M fint cequalcs , & jungantur MA.Quo- 
niam MB, BA.BC continua- funt proportionales , crit»MAC angulus 
rcrtus , & M A B , hoc cl: triangulum B A D , fimik triangulo B AC. Igitur 
* ACeftad C B, ut AD ad A B , & pcrmutando ut AC ad AD ita C B ad 
A B , & invcrtcndo ut A D ad A C ita A B ad B C. Scd ut A D ad A C 
ita "» AK ad AG , hoc eft HC ; igitur ut AB ad BC ita A K ad HC, & 
permutando ut A B ad A K iu B C ad H C ; funt autem «qualcs anguli B A fC 
HCB. «fimilia igitur funt triangula AKB, BHCjigitur ut AKadKB 
ita H C ad H B , & pcrmutando ut A K ad H C , hoc cft ut A K ad AG, hoc 
cft ut A D ad A C , hoc cft ut A B ad B C , hoc cft ut B D ad A B ita K B 
ad HB: Eadem mcthodo fimilia crunt triangula ABG,BLD : critquc ut 
AG ad GB, ita LD adLB, & GB ad L B ut AG ad LD, hoc eft AG 
ad A K , hoc cft A C ad A D , hoc cft C B ad A B , hoc cft A B ad B D. Sed 
ut B D ad A B ita K B ad H B,& invcrtcndo ut A B ad B D ita H B ad K B; 
igitur B H cft ad B K , ut G B ad LB, & pcrmutando H B ad G B , ut K B 
ad L B. Quod erat demonftnndum. 

PROPOSITIO XXXVI. 

Ilfdem manentibus: Dico rcdarigulum KBG aequale dfc LBH 
redlangulo, 

'Dcmouftratio, 

PEr pr.Tcedentem B K eft ad B L ut BH ad BG , patctigitur*cx clcmcn- 



S 



tis re<flangulum BKG arqualc cflc L B H reftan^ulo. 

PROPOSITIO XXXVII. 

It A B C triangulum re- 




' dlangulum Ifolceles : at- 
^ue ex A dudis duabus li- 
neisAD, AE quarum AD 
fecet B C in D intra trian- 
gulum A B C , altera vero in 
E cxtra triangulum : /uman- 
tur deinde in A B arqualcs 
dux A F, B H , ducanturquc 
FG,HI paralleK-e bafi BC 
cccurrentes ledis A D, A C 
in K, L, M, N : & jungantur BK,BL,BG,BM, BN^BI: 

Dico rationem BK ad BM majoris eflTe inxqualitatis , rationcmvc- 
ro B L ad B N acqualitatis , deniquc rationem B G ad B I minoris effc 
inxqualitatis. Demon- 
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T>emoiiJlraUQ» 

Uas primas partcs hujus propofitionis demonftratas invcnics prop: 17. & 
^ 16. hujus. Tertiam vcro ncmpc rationem B G ad B I eflTe ina-qualttatis 
minoris , fic demonftro. Per corollarium prop: ji. hujus ratio L B N major 
cH rationc GBIjcum igitur ratio LBN fit aequaiitatis , patct rationcmGB 
ad B I minoris cflc in.i:qualitaris. 

PROPOSITIO XXXVIIJ. 

ESto A B C triangulum 
I (blceles redangulum : 
du<aaque cjuavis A D intra 
triangulum A B C , fiant B D , 
B C, B E continue proportio- 
nales , junAifcjue A E fuman- 
tur in A B latere xcjualcs A F, 
B H , ponanturquc F M, H N 
parallelae ba/i B E, & jungan- 
tur KB,GB,MB,LB,IB, 
N B : Dico rationes K B ad 
L B> G B ad I B, M B ad N B in continua cffe analogia. 

T>emmjlratio, 

QUoniam B D, B C , hoc cft AB, & BE continua; funt proportionales, 
& A F, B H «qualcs , crit • ut K B ad L B , ita N B ad M B : igitur ratio a jj.W»» 
KB ad LB duda in rationcm M B ad N B producit idcm quod ratio KB 
ad L B duda in rationcm L B ad K B i igitur rationes K B ad L B, G B ad 
IB,MB ad NB funt continuc proportionalcs. 

EPROPOSITIO XXXIX. 
Sto A B C angulus redus , fumptifque in A B latere inxqualibus 
A D , B F fecet A C parallclas D E, F G in K & L , ut jund^ 
K B , L B fint xquales : fint infiiper ex A binae lineae duftae, A M qui- 
dem intra triangulum A B C, A N vero extra : iunganturque O B, K B, 
QJB,BP,LB, RB; ^ 

Dico rationem OBad PB majoris efle inaequalitatis , rationcmvero 
B ad R B minoris inequalitatis. 

Demonjlratio. > 

QUadratum » K B fupcrat qua- 
dratum O B quadrato KO , 
& rcfl:angulo KOD bis furapto. 
Similitcr quadratum L B fupcrat 
quadratum P B quadrato L P & 
P F redangulo bi^ fumptor Scd 
OK quadratum minuscft quadra- 
to PL, & KOD rcdangulum 
tninus recflangulo L P F , igitur 
quadratum K B minori exccfl!u fu- 
perat quadratum O B , quam L B 
quadratum fupcrat quadratum 

PBjfunt autcm KB, LB quadrata cx fuppofitione fcqualia, igitur quadratum 
OB majus cft quadrato PB.adeoquc OB linea major quam Unea PB,&ra- 
tioOB ad PB majoris innsqualitatis : fimilitcr quadratumQ^B minori exccfTu 
fupcrat quadratum KB.quam RB quadratum fupcrat quadratum LB ;funtque 
K B, L B quadrata aiqualia , igitur QB quadratum minus eft quadrato R B , 
igitur linea Q^B minor eft rcda R B. Patet itaquc vcritas propofitionis. 

1% Cmol- 
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Corollarium. 

HTnc patct rationem DB ad FB majorcm eflc ratione OB ad PB: nanj 
racio D B ad F B cft ratio O B ad S B : Sed ratio O B ad S B major cft 
ratione O B ad P B , cum S B minor fit quam P B , igitur ratio D B ad F B 
major eft ratione O B ad P B. 

PROPOSITIO XL. 

ESto A B C trianguiura reftangulum Ifbfcclcs , dudtifque duabus 
A D , A E intra triangulum A B C , ac aliis duabus A F , A G 
extra triangulum ,utBD, BE, BC, BF,BG continuc fint proror- 
tionales ; fumantur A H, B K xquales , ducanturquc H I , K L paraUclae 
BG; junganturque OB, NB, PB, Q^. IB,MB,RB&c. 

Dico rationem O B ad M B efle ad rationcm N B ad R B, vt rario 
QB ad T B cft ad rationera I B ad L B. 
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*D€mon/lratio, 

.UoniamBD, BE; BC, BF, BGcontinuc funt pt^oportionales : enmc 
^ tam B D, B C , B G quam B E , B C , B F proportionales , quarum mcdu 
communis cft BC. lcitur • rationes OBadBM, PBadBS, IBadBL; 
itcm rationes NBadBR,PBadBS,QBadBT continuc funt proporn- 
onalcs '■ Quia vcro ratio P B ad B S utriquc fcriei communis eft media, ratio 
PB ad BS dufta infcipfam jequalis cft tam rationi OB adBM «l^J* '"'ij: 
tionem 1 B ad B L , quam rationi N B ad B R durtne in rationem 0» ad B r 5 
igitur ratio OB ad B M du<fla in rationcm l B ad B L «qualis eft ratiom N ts 
ad B R duaa: in rationem QB ad BT : »> ipitur ratioOB ad M B 
8 7«T N B ad B R , ut ratio QB ad BT cft ad rationem 1 B ad B L j quod, 

4^ g *■ crat dcraonftrandum, 

PROPOSITIO XLI. 

POnantur AB, BC, BD proportionales lincx, uti & ^P> 
B F , B A , & alTumptis cfuabus G H , K L bafi trianguli A B C 
parallelis, & ab extrcmis pundis B, C afque remotis, ponanturCD, 
CE. CF, & ultcriusBM, BN, BO, BP,BQj^BR, BH,BL: 

DicD reaangulura M B H ad O B Qjrandcmfortiri raooncm, quaiii 
habct N B L reaanguiura ad rcftaDgulum P B R. 
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QUoniam proportiona- 
.lcs funt Tca.x B D , 
B E, B F, B A , • crit rc- 
Aingulum D B A acquale 
E b'f rcdangulo. Scd ^ 
rcdlangulum D B Aaiqua- 
lc cfl quadrato CB; igitur 
ctiam rc<flangu'um E B F 
scquale cft quadrato C B , 
igitur re^a C B tam eft 
media proportionalisintcr 
rcdlas B E , B F, quam in- 
tcr B D , B A : adeoquc 
ficut ' fimilia funt triangu- 
la ABC, CBD,& con- 



J)enmftnuio> 




a i^. ftxti 
b ly.jexH 



ti. 



fcqucntcr "* rccJtanguIa M B H, N B L jcqualla, ita quoque fimilia funt trian- . , . 
gula FBC, EBC, & rcdangula OBQ^ PBR «qualia. Patct igitur veritas 
propofitionis. ^ 

PROPOSITIO XLII. 

ESto ABC triangulvim re<ftangulum > 
fumptirquc in A B ktere xaualibus 
A D, F B ducantur D E , F G parallelx bafi 
B C, dudique E B , qux F G fecet in H , 
ducatur AH occurrens D E in I. .. x C 

Dico rationcm D I ad F G triplicatam 
effc cjus quam habct A D ad D B. 

7)emo/i/lratto. 

UT A D ad A F , ita D I adF H, fedctiam 
ut ADad AF,hoceftBFadBD;itaFH 
ad D E, igitur ut D I ad F H , ita F H ad D E : 
nirfus ut AD adAFitaDE ad FG , igitur ut 
F H ad D E, ita D E ad F G, quare D I,FH,D E, 
FG continuc funt proportionalcs : & ratio 
D T primx ad FG quartam triplicata eft ratio- 
nis D 1 prim« ad fccundam F H , hoc eft A D 
ad B F, hoccft A D ad D B. 

PROPOSITIO XLIII. 

IlfHem pofitis : Dico triangulum A D I ad triangulum B DE tripH- 
catam habere rationemejus quam habet A D linea ad lineam D B. 

T)emonJlratio, 

RAtio » trianguli ADI ad triangulum BDE compofitacft cx rationc DT^cZrt^f 
ad D E &ex rationc A D ad D B : Sed quia D I , F H , D E funt pro- Uzi.ftxti 
portionalcs , rario D 1 ad D E duplicata cft rationis D I ad F H , hoc cft A D «crt 
adAFjhoceft ADad D B, igitur ratio trianguli ADIadDBE triangu- 
lum compofita eft cx duplicata ratione A D ad D B, &ex ratione A D ad D B 
itcpum fumpta, igitur ratio trianguli ADI ad DBE triangulum triplicata 
cftrationis AD ad DB. 
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D£ FIGURIS 

PROPOSITIO XLIV. 



Ilfdem pofitis ; jungatur B G : 
Dico triangulum A D I ad triangulum F B G triplicatam habere 
rationem rc<5tx A D ad D B. 

» A 



T>cmnJltatio. • 

TRiangulum D E B cft • jrqualc F G B. Scd 
•> ratio trianguli A D I ad D B E cft triplicita 

b fitr*- rationis A D ad D B , crgo & raiio trianguli 
tiitnttm. ADI ad triangulum FBG iriplicata cft ra' 
tionis A D ad D B, 



^ ' ni '/X 




PROPOilTlO XLV. 

. . . -* 

REftum angulum ABC fubtendant quaevis duf AC, AD, cx 
eodem pundo A , fumptifque in A B laterc, A G, B E aequalibus, 
ducantur GH,EF parallel^ bafi BD, & per punda N &F ducan- 
tur rcdtae ex pundto B occurrentes G H in M & H : 
Dico K L, N F, M H proportionales effc. 



T)emnpratio. 



UT A G ad A E ita eft G L ad 
EF; fimilitcr ut AG ad A E 
aip.f««i ita cft GK ad E N, 'igiturKLcft 
ad NF. ut AG ad AE, hoc cft 
B E ad B G, hoc cft E N ad G M, 
hoc cft E F ad G H, hoc cft b N F 
hMim''. ad M H. Igitur ut K L ad N F, ita 
dl N F ad M H. Proportionaks 
itaquc funt K. L, N F, M H. 



B 



H 
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PROPOSITIO XLVI. 

STatuantur in triangulo 
redangulo A B C paral- 
\c\x D E , F G arqualiter a 
punftis A B diftantes, & po- » 
fit^ B H , ducatur quoque 
B K, qujc occurrat D E in E, 
ducatur cx A re^la A E G. 

DicoDH.FK,DE,FG^ 
proportionalcs cfTe. 

T>enm/lratio. 

UTeft DHad FK, hoc cft 
AD adAF. hoc eft BF ad BD, ita cft FKad DErScdutFKadDE, 
hoc cft B F ad B D, hoc eft A D ad A F,ita eft DE ad FG , igitur ut F K 
ad DE , ita cft DE ad FG. Sunt igitur proportionalcs DH, FK, DE, FG, 
Quod fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO XLVIJ. 

Slnt duo triangula A B C , A B I rcdtangula , qu« fecenc duas pa- 
raiielas D E , F G bafi xquidillantes , & cTqualiter iumptas a pun- 
^kis A & B : dudtis deinde BH,BK&BL, BM quz occurrant D E 
in N, & E ; ponantur ex A per N & E redx A N O , A E G: 

Dico rationem H K ad O G lemper elTe criplicatani rationis A D ad 
D B, quovis loco (mc D & F. 




Demonjlratio. 

QUia igitur pcr diverfam diftantiam D& F apunftis A& B, mutatur ra- 
tio A D ad D B ; hinc omncs rationcs triplicatx in propofito fchcmate 
includuntur. Sic autcm conftabit vcritas propofitionis , qu» nuUo modo rc- 
quirit aliam deccrminationcm lincarum DE, FG, quam ut diftcnt a punftis 
A & B jequalitcr. »Oftenfie funt linca; H K, LM, N E proportionales : Sed ^A<^,h^at 
ut LM adNE, hoccft F M ad DE,hoc cft B F ad B D, hoc cft ADadAF, 
ita DNcftad FO,& DE ad FG,igiturNE cft ad OG ut DNad FO,hoc 
cft AD ad AF.hoccft BF ad BD,hoccft LM ad NE. Scd ut LMad NB 
ita qiioquc H K ad L M, igitur H K,L M, N E,OG proportionalcs funt, & 
ratio HK ad OG triplicata cft rationis HK ad LM, hoc cft DK ad FM, 
hoccft AD ad AF, hoc cft AD ad DB. * 

PRQ. 
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DE FIGURIS 

PROPOSITIO XLVIir. 

RE<aangulum A B C D fecet qu^vis' E F parallela A B , prcnlua^- 
que A B , fumatur m iHa punctum cjuodcumque G , ex cjuo du- 
cantur rea? G E, G F, G C, G D : 

Dico rationem A G ad B G majorem cffc ratione E G ad F G , & 
hanc majorem ratione C G ad D G. 



T)emotiJlratio. 



h S.fami. 
ffim,& 

fTMtit»- 




RAcio A B ad B G • eadem 
eft cum racione E G ad L G : 
at ratio E G ad L G major cft 
ratione EG ad FG , cum* LG 
minor fit quam F G : igitur ra- 
tio A G ad B G major eft ra- 
tione EG ad FG. Rurfum fu- 
matur C K afqualis E A , duda- 
que G H parallcla B D , ponacur 
KH parallela AG , jungantur- 
que CH,DH; & CD produifla 
occurrat GH in M/Erit ratio 
C G ad D C minor rationc C H 
ad D H : Sed ratio CH ad D H eadem cft cum rationc EG ad FG ( nana 
cumCK aqualis ponatur EA, & KH parallcla & asqualis AG, crit CH«- 
qualis EG, & DH aquaUs FG ) igitur ratio EG ad FG minor cft rationc 
CG adDG. 

PROPOSITIO XLIX. 

ESto itetum reftangulum ABCD:&inAB produdo latcrede- 
terminatum pundtum G : 
Oportet intra reftangulum A B C D ducere reftam E F parallelara 
A B , ut jundt? G E, G F datam habeant rationem K ad L , qu? ma- 
jor fit ratione G C ad G D , minor vero. rationc A G ad B G. 



ConJlruBio &• 'Demonjlratio. 



D 



tlMkT. 

ti. 



Tvidntur CD in M, ut CM fit c 
ad M D , quemadmodum K eftad 
L:tumipfi C D»ad)iciatur in dirc<flum 
D H , ut fit C H ad H D , ficut C M 
cft ad M D ; defcriptoquc , fuper M H ^ 
diametro, circulo, qui G N parallclam 
redlie A C fccabit in N ( cura cnim ra- 
tio AG ad BG major fit ratione K 
ad L , hoc eft C M ad MD , hoc eft 
C H ad D H , crit dividendo ratio A B 
ad BG major ratione CD ad DH, 
redac autem A B , C D afquales funr, 
bS^Vtf/. adeoquo ^ BG minor rcila DH) 




t 



TRI ANGULARIBUS JJ? 

lungAntur itaque N C , N D , fumptaquc C E jcquali G N , ponatur E F pa- 
ralicla A B, ducanturquc G E , G F : Dico fa^lum quod petitur. Quoniam C H di- 
vifa cft in M & D media & cxtrcma rationc proportionali, & M N H femicirculus, 
« erit C N ad ND ut C M ad M D , hoc cft ut K ad L. Scd cum E C paral- 
lcla fit & jtqualisipfi GN, <"re(fla EGa:quatur zcax CN, &funilitcr F G 
ipfi D N i igitur E G cft ad FG ut K ad L. 



PROPOSITIO L. 




Ilfdem pofitis : Oportet intra redangulum A B C D rc<^lam E F po-^ 
ncre parallclam A B , ut rcda: G E , G F ex pundto G dcterminato 
cdudac habeant rationcm, quaemcdia fit proportionalis inter rationcm 
A G ad B G , & rationcnl G C ad G D. 

CoJiJlruBio C> 7)emotiJlratio, . ^ 

INtcr AG & CG inveniatur mc- 
dia proportionalis K : & intcr B G 
& D G media L : ac pcr praicedentcm 
ducatur EF parallela AB , utjunda; 
EG, FG habcant rationcm KadL; 
Dico fa<^lum quod pctitur. Cum cnim 
tam AG, K, &CG, quam B G, L, 
& DG fmt continuc proportionales, 
■ ratio AG ad K cft ad rationcm B G 
ad L , ficut ratio K ad C G cft ad ra- 
rioncm L ad D G : fed ut •> ratio A G 
ad K ad rationcm B G ad L ita ratio 
A G ad B G ad rationcm K ad L, & ut 
ratio K ad C G eft ad rationcm L ad D G , ita ratio K ad L ad rationcm C G 
ad DG. Igitur ut ratio AG ad BGad rationcm K ad L , hoc cft per con- 
llrutflioncm EG ad FG, ita ratio EG ad FG adrationemCG ad DG, igi- 
tur proportionales funt rationcs A G ad B G , E G ad F G , C G ad D G. 

PROPOSITIO Li. 

Ilfdcm manentibus : Dico omnes rationes intermedias inter ratio? 
ncm A G ad B G & rationcm C G ad D G pofle exhiberi per rec-i 
tas G E, G F tcrminatas in parallclis A C, B D , ut E F junda, fit p»« 
rallela tc6t^ A B. ' 

Demonjlratio. 

Etor cnim qujcvis ratio K ad L intcrmcdia inter pr^cdiAas rationes : & 
pcr 49.hujus ducatur E F, ut jun<fl« EG, FG habeant rationem K ad 
L : quod cum dc omnibus rationibus iater prasdiiilas inCCrmcdiis ficri poflic, 
patcc veritas propofitionis. 3 
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jg DE FIGURIS. 

PROPOSITIO LI]. 

ESto A B C triangulum rcdangulum , 
duaaque quaris BD, fiat angulo 
D B C ^qualis angulus C B E , & qiiavis 
ducatur A G fecans B D, B C , B E in 
F,H,&G. 

Dico rationem D C ad C E mmorcm 
elTc ratione F H ad H G. 

'Demonjlrath. 

DUcatur D L parallela FG , & E M paral- 
lcla C K, patet E M caderc ultra L. Quo- 
niam igitur,GL, FGparalleljc funt, igitur ut 
B D ad B F ita D L cft ad F G. Scd ctiam ut BD 
ad B F ita DK ad F H, igitur ut DL ad FG ita DK 
ad F H , & pcrmutando ac dividcndo ut D K ad 
KLitaFHadHG. Sed ratio D K ad K M , 
hoc cft DC ad C E , minor cft rationc D K ad 
KL, hoccft FH adHG, igitur & ratio DC 
ad C E minor cft rationc F H ad H G j quod 
fiiit demonftrandum. 



PROPOSITIO LIIJ. 



ESto ABC triangulum rc- 
6langulum , ductaque qu^- 
vis B E intra triangulum , duca- 
tur B D ita ut angulus EBC fit 
aequalis angulo C B D. 

Oportet A G duccre ut F H ad 
G H datam habcat rationem K ad 
L , quam majorem cflfc oportct 
rationc E C ad C D. 

ConJlruBio &• Demonfiratio. 



Flat ut K ad L iu B M ad BN , 
duftaque MN , ponatur cx A 
rc<ftaAG parallcla MN occurrcns 
BE,BD, BCin F, H & G : Dico fe- j 
Aum quod pctitur. Patct cx Elcmcn is. 
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TRlANCUtARIBUS." 
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PROPOSITIO LIV. 

E(Stum angulum ABC fubtendant duaequacvis A C, A D quibus 
produdlis ponaturqucvis F E parallela D C, junganturque B E>B F: 
Dico rationcm BC ad BD majorem elTc ratione BE ad BF. 

Demonfiratio, 



BE occurrat A F lateri in H , & ex F po- 
natur FG parallela AB, Quoniam AB, 
FG parallclas fecat A F linea, neceflTario cadit 
G inter H & E , unde B G linca major cft re- 
^ B H. Produfta E F occurrat A B produ<Il? 
in K : quoniam G F, B K parallclat funt, «crit 
ut EK ad FK ita EB ad GB, fed ut E K ad 
F K , ita C B ad D B , igitur ut C B ad D B 
ita E B ad G B. Scd 'ratio E B ad G B majcJr 
cft rationc £ B ad FB,Ccft cnim BF major 
B G cum angulus B G F , hoc eft G B K ma- 
jor fjt angulo K B F , hoc cft B F G ) igitur & 
ratio B C ad B D major cH ratione B E ad 
BF. 



PROPOSITIO LV- 

Ilfdera pofitis: Ponatur infra FE quafvis illi 
parallela H K , jun^anrurque BK, B H : 
Dico rationem Bh ad BF majorem eile 
■atione BK ad BH. 

7)emofifiratio, 

POnatur EL parallela KB, junganturque FLj 
quia igitur tam E F, K H parallclas funt quam 
E L , K B , • erunt anguli L E P, B K H «qualcs, ut- 
quc^AE ad AK ita EL ad KB, ita E F adK H, 
adeoquc L E cfl: ad E F ut B K ad K H ;« triangu- 
la igitur E L F , K B H fimilia funt : quarc E L cft 
ad LF, ut K B ad B H: < Scd ratio B E ad B F 
jnajor cft rationc L E ad L F , igitur & ratio B E 
ad B F major cft r^tionc B K ad B H. 





/rimi. 
b.4/r«i,' 
c 6.ftxti. 
d 28^19/» 



PRO- 



DE riGVRlS 



PROPOSITIO LVJ. 

RE(flum angulum A B C fiibcendant qu?vis duac A C, A D > po- 
fit^uc Eb'parallela BC, ducantur BG, BF: 
OjK>rtet ducere ex B duas B K » B H habcntes ratioucm B F ad B G , 
fic ut junda H K xquidiftet B C. 

ConJlruBio &- Demonftratio. ^ 

Flat angulo F B C fcqualis C B K , & B K 
linca occurrat A C in K , ducaturque K L 
parallcla BC ocairrens AD produ<fla; inH, 
junganturquc B, H : Dico B K cfle ad B H 
• 4./rxrj. ut B F ad B G. Eft cninrF E ad K L ut A E 
ad A L , fcd etiam ut A E ad A L ita G E 
ad HL, igitur FE cft ad KL, ut GE ad 
H L , funt autcm anguli F E B, B L K aqua- 
Jes , uti ctiam anguU E B F, L'B K ex con- 
ftruftionc , Hmilia igitur funt triangula F E B, 
BLK , & FE ad K L ut E B ad B L ; 
Scd etiam ut E B ad B L ita EG ad L H , 
&GEadEButHLadLB: funtquc an- 
btf/«tfi. guli G E B , H L B rcdi , igitur ctiam fimi- 
lia funt triangula G E B , H L B , quarc & 
anguli E BG , L B H adcoque refidui G B C, 
t\.lixti. C B H aiqualcs funt , * igitur G B cft ad B H 
ut G D ad D H , hoc cft F C ad C K : fcd 
ut F C ad C K ita F B ad B K ( cum anguli 
quoque F B C , C B K cx conftru<flione re- 
qualcs fint ) igitur F B cft ad B K ; ut G B 
ad B H & pcrmutando F B ad G B ut B K 
ad BH. 
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TRIANGULARIBUS 
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PARS SECUNDA 



Trianguh JimiUa , in illis ratimes fimiles > &■ reQangult 

«equalia confiderat. 

PROPOSITIO LVII- t 

Slnt A B C] A B D nmilia triangula, Sc te&x B A zqualisiltrefU 
B E , junganturque E : 
Dico lineas B C, BE, BO proportionales efle. 




,2 

K 

7)emofi/lratio, 

QUandoquidem fimiUa funt triangula AtiC, A B D, igitur" 
ut B A hoc eft B E ad BD , funt itaque B D, B E, B C in continua ana- 
logia. Idcm diccndum de rcdis B F,B £,B G A redtA A £ bifccat aoguluxn F A G. 



I 



PROPOSITIO LVIII. 



liHem tnancntibus : "Dico an g^oicAE,EAD 



SUnt fimilia triangula A B C. A B D , igitur C B eft ad B A ut C A ad A D ; Sed 
ot C B ad B A, hoccft B E, ita B E ad B D j igitur dividcndo C E ad E B ut E D 
ad D B, & pcrmutando C E ad E D ut E B, hoc cft A B ad B D.hoc eft C B ad B A, 
lioc cft A C ad A D ; quare pcr 3. fcxti £ucl: angulus C A E a;quaiis ell £ A D. 

flA, PRO- 




DE FIGURIS 

PROPOSITIO LIX. 

^ Onatur A B E triangulum Ifolcelium , & ducantur cx punAo 
A qu.xvis reto A C, A D, quarum angulus^a reda A E bifci^tus 
'r* ; Dico triangula A B C, A B p fimilia clTe*^^ 
^ Demonflratio. 

QUoniam irofccles cft ABE , crunt anguli B AE, AEB {Equales, &cx 
conftru<fkione anguUis D AE rcqualis cfi angulo E AC: Cum igitur • an- 
gulus A D B duobus angulis A ED ( hoc cll B A E ) & D A E hoc cft E A C 
aqualis fit , erit A D B toti angulo B A C aiqualis ; eft autem angulus A BJE 
communis utriquc trianguJp ; reliquus igitur B A D nequalis dl B C A, ac pro^ 
indc fimilia funt triangula A B C, A B D. 

PROPOSITIO LX. 

POfito iterum Ifolcclio , 
A B E , fiint proportio- 
•palcs B D, B E, B C, & dudx 
fint red.-e A D> A C : Dico 
triangula A B C , A B D firai- 
Jia eife. 

T)emonJlratio. 

CUm cx conftrurtione CB 
ftt ad EB , ut EB, hoceft 
A B. ad B D , & angulus A B D utriquc triangulo A B C, A B D comraunis.lgi^ 
lur pcr 6: fcxti Eucl : fimilia funt triangula A B C, A B D. 

PROPOSITIO LXI. 

Int itcnim triangula A B C, A B D fimilia , angulum autcm C A D 
bifccet linca A E : Dico triangulum A B E Ifofcelium efTe. 

Demonflratio. . 

«?i:/n«/: A Ngulus AEB«A:qua1is cft angulis ACE.C AE fimul fumptis, hoc cft an- 
hc.frtm, -T^gulis R AD, D AE fimul fumptis , hoccft B A E , patct igitufbtrianguluni 
A B E Ifofccl ium cftb. 

PROPOSITIO LXII. 

Slt ABE Ifofceles re^angulum, &pcrrcdam Bp fitangulus ABE 
bife<ftus , ct duda quavis A D , qua: fccet rc<5tam B F in F , ducatur 
F E & illi xquidiftct rcda A C : Dico triangula A B C, A B D fimiliadTei 

T>emonJlratio, t A 

QUoniam A B E Ifofcclium po- 
nitur Vc(f^angulum , ijjirur (c- 
mirc<ai funt anguli B A E, B E A , 
uti & anguli A B K , K B E pcr 
conftrudioncm : re<fli igitur funt 
tiKMim a"??"^>AKB,BKE.«hoccft AKF 
b jixii. F K E, & A E divifa cft bifariam 

« ^.fnm. in K } igitur « A F .Tequalis cft redx _ 

FE , quare Ifofccles cft A F E, & angulus A E F jcqualis E A F : Cum vcro cx coo^ 
d i9irimi. ftru(flionc parallcla ftnt A C, F E, «» angulus A E F, hoc cft E A F aquaUs cft anguU» 



S 




C A E. Patet i^iitur pcr 5?. hujus triangula AB C, A B D funilia cffc. 



FRO- 



TRIANGULARIBUS. 

PROPOSITIO LXIIJ. 

Slnt dcnuo fimilia triangula A B C, A B D & «quales fint A B, B E. 
duaaque reaa A E , bifecet reaa BF angulum A B D. 
Dico triangula A B H , HB E aequalia elTe & fimilia, ficut & trian- 
gula FAH&; GAH. 

Demonjlratio» 

EX conftruftione Iforcclcs 
cft triangulum A B E, & an- 
gulus A B E bifedus rcai B F 
•cft quoque A E bife<fta in H: 
igitur fimilia & ajqualia func 
triangula A B H,H BE. Simi- 
litcr quia anguli A H B, B H E 
sequales func , & rc^i , etiam 
funtrc<flis isqualcs, quicifdcm 
ad verticcm cxiftunt i cft au- 
tcm dcmonftratum « angulos 
G AH, H A F squalcs effe, cft- 
quc re<Jla A H communis utri- 
que triangulo, adcoquc* fimilia & acqualia funt triangula FAH,G AH, 

PROPOSITIO XLIV. 

I/Hcm manentibus: Dico CGB triangulum triangulo AFB fimilc 
dTc , 6c triangulo A G B triangulum D F B. 

T)emonftratio. 

/^Uoniam fimilia ponuntur triangula ABC, ABD, igitur ACB, BAP 
^^anguli aequalcs funt, uti & anguli AB F,GBC cx conftru<flione ; funi- 
lia igitur funt ttiangula C B G, A F B ; uti & triangula A G B , D F B , cum ob 
fimilitudincm triangulorum A B C, A B D , jcqualcs funt anguli B A C, B D A, 
& cx conftrujftione angulus ABfJ,GBD angulo ajqualis. 

PROPOSITIO LXV. 

Ilfdem manentibus , jungantur EF, G F : 
Dico triangula F E D, F G C fimilia cflc C A D triangulo. 




b l^frim. 
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QUoniam aequalcs funt lincjc • G H 
H E , & >> fimilitcr A H, H F , crit 
•AEFG parallclogrammum ; paral- 
lcla: itaquc funt A C , E F , & A D, 
G F ; igitur ^ triangulum A C D firoi- 
le cft criangulo G C F , & criangulo 
A D C , hoc eft A C D fimilc crian- 
gulum E D F ; patet igitur triangula 
FED.FGC triangulo CADfiimlia 




Imiiu. 
b yftxti. 
cCUvins 
i» i^.frimi 

ftx$i. 



DE FIGURIS 



PROPOSITIO LXVI. 




Slnt B D, B E, B C in triangulo A B C proportioaalcs , fitquc A B 
xqualis B E , & B F bifecet angulum A B C. 
Dico A F ad F C eandcm habcrc rationem, quam habet D E ad £ C» 

T>emouJlratio, j 

QUoniam angulus ABC 
pcr rc<flam B F bifeAus 
cft , igitur ut » A B ad B C , 
ita cft A F ad F C ; fcd ut 
A B ad B C, ita cft B D ad 
B A, hoc eft BD ad BE, 
adcoque ut A F ad F C, ita 
BD ad BE. SedBDcftad 
BE ut BE ad BC, & di- 
vidcndo CE ad E D ut 
B E ad B D, & invcrtcndo 
DE ad ECut BD adBE, 
hoc cft A B ad B C , hoc 
cft H F ad F C, 

PROPOSITIO LXVII. 

Il/clem pofitis : Dico rationes CBadAB;ABad BD^GBad 
FB; CG adG Aj Af ad F Dtum inter fe,tumrationiA Cad AD 
' 'a^quales elle. 

T)emonJlratio» 

OB triangulorum A B C, A B D 
fimilitudinem , " rationes C B 
adAB, ABad BDjACadAD 
tcqualcs funt. Scd ctiam ob fimili- 
tudincm triangulorum rationcs 
CGB, FBA jequalcs funt ratio- 
ni CG nd A F , hoc cft A Fad 
FD; GBadFBjCBadAB, 
hoc cft A C ad A D. Dcniquc cura 
B F dividat angulum A B C bifa- 

riam, « crit A F ad F D ut A B ad B c e Jjr 

BC, hoc dl AC ad AD: Patct igitur vcritas propofitionis. } 

PROPOSITIO LXVIIJ. 

Ilfdcm manentibus : Dico rationem D B C duplicatam effc rado' 
nis F B G. 

T>emonjlratio. 

• ^Jnntu Um • proportionalcs fmt B D, B E,B C, ratio D B ad B C duplicata cft ratio- 
nis E B ad B C , hoc cft A B ad B C. Quia vero angulus A B D divifus 
hptTfTx- cft bifariam pcr rcdam B F, *> crit BFadBGut ABad BCj igitur ctiajn 
ttdtmm. ratio D B ad B C duplicata eft rationis F B ad B G. * • u 
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TRIANGULARIBUS^ 



PROPOSITIO LXIX. 

Ilfdcm manentibus : Dico rationem F D ad G C duplicatam eflc 
rationis D B ad A B vel f B ad B G. 

T>emo}iJlraHo. 

PEr <7.hujus CG eft ad G A uc AF ad FD igitur C.cumG A, A pJcquAlcs 
fint ) proportionalcs funt rc^jc G C, A F, F D, & ratio G C ad F D dupli- 
cata cfl rationis AF ad FD , hoc cft*AB ad BD , & invertcndo ratio FD a?/''^'- 
ad G C duplicata cft rationis D B ad A B , «> hoceft F B ad BG. ^7^"* 

Corollariwn» 

EX diftis colliges rationcm D F ad G C ajqualem cfTc rationi D B ad B C , 
& tam rationcm D F ad G C quam D B ad B C duplicatam cflTc rationis 
DB ad AB, hoceft DB ad BE, hoc cft DE ad EC,hoc eftDF ad AF, 
hoc cft AG ad GC, &c. 

PROPOSITIO LXX. 

Slnt A B C, A B D fimilia triangula, & B F bifecans angulum A B D, 
& ponatur C E , quJt fit parallcia B D : 
Dico F B, G B , H B lineas proportionales dlc. 

Dmonjlratio, 

OStenfum cft • rationcm D B 
ad B C dupliplicatam efle ra- 
cionis FB ad B G : Quia vcro E C 
parallela eft AD, «Tatio FB ad 
B H acqualis eft rationi D B ad 
B C, igiturratio FB ad BHdu- 
plicata eft rationis FB ad "BG , 
ac3eoquc* proportionalcs funt F B, 
B, HB : Qijod fuit dcmonftrardum. 

PROPOSITIO LXXL 

Slnt denuo duo fimilia triangula ABC,ABD, &:BE arqualis A B, 
DucaturquequacvisCK, & fiat A C K angulo lequalis angylus G AF : 
Dico F G, F H, F C lineas proportionales cfle. 

Dmonjlratio. 

STmilia funt triangula F A G, 
F AC, quod patct ex angulis, 
cftquc anguJus F A H arqualisan- 
gulo A H F , nara angulus A H F 
fvqualis eft duobus C A H & 
"H C A ; Eft autcm C A H angu- 
lus xquaiis angulo HAG ex 
conftrudionc ficut & angulus 
GAF anguJo ACH, igiturli- 
nca AF jcqualis cft linea: FH, 




cmdc proportionalcs funt linea; F G, F H, F C. 
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PROPOSITIO LXXIJ. • 

Int iteram fimilia triangula ABC, ABD, & AE bifecans an- 
guliim B A C : 

r AE AB, AF A*C 
AE AD, AF AB 
AE EB, AF EC 
AE BD, AF BC 
A B EC, AC E B 
A B BE, AD EC 
AB BC, AC BD 
AB B D, AD BC &c. 



Dico< 



Redangula xqualia efle. 




s 



T)emonJlrutio, 

iv ut A C ad A B, igitur 
AEAB reftangulum a:- 
quale eft rc<!langulo A F 
AC pcr »6. fcxti Eucl.& pcr 
eandem rcftangulum AE 
A D arquale cft A F A B 
rc<flangulo, cum A E fit ad 
AFutABadAC: & fic 
dc c^teris : vidc propofiti- 
, onem 67. hujus. 

PROPOSITIO LXXIIJ. 

Int firailia triangula ABC, ABD, &cx angulo communi du^ 
fmt B E , B F , ut angulos A B E , C B F arquales conftituant. 
Dico triangulum F B E, triangulo G B H ' 
triangulum C F B , triangulo A G B 
triangulum E B A , H B D triangulo Lfimile eflc. 
triangulum E B C , H B A triangulo j 
denicjue triangulu F B A , GB D triangulo J 
7)emonjlratio, 

i}:./n«i. ^ . Nguhi»FEB'*{cqualiscftangu- 
E A B, A B E fimul fumpris , 
hoc eft angulis H DB, D B H, hoc eft 
angulo G H B ; angulus autem E B F 
cft communis , igitur fimilia funt tri- 
angula F B E , G B H. 

1. AnguIusG A B cx conftruftione 
acqualis cft angulo F C B : Sed ctiam 
A B G , H B b anguli aiquales po- 
nuntur ; igitur triangula quoquc 
queCFB, AGB fimilia funt. 

5. Anguli EAB, HDB funt ajqualcs, uti & angiili EBA,HBD excon-. 
ftrucflione, crgo triangula EB A , H BD fimilia funt. 

4, yCqualcs funt anguli EBC, HBA, & ECB, HAB: igitur funilia quo- 
qucfunt trianpula E B C , H B A. 

5. Deniquc anguli F A R, G D B acqualcs funt,uti&anguli FB A, G BD, patec 
isituretiam triangula FBA, GBD clTc fimilia, 

PRO- 




TRIANGULARIBUS. 



^7 



PROPOSITIO LXXIV. 



POfitis fimilibus triangulis A B E , A B D , ponatur C A , quJ^ an- 
gulos D A C , C A E, jequales eflficiat ; deinde ex pundo B dud.^ 
fmtlinexBF, B G, BH, utreda BF angulos AB GBHbifa- 
riam dividat. 



f^triangulum HBF triangulo KBL 
I triangulum G B F triangulo M B L 
. ! triangulum H A P triangulo K A O 
''^ j triangulum M A P triangulo G A O 
I triangulam £ B L triangulo F B A 
Itriangulum D B F triangulo A B L ^ 



funile c^Tc. 



Dmmfiratio* 



PAtet pcr <4- hujus 
an^lum A F B a:qua- ^ / / 

lem clTc E L B, i£»itur « e- ^^(// * 

tiam K L B, H F B anguli ^ V / « '3/"** 

scqualcs funt.Scdcxcon- 
ftrudione ctiam anguli 
H B F , K B L Jequales 
funt , ergo iriangulura 
H B F funac ell K B L 
triangulo. 

Hinc etiam patct trian- 
gula GBF.MBLfimi- 
lia cfTc. 

Deindc quia triangula H B F, K B L fimilia funt , & anguli A H B , L K B, 
••hoc eftAKO, jequales funt, uti & anguli HAP, OAK cx conftrudionc, bij./njii^. 
fequitur triangula H A P, K A O fimilia cflrc. 
. Quia vcro h.TC triangula H A P , K A O fimilia funt , & angulus H P A a- 
qiialis angulo KO A , erit quoquc « angulus A P M aqualis angulo G O A; cum ,g; 
igitur anguU P A M, O AG asqualcs fmt, cx conAru^ione , crunt quoque frim. 
tri.ingula MAP,G AO fimilia. ^^.^^ ^ 

De triangulis £ B L, F B A & triangulis D B P A B L vidc propofitioncm 
<4.. hujus. 




L2 



PRO- 



DEFIGURIS." 

PROPOSITIO LXXV. 

Slnt fimilia triangula ABC, ABD,&AE parallela B D & BE 
bifecans A B D , F B G angulos : 
Dico redtas A F, A E , A G proportionales dTc. 



QUoniam re- 



X A E,B D 
iS.fWwi paraflclae funt, 
• igitur angulus 
A E B «qualis 
cft angiilo E B D, 
hoc cft cx con- 
ftrudioncABE, 
Ifofccles itaque 
ell triangulum A 
B E , Scd B E 
cx conftru<flionc 
bi(ecat angulum 
F B G , igitur 
k triangula A B F , 



<o fmint 
$7. l»v»s 



7)eniorj/lratw. 




A B G funilia funt & « rc^lae A F, A E , A G propordonalcs 



PROPOSITIO LXXVI. 

IlfJem mancntibus : Dico triangula ABL, A HG (imilia effc* 



T)emonflratio. 

CUm angtili A B F, G B C cx con/lru<flionc ayqualcs fint , uti & anguli 
A C B, B A D , fimilia funt triangula A B L, B H C. Scd triangula B H C, 
A H G firailia funt ( cum anguli A H G, B H C arqualcs fint ' uti anguli H AG, 
H C B, & anguU A G H, H B C) igitur ctiam triangula A L B, A H G funilia funt. 

PROPOSITIO LXXVIL 

POfitis itcnim fimilibus triangulis A B C, A B D, dudi/que redkis BE, 
B F , quae angulos afquales efficiant cumre<5tis A B, B C : 
Dico rationes FBadBG;EBadBH;EFadGH, CFadGA,AEad 
D H, B C ad A C ad A B tum inter le tum rationi C A ad AD squales eiTc. 



7)emon^ 



TRI ANGUL ARIBUS 
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Demonflratio. 




TRiangula » C F B, A B G fimiJia 
demonftrata funt ; igitur •» rati- 
oncs FBadBG, CFadGH, CB 
ad B A, hocellC A ad A Dsqualcs 
funt. Scd ctiam rationi C B ad B A, 
hoc cft C A ad A D aqualcs funt 
rationcs E B ad B H , A E ad D H, 
cum ctiam « fimilia fmt triangula 
EBA, BHD. Dcnique cum fimi- 
litcr <• triangula F B E,G B H oftenfa 
fmt fimilia, ratio E F ad B H eadcm 
cft cum rationc FB adBG, hoc eft CAadAD.ut jam oftendimus, igitar 
rationcs FBadBG, EBadBH, EFadGH, CFadGA, AEadDH 
Cum inter fe tum eidem rationi C A ad A D dequalcs funt. 



b 4./«/;; 



d Ibtdtm, 



PROPOSITIO LXXVIIJ. 

Slt triangulum A B C (unile A B D triangulo , & B E bifecans an- 
gulos ABD,GBH: 

Dico rationesHE ad KF, GEadFL, tum inter fe tum rationi 
D A ad A C £^ualcs effe. 



'Demonjlratio. 

QUia • triangulum H B E fimile 
cft K B F triangulo.crit H E ad 
K F ut E B ad B F, hoc cft^^D A ad 
AG, hoc cft «HGadKLj igitur 
ctiam ratio G E ad F L xqualis 
cft rationi H G ad K L , hoc eft 
DA ad AC. 




Corollarium. 

PAtet ex duabus ultimis propofitionibus in triangulis fimilibus A B C, A B D, 
fi reda B E bifccat angulos A B D , G B H , inveniri duodecim rationes 
tum inter fe tum decima: tcrtijc aequalcs ; ncmpc rationcs A B ad B C , B D 
ad BA, EB adBF, AFad FC , D E ad E A , H B ad B K , G B ad B L, 
HGadKL, DH adAK, AG ad L C, H E ad K F, GE ad FL qua: omncs 
tura inter fe tiun rationi D A od A C squalcs funt. 



Lj PRO 
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DE FIGURIS 



etx(Sl 



PROPOSITIO LXXIX. 

Slmilia ponantur triangula A B C , A B D , ducanturque B F> B H> 
G , ut B F tam angulum A B D quam G B H angulum bifariam 
partiatur : 

Dico racionem H A ad A K eandem efTe cum ratibne H B ad B G, 

Demotijlratio. 

• 4/'«'»- Tat rcifl.x- A C parallcla F E,« erit a 

A ratio H A ad A K cadcm cum 
hi9.trim rationc H F ad F M. Scdtangulus 
M F B rcqualis eft anpulo A O F, 
• hoc cft A F O , & ani,'ulus G B F 
cx conftrutflione xqualis cft angu- 
lo F B M , igitur trianpula G B F, 
M B F, habentia latus B F commu- 
ne fimilia & jcqualia funt , cAque 
refta G F rc<flAe F M rcqualis j qua- 
re ut H F ad F M , hoc eft ut H A 

adAK,ita HFad FG,& utHFadFG itaHB adBGiigitur rationesHA 
ad A K , H B ad B G .Tquales funt. 

PROPOSITIO LXXX. 

IN fimilibus triangulis A B C, A B D, pofitx fint redlae B F, A E , 
qux fingulos angulos ABD, DAC bifecent , ducanturque BG 
B H , ut angulos G B F, F B H arquales exhibeant. 

Dico HF ad FG eandera continere rationem <]uam habct HK ad 
KL&MIadlG. 




Demofijlratio. 



tyftxti. 

b ptr frd- 
(tdtnttm. 
c yftxti. 

t « 4 ftxti 



(viieft- 
fHtnttm. 



QUoniam A E bifccac angu- 
lum H A L , • cric H K ad 
KLutHA adAL, hoccft »»HB 
ad B G ; Sed etiam « ut H B ad 
BG ita eft H F ad FG. Patec 
igitur H F cflc ad FG ut H K 
ad K L. Quia vcro "* fimilia func 
crianpula L A K, A I G erit * L K 
ad I G ut L A ad A G , & ob 
eandem rationem H K eft ad I M 
uc H A ad AM , 'hoc cftL A 
ad A G ; igicur H K eft ad M I 
uc K L ad I G & permutando ut H K ad K L ita M I ad IG. 




PRO- 



TRIANGULARIBUS. 



PROPOSITIO LXXXI. 

Ilfdem manentibus : Dico rationes JH A ad A M , H K ad M I , 
LA ad AG^KL ad GI,HL ad GM acquales efle. 

T>emonJlratio. 

PEr 74. hujus triangula HAK & MAI fimilia funt, • igitur uc KA ad iex^/extl 
AI, ita HA ad AM,& HK ad MI : Scd etiam '>fimilia funt triangula b74.Ai<;w 
AGI, AKL, igiturficuc KA ad AI ,ita L A ad AG, & L Kad Gl: func 
itaquo fimiles rationes feu «qualcs KA ad AI, H A ad AM, HK ad MI, 
L A ad A G & K L ad G I. Quia vcro cft H K ad M I , ut KL ad G I , crit 
quoqucut KH ad M I ita H L ad MG, pacec igitur vcricas propoficionis. 

PROPOSITIO LXXXIJ. 

Slnt fimilia triangula ABC,ABD,&BE bifecet angulos A B D , 
F BG, & jungantur H,Gj K,F: 
Dico F M ad M K efle ut GL ad LH* 




Demnjlratio» 

UT eft GB ad B H , ita cft« FB ad B K , Sed cum angulus FBG divifus ^rJJmM 
fit bifariam, ut»»G B ad BH ica cft GL ad LH ;& F M cft ad M K ut t>j./*xx*. 
FB ad BK, hoc cft GB ad BH. Patct igitur FM cOc ad MK ut GL 
adLH. 



DE FKJURIS 

PROPOSITIO LXXXIIJ. 



Slnt fimilia triangula ABC, ABD&BE bifccans angulum rc£tum, 
& inter B E, B A ponatur BF : 

Dico quod ratio F B ad B G minor fit rationc E B ad B H. 




T)€monJlratio. 

' " bYti pO"^^'*" ^ parallela A D , erifratio FB ad BG acqualis rationi EB ad 
• 1. fixtt. Jf' 0 ^ qyj^. j^^n, b minor ratione E B ad B H , crit quoque ratio F B ad 
b8.fi«w». minor rationc EB ad BH. Similitcf fi L M conftituatur intcr AB.BF, 
crit ratio B L ad B M minor ratione F B ad B G. 

PRO^OSITIO LXXXIV. 

IN fimilibus tnangulis A B C, A B D duto fint quaevis B E, B G : 
Dico rationem EB ad BF majorem effc quam fit ratio GB 
ad BH. 



T)emonftratio* 



b x^txti. 




POnatur G K parallela A D , 
occurrcns B E in L,crit • ratio 
EB ad BF major ratione LB 
ad B F : igitur cum ratio L B 
ad B F *• /cqualis fit rationi G B 
ad B H , ctiam ratio E B ad B F 
mijor dl quam ratio GB ad 
BH. 

PROPOSITIO LXXXV. 

TRiangulo A B D infcriptum fit A B C fimilc triangulura , & B F 
bifecans anguium reaum, & inter BF , B D pofita cjuaevis B H. 
Dico tam rationem H B K cjuam F B G , minorcm cffe quam fit ra* 
tioDBC. 

Vemmm 



TRIANGULAKlfiUS. 




*Dm(mJlratio* 



POnatur KL parallc!a A D erit triangulum ACD firaile K C L triangulo,& ratio xiinti. 
H B *i B K acqualis rationi D B ad B L, fcd 'ratio D B ad B C maior eft ratio- b S.finwi 
ne D B ad B L, igitur ratio D B ad B C major eft ratione H B ad B K. Oftcn- 
fa cft autcm* ratio H B ad B K major ratione F B ad B G ; igitur & ratio D B c 84^19«« 
ad BC multo major cft ritione FB ad BG. Idera incclligc de quivis linci 
M B coUocaci inter F B & B H , quod raao M B ad B N miaor Ac quam 
ratio D B ad B C 

CorollariHtru 



SPquitur cx his propofitionibus 
fi ducatur in fimilibus trian- 
gulis, cx angulo rcrto, re^a B G, 
co rationcm B G ad B H majo- 
rcm circ,quo magis accedit re- 
B G ad rc<flam B D. Undc 
ulterius fcquitur rationem GB 
ad B H non poflc fccundo exhi- 
bcri , pcr rc(flam cx pun(Jlo B 
durtam, occurrcntcm lincis AC, 
A D Ponatur cnim fi ficri pof- 
fic alia linea, puta B F, fitque ^ 
ratio F B ad B K aequalis G B H, 
& ex H ducatur H L parallcla 

re^la; A D , eric ut C B ad BH jta FB ad BL. Scd cx fuppofitione eft G B 
ad BH.ut FB ad B K , igitur reaa H L cadcm cft cum rc^ HK , & HK 
re^x AD parallcla, quod fieri nequit. 




M 



PRO- 



74 



^UvDl FIOURfS 




PROPOSITIO LXXXVL 

IN fimilibus triangulis A B C, A B D ex pundo B pofitx fint duac 
lineac B F,B G conftituentes xquales angulos cum rcftis A B , B C ; 
dcinde cx pundo C pofita fit rcifta C M parallela A D : 

Dico B G , B H , B L proportionales cfTe ^ uti fic B F, B K , B M. 

T)cmonJlratio. 

1 x.ftxti. Uoniam C M cx conftrudionc 
k tx6%.& KJ .^quidiftat Tcdx A D, » rationcs 
VtxdiT D B ad B C, & B G ad B L rtquales 
Vo^Mdmi Scd ratio D B ad B C duplica- 

' tacflrationisG BadBH , igiturc- 

tiam ratio G B ad B L duplicata cft 

rationis G B ad B H,adcoque * G B, 

BH, B L proportionalcs funt. Eo- 

dem difcurfu oftenditur re<flas B f ^ 

B K, B M proportionalcs cflc. 

PROPOSITIO LXXXVI]. 

Int itenim in fimilibus tf iaogiilis A B C , A B D , dtix re^ae c% pun- 
. &.0 B edud? , .Tcjuales angu&s cum lincis A B , B C continentcs : 
Dico A Cdivifi^m cfTe in £ & F fccundum candem rationcm, qul 
divila cft A D in H & G. 

7)emon/lmtio* 

EX conftru(flionefimilia runt.tri- A 
angula A B C , A B D , & anguli 
A BG, FBC «quales cxconftru- * 
• 75.»«fiM jj^-Qj^g . igirur «triangulum BFC 

fimile eft A B G triangulo : & fimt- 
litcr triangulo FBEfimilecft trian- 
gulum G B H, triangulo autcm 
A B E fimilc cft D B H triangulum. 
Igitur triangula A B G , G B H , 
H B D funt in cadcm rationc cum 
triangulis GBF, FBE, EBA,c 

quc •'cum fmt in rationc linearum CF, FE, EA, efunt quoqae tritngufa 
ABG,GBH, HBDin rationc lincarum C P , F E , E A. Scd triangula 
ABG.GBH, HBD funt in rationc lincarum A G. G H , H D, igicur rc» 
«.-c A G , G H , H D in eadcm rationc funt cum rcftis C F, F E , B A ; Pa- 
tcc icaque AC, AD lincas fimilitcr divifas cllc. 

PROPQSITIO LXXXVIII. 



s 




b I. ftxti. 
cfertsM- 
dm. 



J Ifdcm manentibus : Dico 

Reaangula CBG, FB A T 
Reftanguia EBG, FBH I 
Reaangula FC H D, G A E J^arqualia cffc 
Reaangula F A E , H A G 



Rcdangula F A G, G D F C 



j 



TRIANG ULAJIIBUS.' 



7)emonJlratio. 

pEr 77. hujus CB eft adB A utF B ad BG, igitur pcr x6. lib. 6 Elcm : re^lan- 

•1 gulum C B G {cquale eft F B A rc<ftanguIo. Similiccr cx iifdcm propofitio- 

nibus oftcnditur rcdangula EBG , FBH acqualia clTc, rccflangulum itcm FC 

H D rcqualcG AE rcdangulo &c. Re<flangulum autcm F AG arquale cflTeGD 

FC rc<flanguIo fic dcmonftro. • Re<fla ACdivifa cft fccundum candcm rari- zptr p^i. 

oncm , qui divifa cft A D , igitur prima A E cft ad fccundam C F, ut tertia D H 'citmcm. 

ad quartam A G, & quinta FE eft ad fccundam F C, ut fexta G H ad quartam 

AG, igitur^» compofita A E F candcm habet rationem ad FC, quamhabet ^^H!*»». 

compofita DHG ad A G,igitur rc<ilangulujii F A G aquale eft G DFC re<ilangulo. 



s 



PROPOSITIO LXXXIX. 



It^Ic in fimilibus triangulis re(5ta B£ bifecans angulos ABD> FBG: 



'Reaangula GBL, EBK 
{«eaangula FBL, 

.KcaangulaGELH 



EBK ^ 

EBH C 

,F£KLi 



zqualia dTc. 




^emonjlratio. 

QTJonlam fimiHi funt rrian^Ia ABC, ABD & anguli ABC, T^^G tj^hma 
h\Cc(\\ pcr B E rc<fl im , • fimilia funt triangula G B E, K B L , igitur G B b 4. [nti. 
eft ad B E ut B K ad B L ; patct itaquc « rc<ftangula G B L, E B K «qualiacfle. 
Similitcr triangula F B E , HBLfimilia funt, igiturFBcft a l BE, ut 
B H ad B L, adcoquc «quaUa ctiam funt fc<aingula F B L, E B H DcninMc 
quia GE cft ad KL, ut EF ad LH, aqualia func rcaangula G E L H» 
FEKL. 

Si ^uis flteres reffangukruM combinationes ieftderat , t$nfmU fnpoJuioMcs ptmijfas 
m ^tabus tatums imer /e dquaUs attuUmus, 



M 1 



FIGYRIS^ 

PROPOSITIO XC. 



S l triangula A BC,ABD fimilia fint, & reiftx BE, Bp angulos 
.uqualcs efficiant cum re^tis A B, B C ; dudaquc fit xq^z C G : 
Dico triangula B G C, A B F ar^ualia clTe. 

7)emonJlratio. ^ 

RKilmgulum C B A 
B G »^ arqualc cft 
rc<flangulo B A B F ; 
Angulus autcm A B F 
ffqualis cft CBG an- 
gulo ( cum ex conftru- 
<ftione aqualcs ftnt 
ABE, FBD» fitquc 
G BHcommunis) igi- 
b Cj4viiis tur»» triangulum A B F 
^*^*: cft ad triangulu G B C. 

jjy,^/ BG ad AvBBF.rc- 
£lem: <flangulum , qua rc- 

dlangula cum a:qualia fmt , crunt quoque triangula A B F, C B G a^qualia. 

PROPOSITIO XCI. 

Slmilia fint triangula ABC,ABD,&:EB accjualis B A, & dufti 
A E , ponantur F B & B G , qu.r xquales angulos efiiciant cum rc- 
itis B D, B A , deinde ponatur E H parallela A D : 
Dico lincas BG,BK aqualcs ciTe. 





♦ H 



7)cmon/lratio. 

P y conftruaionc fimilia funt triangula A B C, A B D , & anguli A B G, F B D 
tyjJmhts ^-•ajqualcs , igitufut DB ad A B , hoc cft B E, ita cft FB ad BG. Quia 
hz.fexti. vero EH cft parallcla APyj^^BD cft ad BE ut FB ad BK, igitur FB eft 
c9.fttnti. ad'3Ki ut FBaU BG^ *undc rc<flac BG, BK a:qualcs funt. 

PRO- 



TRIANCULARIBUS. 77 

PROPOSITIO XCII. 

Slnt in fimilibus triangulis ABC, ABD duae reftac cx pundo B 
cdudae BH, BF, cjux cum lineis A B, BC angulos acquales confti- 
tuant , & fiant proportionalcs F B, M B, H B , uti &: E B, L B, G B 
Dico M B ipfi LB xqualc efle. 
T>enmflratio. 

OStendimus • rcdangula F B H, 
EBG requalia cfle, fed^re- 
rtangulo F B H rcqualc eft quadra- 
tum B M , & rc(flangulo E B G 
acquale quadratum B L ; cura igi- 
tur rcdangula intcr fc fmt «qua- 
lia , etiam quadrata B M, B L JC- 
qualia funt , atquc adco linciC M B, 
LB xqualcs. 

PROPOSITIO XCIIJ. 

POfitis fimilibus triangu- 
lis ABD,ABC,&duaa 
pe<fB B F qux bilecac angu- -^^-^ / 
los A B C , G B H, ducantur t/^^^^ y. 

NF.MH,KL: 

Dico illas inter fe paral- " 
lelas eire. 




3 %%hll\H 'i 

b ij.ffxti. 




7)emorjflratio, 




B 



PEr 80. hujus H F cft ad F G ut M N ad N G ; igirur pcr a. fexti patet N p. 
•MF dudbs, parallclas cire. Similitcr oftcnditur M H, K L ajquidiilantes cflc, 

PROPOSITIO XCIV. 

SJnt eadem qux prius, hoc cft triangula fimilia A B D, A B C, & an- 
guli A B E, L B D, & F B F, E B G jcquales : Dico parallelogram- 
mum eUe quod fit ex lineis N E, E M, ML, L N. 
T>emonflratio. ^ 

QUoniam angu- 
lus A B D bife- 
^lus eft, uti & angu- 
lus DAC , igitur 
•angulus AOB rc- 
{\us eft , angulus au- 
tem N B O .Tqualis 
cft OBM^^^fimilc 
igirur eft triangulum 
N B O triangulo 
O B M, & quiajktus 
B O communc cft , 
crunt \kiex N O, 
O M icqualcs. Scd 

ctiAtn ' ^-'qualcs fant - 
lihe* L 0,0 E,& anguli M O L,L O N,N O E,E O M .lequalcs.igitur firailia & jc-4 
qualia.fvmt trianguia L O N,N O E,E O M,M O L, undc & bafcs M L, L N, N E, 
BM-^ircf lalcs funt.per prarccdcntem autem parallela; funt N E, L M ipatet igitur 
lineasN£,E M,M L,L N parallclogrammum conftituere. 

M3 PRO- 
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PROPOSITIO XCV. 

Slnt triangula, redangula A B C , A B E fimilia, & A B afqualisBD 
& B F birecans angulum re^tum A B E ; fit autem angulo £ A G 
«qualis angulus G B H , quem etiam bipartiatur refta B F : 
Dico lineas B H, B F, B G aequales cric lineis A H> A Mi A L. 

T)emonjlratio, 

QUoniam anpuliim re- 
aum bifccat re<^laB F, A 
intrianpulo Ifofcclio rcrtan- 
%CUms gulo ABC , crit » angulus 
A O B rcdlus, adeoquc angu- 
f"""' lo ABO femircdo ocqualis 
angulus B A O. Quia vero an- 
guli E A C , G B H a;quales 
ilint ex conftrurtione , & 
Utcrquc bifec^lus , icquales 
quoquc funt anguli CAD, 
G BF, &E AD.FBH.Un- 
dc totus angulus B A E a:- 
qualis cft angulo A B H , ar- 
qualcs itaquc funt \mtx AH, BH.Quiavcroetiam aequalcs font anguli B A D, 
A B F , fimilia & aequalia funt triangula A B F, B A M adcoquc B F aquaUi 
cft rcAx AM. Deniquc quii fimilia funt trianj^ula & requalia ABG.BAL, 
spqualcs quoquc funt rcfXx BG, AL. Pitct igitur vcritas propolitioms QOm^ 
pc rcdlas B H, B F, B G rcdlis A H, A M, A L {cqualcs dTc. 

PROPOSITIO XCVI. 

SEcet in fimilibus triangulis A B C, A B O reaa B F angulos A B 
G B H, K B L biferiam : 

Dico reaanguJa H B O, L B M, & reaangula G B P , K B N «c^ua. 
lia cflc. 

T)cmonJlratio» 

PEr 77. hujus 
HB cft ad 
B M ut D B ad 
Ba : Sed pcr 
eandem L B eft 
ad BO ut DB 
ad B A , igitur 
HB eftadBM 
ut L B ad B O, 
undc • rcAan- 
gulum H B B O 
jcqualc eft rc- 
^angulo L B 
B M. Similiter 
cum pcr eandc 
77. GB fit ad 

BN utHBadBN,&KBadBPutLBadBO,critGBadBN,utKBadBP; 
teitar rcAangulum G B P a;qualc K B N rc^Ungulo. 



« i6.Jexti, 




TRfAKGULARlBUS. 

PROPOSITIO XCVIJ. 



r9 



SI iwram in (imilibus trianguiis A B C, A B D hinx linez ponan^ 
turE B,BF paresanguloscumextrcmislincis A B, B C contincntes : 
limiliter aliar binac ponantur G B,B H, ut anguli G B E,H B F xcjuales fint: 
Dico reaangulum fub HJ & L N ^ reaangulo lub EG & KM 
comprehenfb «quaie cffc. 



T)emonJl\ 



ratto. 



Slmilia itcrum ponuntur triangula 
A B G , A B D , & fimilirer fefta 
funt per lincas FB, BE,&HB,BG 
propter angulos , qui ex conftruftio- 
nc fafti funt icquales ; unde etiam 
• lineji: A C A D fimiJiter fe<fla funt, 
adeoque FH e/l ad GM.ucKMad 
N L , ac proinde »» redangulum fub 
H F & N L aequalc cft iUb E G & 
K M redangulo. 




PROPOSITIO XCVIIJ- 

Slt Ifofceles A B E & fimilia triangula ABC, ABD,&BF bi/e- 
cans angulos A B C, K B L : ponantur deinde AG, A H <\mz angu- 
losarquales conftituant cum linds AD, AC: Dico reaangulum 
L B N ad O B P eandem foriiri rationcm, quam habet rcdUnculu K B M 
adQBRrcdanguIum. * 




Q S 

j T)emonftratio. 

Emonftratum cft • re<flangulum LBN, KBM re«flanguIo «quale cflc. a88jWw 
^ quia fimtlui funt triangula A B C, A B D, & anguli L B C, A B K aiqualcs. 
Sed ctiambtriangulaABG.ABH fimilia funt, cum ABE Ifofcelcs fit,& A E b jj> 
dividat angulum G A H bifanam. Ijjitur rcftangula O B P, O B R aiqualia funti 
undc patet re^angulum LB N cffc ad OB P rcdUnguIum , ut rcOangulum 
K B M ad QJB R rcdtangululn. 

PRO- 
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DE FIGURIS 




PROPOSITIO XCIX. 

Slnt fimilia triangula ABC, ABD,&AB aequaUs BG , & BE 
bifecans angulos A B D , H B ponaatur infuper K. L , H M, P N» 
QP, OMX aequidiftcnt A G. i /r 

Dico L B O reaanguium , reaangulo M B N «(juale cfle. 

T)cmonjlratio» 

Quoniiparalle- 

HM, AG.PNcx 
conftru<flionc & 
ABG criangulum 
lfofccliu,crunt I- 
fofcclia triangula 
HBS, PBR&HB 
jcqualis BS, & 
P B «qualis B Q ; 
adcoquc K B ad 
BS.utKBadBH, 
&RB ad BQ^t 

a fttmm' ^ K B^eft a^B^Hut P B ad B QJ^itur ut K B ad B S ita B K ad B Q, hoc cA K L ad 
$*ni, 77. s M ut R N ad QO.hoc L B ad B M ut N B ad B Oi igitur patct rcftangulum LB O 
^**- «quole cflc M B N rcftangulo. 

^ PROPOSITIO C. 

'Int iterum fimilia triangula ABGj ABD» & angulos FBC, 
A BD bifariam dividat B fitcjue reda A B xqualis BK, fecct 
infuper A K angulos G A D, H A L bifariara. 

Dico C A ad A N eandem obtincre rationem, quam babet O A ad 
AR &MAadAF eandem quam P A ad A 

'Demnjlratio* 

• ■n Imm CTmiliafunt^tri- 

N B Mi angulus 
autcm B N M «- 
quaUs cft angulo 
A C B i igitur c- 
tiam angulus A 
NF,hoc cftBN 
M.aqualiscftan- 
gulo A C B i an- 
gulus vcroN AF 
communiscftdu- 
obustriangulisN 
A F, M A C. Igi- 

tur fimilia funt V^il ^ — — ^ .3 

triangula A N F, 



S 





angula N A K,u a i^junde" a L.ciiaa a in, ut /vwaa j> x^. oiwun^^' * 

triangula M A P, Q_A F fimilia cflc , ac proindc rationcm M A ad A Fcandcm 
cSq cum rationc P A ad A Q^^Qupd fuit dcmonftrandum. P R O- 




\ 



TRl ANGULARIBUS 

PROPOSITIO CI. 



I 



Ifdem mancntSus : Dico C M ad F N eandem obtincrc i aiioncm/ 
quam habet OP ad QJl. 



J)€moriJlrati<h 



aUia fimilia funt triangula M A C, N A F , ficut ctiam fimilia funt triangu- 
la P A O, R A ratio C M ad FN eadcm cft cum ratione C A ad A N, 
& ratio O P ad QR cadcm cum ratione O A ad A R. Scd pcr pr.xccdcntem 
ratio C A ad A N eadem cft cum rationc O A ad A R , igitur C M ad F N 
cft ut ratio OP ad QR. 

..PROPOSITIO CIJ. 

Slt Ifofceles ABE & fimilia fmt triangula ABC, A B & refta 
A E bifecet angulos C A D , O A M , redta vcro B F bifariam divi- 
dat anguJos A B D,G B H. ' 
Dico utreaaHLeftadKCitacffeHMadKRjMN adRQ^acc/ 




Demonflratio. 



r ,,n 



J -1 A 



rj T H L ad KG ita eJ adOv K, cum llnt (imilia triangula L A H & 
G A K : fed ut H A ad A K , ita quoque HM ad K R ( cum ctiam tri'an- 
gulaHAM,KAR fimilia fmt) igitur ut H L ad KG iu eft HM ad KHr 
Sed ut H A ad A K ita quoque M A ad AR, utquc M A ad AR , ita M If 
ad RQ^ob candem rationem ; igitur manifcftum eft , quod etiam MN fit ad 
R Q^ ut H L ad K G , & fic dc catcris , fi plurcs linea: inter A M, A O ducc- 
rcntur conftituentcs cum rcAa A E angulos aequales. 



D A?uliirna jft ^ f^- 



1 A . olvti 

N DE' 
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DE FIGURIS 

TRIANGULARIBUS 

PARS TERTIA 

^ngulorum bifeBimeSi %ationes proportionales &^ in invicem 
duUas y dcniqHe proportiones Jtmplices compleBitur» 

PROPOSITIO CIIJ. 

Slmilia (unponantur triangula ABC, ABD, Gtquc AB rcfta af- 
qualis BE, & rc&x AC ponatur parallela BK, donec occurrac 
D A produ(^x in K. 

• Dico triangulum A K B triangulo K B D fimilc cflc. 



7)efnonJlratio. 



Q 



Uandoquidcm cx conftru- 
(flionc rcAa BK zquidi- 
^9^rmi. ftat A C, igitufangulus CA B, 
hoc cft B D A, flcqualis cft an- 
gulo A B K : undc cum fit an- 
gulus B K D utrique trian- 
gulo communis , tertius angu- 
lus K A B tertio K B D ^qua- 
lis cft. Patet igitur triangulum 
A K B triangulo K B D limilc 
tSc. 




a . »T # J r. 



PROPOSITIO CIV. 

Ilfdcm mancntibus, ducatur B F dividcns angulum ABC bifariam, 
Dico lodas K F , K B ««^uales ciTe. 

-»obUA,MA I 

^emonjlratio. 

*ir Riangulum F A G Ifofcclium eft , & angulus A G F aqualis angulo A F Gj 
Jf* X quoniam vcro A C , K B paraUcIa funt , angulus K B G ncqualis cft an- 
^*'' gulo A G F, hoc cft A F G , igitur Ifofcclcs quoquc cft B K F , & K F acqua- 

lis re^las KB, 



PRO 



I 



TRIANGULARIBUS. 

PROPOSITIO CV. 

Ifdcm maqcntibus : Dico K A, K F, K D propoitionales efTe. 

D&nonjlrath, 



S3 



bi04. 



EX eo quod triangula A KB , KB D fimilia funt, rcdljc» A K , K B K D 
proportionalcs funt ; fcd oftenfum cft »> re<flam KB linca K F. aqualem 
cffe , igitur ctiam lunt proportionalcs K A, K F, K D. 

PROPOSITIO CVL 

Ofitis, qux prjcmifTa funt, ducantur quacvis linc* BG,BH>qua« 
rum angulus G B H bifedtus fit per redlam B F. 
Dico triangula K G B, K B H elTe inter fe fimiiia. 

Demonjlrath. 



p 




ANguIus A B F aqualis eft 
angulo FBD ex conftru- 
ftionc , ficut ctiam angulus 
GBF aqualis FBH j igitur 
angulus A B G angulo H B D 
KqiiaUscA,& quia angulus A B K 
azqualis cil angulo KDB, hinc 
duo anguli K B A , & A B G 
(hoc eft angulus K B G)anguli$ 
H B D & H D B acqualcs funt: 

undc cum angulus B H K iifdcm angulis H B D, B D H aequalis fit, acquales quo- 
quc funt anguli KBG, BHK; igitur cum utriquc triangulo KBG, KBH 
communis fit angulus B K H.rcfidui anguli KG B, K B H iuquales funt, ac pro- 
mde aequiangula funt triangula 6c fimilia intcr fe K B G, K B H. 

Corollariunu 

EX hac propofitione 
colligitur reaas K G , 
K F, K H proportionalcs 
cffc, co modo quo in pr^- 
ccdcnti collegimus lincas 
K A, KF, KDproportio- 
nalcs cffc, 

1. Quoniam pr^miflHs 
propofitioncs univcrfalcs 
funtjfi in fchematc ultimo 
ducantur rc^la; A M, A N 

conftitucntcs angulos ae- : ^ ; 

quales cum lincis A E , & rc^as A N ponatur acquidiftans B L doncc occur^ 
rat produ^fl.t MA in L. Erunt rcAa; LO, LB fltquales, fimilia auccmtrian- 
gula L A B, L B M, & triangylam L B P fimile triangulo L B Q^dcftiquc re<fl« 
L A, L O, L M , uti & L P,% O, L Q,^proportionalcs crunt. Occafionc autcm 
gr^cfcntis fchematis fiC 




PRO- 



Ficr ms 



S Upcr re(5la A B pnahtuf <!ub * c 
triangula A B C , A B D intra Cc 
in vicem jxjfita. Dico angulum 
A D B .xcjualcm cfle tribus anguiis 
ACB,.C AD, CBD. 



I 



T)emonjlratio. 



JTT 



»11. frimi. p Onatur C D E, tunc* angulus E D A 
Jt^ aqualiscftanguIisDC A,& D AC,& 




angulus £ D B a;qualis anguiis D C B,D B C. Patct igimr veritos propofitionit. 

PROPOSITIO CVIIJ. 



V 



Slnt proprtionales A B, A C, A D &ccntro A, intcrvallo AC, cir- 
culus defcribatur C E F, & cx pundoquovis in perimetro afTumpto 
E , |X)nantur linea: E A, E B, E C, E D : 

Dico anguium BE D bifcduip djc pcr redara EC. 

QUoniam AE, 
-A C Jcqualcs 
igiturpro- 
portionalcs funt 
re«fljc AB.AE. 
AD. Circacom- 
muncm itaquc 
angulum D A E 
proportionalia 
funt latcra in 

. trianguHs ABE, AE D: • fimilia iiaquc funt triangula AEB, AED. Cum 
hiirimi ^"^^"^ irofcclcs fit A E C & •> angulus A C E ;«qualis duobus C E D , C D E, 
5 fnm. ^^j^j^ A EC angulus duobus illis jcquaUs crit. Ell autcm angulo EDAa:qua^ 
lis angulus A E B , igitur angulus B E C angulo C E D «qualis dl. 

^^PROPOSITIO CIX. 

Slnt A EC» A B D fimilia triangula re^^angula Sc xqualcs A B, B E, 
& B F bifecans angulum rcdura A B D & acutum G B A , ponantur 
L, H K , cjux «quidiftent F E , & jungannir A L, A K : 
Dico L A K. angulum biie6tum eue per rec^am A £. 




PRO- 



/ 



TRIANCUtAKIBUS. 




■2 



*Demnftraiio, 

POnatur BM, qu« acquidiftct AC, •hoc cft FE, hoc cft GL aut HK. a«<J2. 
Quia igitur B F bifecat angulum G B H, '•erunt proportionales MQ^M F, ^*?*^- 
M H , & confcqucntur B L, B E ( hoc cft B A ) & B K proportionalcs funt * ^*^*"^' 
angulus f itaque LAK bife<flus cft. Quod fuit dcmonftrandum. ' 

PROPOSITIO CX. 

RE<^anguIo triangulo A B C infcriptum fit Ifbfcclium A B D , & 
dufti quavis A H inter- A C, A D ; divifoque bifariam angulo re- 
ao A B C & quovis acuto F B G per redam B E , ex pundtis K L M 
ponancur M N, K O parailelae L D ; & jungantur N A, O A. - 
' . Dico angulum O A N pcr redam A D biicdkum clTe. 



frtf: io6. 
buiui: 
€ j8. hiqu$ 



ar- 




Demofiftratio. 



Flant proportionalcs B H. B D, B Q^ucaturquc A Q , cnint • trianjrula A B Q, » 6o.fmiia 
A B H fimilia , quia vcro B L biparcitur angulum re<flum A B H , erit J 
LD parallcla AQj fiat itaquc PB parallcla AQ^, 'eriint re<flac P A, P L, P H 
proportionales. Q^ia vcro B L bifecatquoquc angulum K B M, "*cruntquoquc ^l^reU^*' 
P K , P L , PM proportionales , & quia P B, K O, L D, M N parallcla; funt , frop.ios. 
ctiam proportionalcs funt B O, B D, B N , « undc fimilia funt triangula A B O, A«;«>. 
A B N & confcquentcr ' angulus O A N pcr A D bifcdus. c 

Nj PRO- 
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PROPOSITIO CXI. 

Slnt AB C, A B D fimilia triangula, & A B, B E acqualcs, & B F 
bifecans angulum redtum A B D , angulum (juoque G A H bifecec 
AEjre^tx vero EF «quidiftent HL 3c GK & ponantur BK, B L. 

Dico angulum K B L in acquales pancs angulares a rc£ba B]F divi- 
fum clTc. ^ 




T)emonJlratio* -Hf. 



PRoduaitnr D A ut conairrat cum B M , paralleli A C , in M. Cum igirur 
paralleljc fint H L , G K ipfi E F*hoc cft A C , crunt omncs lincfc A C , 

A«7«. KG, FE, LH parallcl.t: ipfi BM, & confcqucntcr crit rcAa MD divifa in 
A, K, F, L ficut re<f%a B D in pun<flis C,G, E, H. Quia vcro funt proportio- 
nalcs B C, B E, B D, crunt ctiam proportionalcs M A, M F, M D : Quia autem 
fimilia funt triangula M A B, M B D crunt quoquc * proportionalcs M A,M B 
^*"*, . JVl D, undc M B a-qualis cft M F. Et quia fimilitcr proportionalcs funt B G, 
diotf B E, B H ctiam pronorrionalcs crunt M K, M F, M L ; cum igitur 'fimiliafinc 
bH}Hi. triangula MBK, MBL & MB arqualis M F, crit « angulus K B L pcr rc<ibm 
c jS.^fjw, B F divifus bifiuiam. 

PROPOSITIO CXIJ. 

IN fimilibus triangulis A B C, A B D fit B A rqualis B E , & data 
fit ratio quaedam H L , qu« minor eft ratione C B ad B D : 
^ Oportet rationi HL aequalem ponere radoncm lincarum AG)AF> 

quarum aogulum biparciatur reda A £. 



TRIANGULARIBUS. 




ConJlrv3io&' Demnfiratio. 

TNvcniatur re^a K raedia pro- 
portionaiis intcr H & L } quo- 
niam ratio H L cx fuppofitionc 
minor c/l rationc CB ad BD, 
crit ratio H ad K minor ratione 
C B ad B E ( cum B E fit quoquc 
mcdia intcr B C & B D) & ratio 
K ad L minor EB ad BD ratio- 
ncm; fiat igitur ut K ad H, ita B E ad B G , utquc K ad L ita B E ad B F, 
& jungantur A G , A F : Dico fadum quod impcratum fuit. Quoniam pro- 
portionalcs funt H, K, L , erunt quoquc cx vi conftru<flionis B G , B E, B F 
proportionalcs , • & triangula A B G, AB F fimilia & AG ad A F ut BG ad i^jj,^u$ 
B F , hoc eft H ad L , quia vcro B E aqualis cft B A in funiiibus triangulis , 
* angulus G B F bifariam divifus cft. b 58J^«f 

PROPOSITIO CXIII. 

POfitis dcnuo (imilibus triangulis ut prius A B C , A B D & dufti 
quavis ratione linearam A H ad A G «juarum angulus, bife<aus fit 
a refta A E , quae bifecat angulum C A D, 

Dico cx A pundo duas aJias lineas duci non poflTc, habcntes rari- 
otiem A H ad A C> quarum angulum bi^iam partiatur eadera reda A £• 




A 

7)mofjfiratio. r» v^h^^n' • ^xt^ 

TErrtincntur , fi ficri poflit, lincac cx A du^ljc in pun^lis L & K i igitur 
quoniam rc^a AE angulum KAL fupponitur bifccarc, crit»ratio LE •J-J^ 
ad E K cadem cum rationc L A ad A K, hoc eft H A ad A G & confcquentcr 
cadcm cum ratibnc H E ad E G. Qiiod fi autcm ponantur cx pun<ftis L & K 
rc(\x L M , K M , quae aquidiftcnt H A , A G. Erit »» ut L E ad H E ita L M ^**/'**» 
adH A, utque EK ad EG itaKMadG A. Quia vero LE cft ad E K ut HE. 
ad EG cx fuppofitionc , & pcrmutando L E ad HEutEKad EG crit quoquc 
LMadH A utKMIad G A, & confequcntcr L M ad L A ut KM ad KA, 
cflque angulus L A Mcx fuppofttionc arqualis angulo M A K. « fimilia igitur ^7-/« 
funt triangula A M K , A ML, imo ** & acqualia , cum latus A M fit communc, j 
quod fierincquit. Dividatur enim angu!us ABD biferiam pcr re<flam B F, 
ciii perM ponatur .-Equidiftans NO , crit«MN .TqualisMO, adcoquc .rqua- c«tfj. 
Ie« akidudincs triangulorum ; bafis autcm A L major cft quam bafis A K. Paret i/yjw. 
ipitur tantum fcmcl quamvis rationem conilitui polfc juxta mcntcm propo- 
fitionis. PRO- 



ftxtt. 



Diqr.izcd by 



PROPOSITIO CXIV. ► ~ 

TRianguIum ABD infcriptum fimili ABC, fecetBM, quatan- 
gulura AB D biforiam dividat, & AB arqualis fit BE.,&jugaa- 

tur A E : . /r 

Dico omnem rationcm minorem rationc M B ad B N ponipofle per 
lineas cx A du^^as', qua: rclinquant M P, N Q^aequales lincas. 



■n n 




1 
1 



tx 6). 



T)emofiftratio. 

DAta fit quafvis ratio K ad L minor rationc M B N, & fiat H tcrtia pro-^ 
portionalis ad K & L ; dcindc fiat ut L ad K ita B E ad B G , utquc L 
ad H ira B E ad B F , & ducantur A G , A F fignantes punfta P, .& Ql Dico 
rationcra P B ad B Q^aqualcm cfFc rationi K ad L , & M P , N QJ^incas aj- 
qualcs cflc. Quoniam cnim , K, L, H proportionales funt , ctiam proportio- 
nalcs crunt BG , B E , B F, & ratio B G ad B F a:qualis rationi K ad H, hoc 
cft duplicatf rationis K ad L. Scd • ratio B G ad B F duplicata eft ratio- 
nisBPadBQ, igitur ratio P B ad B Qjcqualis cft rationi K ad L ; cft autcm 
tamPQi^icqualisOQ^quam MO .-equalisONjpatct igitur rcftas M P, N Q, 
sqMlcs cflc , fimilitcr omnis ratio minor rationc M B ad B N conftitui t>otcft, 
patet itaquc vcritas propofitionis. 



|. PROPOSITIO CXV 



Slt triangulum reftangulum 
A B C , cujus angulus redus 
~bi(c<ilus fit pcr B D, Sc data fit 
ratio quxvis G H : 

Oportet ducere re<5tam cx A, 
€\\i7c fedta per B D , exhibcat ra- 
tioncm G ad H. 



(^onflruBio &- Demonflratio, 

Flat utGadHita AB adBE, ducaturquc A E dico faaura quod petitur." 
« j. «w.. Cum enim angulus A B C bifedus fit per B D crit • fcmper ratio A F ad 
FE «qualis ratiom AB ad B E, hoc cft G ad H cx conftrudionc. rr ^ 




TRIANCULARIBUS. 

PROPOSITIO CXVI. 



%9 




ANguIum AB Cbi* 
fecet reda B D : 
Oponet ex dato pundlo 
G extra angulum ponere 
redam G L, ut linea H L 
divifafitareaaBDinK 
lecundum rationem da- 
tam E adF. 

Demonfiratio. 

Flat rcda B M ad B N 
utEadF.&duftaMN, 
ponarur eidem cx pun<fto G parallcla G L : Dico fa<flum quod peritur Quia 
cnun angulus MBN bifedus cit, «ficut BM, cft ad B N itacft MO ON- - , , 
ToToN^o^c^illT'' conaac..cxElcmcnt.HKcireadKLficut * ''^"^'^ 

PROPOSITIO CXVIJ. 

EX punao B , extra anguJum D A C , dato oportet ponerc re- 
<aam B L K , qux rationem K B ad B L exhibeat , «qualera ni. 
tioni dat« G ad H. * 

Conjlru&io & Demofijlratio. 

pOfita quivisBDfiatDBadBM 
■■^ utGadH, &cxMducaturML 
parallcb D A, &cx B pcr pundura L 
ponaturreda BLK ; Dico fartum 
quod rcquiritur. Qupniam parallclae 

func linere D A, M L, » crit K B ad ^ / i , 'fioL 

B LutDBadBM. ScdDB cft ad ' 
ad B M ut G ad H cx conftru<flioncj 
igitur KB eft ad B L ut G adH. 




Corollarium. 

ip X hac propofitionc colligitur, 
qua mcthodo in datis trian- 
gulis A B C, A B D funilibus du- 
eenda fit re<fla B E , qujc fecctur 
a re^a AD fecundum datam 
rationcm G ad F. 




JO !DE FICURIS 

PROPOSITIO CXVIIJ. 

Slt triangulum reftangulum ABC fimile A B D triangulo intra fc 
pofito , & A B ncqualis B E, & data fit ratio K ad L : 
Oportct ponerc B F, ut linea intcrcepta redtis A D, AC, fi:ilicet 
G F, fc^ta. fit in H iccundum rationem K ad L. 




XV D C C 



ConJlruBio 6> Detnonjlratio, 

Flat ut L ad K , ita AD ad AM, & rc^lae DM parallcla ponatur B F, 
critque fa<flum quod petirur * Nam cum fmt parallcljc G F, D M , erit G H 
ad H F, ut D N ad N M , hoc cft D A ad A M ( cum tc^x A N angulum D A M 
bifariam dividat ) Eft autem D A ad A M cx conAruAionc ut L ad K, igituP- 
invertendo ut K ad L ita cft F H ad H G. l 

PROPOSITIO cxix. 

POnanmr fimilia triangula rcdtangula A B D , A B C , & angulas 
communis bifedus fit per redtam BF,& dudtz finc quzvis xcdtx 
B H, B G, acquales angulos cum recta BF formantes, & data fit ratio 
Q ad R : Petitur ex pundo A duci redla A K , quae rationem K L* 
ad L M conftituat arqualem rationi Qad R , Qux minor fit quam ra- 
tio H F ad F G , £t major ratione xqualitatis. 

Flat rationi 
ad R arqualls 
ratioGBadBN, 
&duftaNO.cx 
puncfto A pona- 
tur A K, quje x- 
quidiftct N 0;e- 
rit cxhibitaratio 
K L M iequalis 
QR. Angulus c- 
nimOBNbifo- 
Aus cft ex con- 
ftruftionc , pcr 
rcftam B F;iRi- 
tur cum aequales 




TRIANGULARIBUS. 



9i 



r.ntangi)li O B P^P B N. • crit ut O B ad 6 NT, hoc eft Qad R, ita O P ad P N cui 
cumjcqu.d.ftet MK entquoquc ratio KLadLM^eJralismiom OPad PN 



PROPOSITIO CXX. 



1N triangulo ABC redtangulo, pofitx fint dux recflx BE,BF,qua- 
rum angulum bifecct B D, quae etiam redlum angulum bifariam di- 

u Tt i?JTV ^ P^"^'' P^""' A H, AL, quarum angulus 
H A L bifeaus Ck per redam A M ( qu« A B, B M arquales exhibet li- 
neas; ita taraen ut ratio H G ad K L fit datx rationi N ad P xqualis 




ConfiruBio Dmonftratio. 

Pfd"Ba,'it^"pT^^^^ ^""^^ fiatutPadO. ica B M 

Hf-K- 1 *^ « M ad B R, & jungantur A R A Q erunrli 

B O p 5?* Poftulantur. Quoniam enim proport.onaIcs funtB Tb M 

A B fc , F B C cx conAru<ftione jcquales • \v\rur b r,m;ii^ J anguu 
ABK. HBR.u„cfc atcft RBadeA i^HTad 8^15^^^""? 'TP'^ «^^J.*-^- 
triangula ABG. LBO. ie^tur nr A R^AT. u^J^l.^^^ c^.,.^- 




Oi PRO- 



. DE FICURLS f. ijjr 

PROPOSITIO CXXI. 



Slnt A B C, A B D,fimilia triangula, Sc refta B E bipartiatur angulos 
A B D, & G B H, inllipcr ponatur A F,qu2 bifccct angalum D A C. 
Oportet ex A ponere redas A R , A Q^fccantcs iineas H B , G B 
in L & M , ut anguli R A F , F A xquales fint , & ratio L B ad 
B M fit cadcm cum ratione data S ad T , qux minor fit , quam 
habet H B ad B K. 




ConftruBio &• T>emonJlratso, 



I 



c $7. bk}m 



c fmjus 



Flant pfonortionalcs S,T, V, &ut T ad S , ita fiat BF ad BR & 
B F ad B Q ut T ad V , ponanturquc A R , A Q : Dico faetum quod pcti- 
tur. Eftenimlfofcclmm triangulum ABF, nam -anguIusD AC cxconftru- 
rtionc bifc<^lus cft pcr AF, undc ratio DB F .tqualis cftrationi D B A, hoc 
cft »> H B K funtquc ' proportionalcs B D , B F, B C. Eft autcm rano H B K , 
hoc cft D B F major rationc ST, & rationi ST flcqualis ratio R B F ; igitur 
ratio D B F major cft RB Frationc , & fimilitcr ratio FB C major ratione 
FBO • Quia vcro cx conftruftionc proportionalcs funtrcftx R B, FB.QB, 
& F B fcqualis A B , " fimiUa ctiam funt triangula A B R, AB Q^, & « angulus 
R A Qbifcdus per rc(flam A F , & «ratio L B M cadem cum rationc R B A, 
hoccft RBF, hoc cft S adT. 



PROPOSITIO CXXII. 

DAtis dnobus trianguUs fimilibus A B C, A B 'fi^ B E bifecantc 
angulum re(5tum , 1 • • 

Oportet ponere reftas BG, BH, qux datamMN obtmeant ratio- 
nem, minorem tamen ratione D B adB A majorem verorationea:qua- 
litatis, itaut anguium G B H refta B E bifariara dividat. 



Con- 



TKIANGULARIBUS.' 




CotiJlruBio Demonflratlo. 

POnantur » linear A L, A K liabentes rationem M ad N , ita ut angulus L A K * 
bifciflus fit per redlam A F , & di vidatur A D in G & H ficut eft di vifa C D in 
K & L , & jungantur B G, B H : Dico folutum cflre problema. Cura enim fimilia , . 
fmt tara triangula A B C , AB D quam •» triangula A B L, A B K , & re<fl« 
AF bifecet angulos DAC, LAK, irciJla autem AD divifa fit inG, E, H, 
«tCD in K, F, L, « erit angulus G B H bife<flus, igitur B H cft ad B G ut H E c ni.bi^ui 
ad EG, hoc cft LFad FK, hocdl M adN. 



PROPOSITIO CXXIIJ... 

Slnt (imilia triangula rectangula A B C, A B Dj & rect^ A B , B £ 
acquaies: ( 
Dicoomnem rationem, minorem ratione D B ad B A & majorem ratio- 
nc aequaKtatis, exhiberi pofTe perduaslineascxBdu^tas^ quarum angu- 
lum bifecet rectaB F. 

^ 'Demonjlratio. 

Sltcnimquac- JC_ 
visratio Kad 
L, minor ratio- 
nc D B ad B A 
icmajor a'qua- 
litatis, & fiat • 
rationi K ad L 
sequalts ratio 
HEG ut AE 
fcifccct angulu. 
H AG ; divifi 
■vcxe xc(ki A D 
in N, F, M , ut 
CD divifa. cft 
inG, E, H, du- 
cantur B M 

B F , B N, crit per prxcedentcm ratio B M ad B N fequalis rationi K ad L, 
& angulus M B N bifedus ; quod cum dc quSvis rarionc fieripoflHt qurc minor 
■d!l,quam ratio DB adB A, major vero ratione aqualitatisj Patcc vcritas 
hujus propofitionis. 

O3 PRO- 




. PROPOSltlO CXXIV. 

Slnt iterum fimilia triangula A B C, A B D , & angulum rcdum bi- 
fecet rcdta B E : Dico rationcs DBC,EBF,ABA proporrio- 
naJcs cfTe. 

T)emoiiJlratw, 

ASShiiu. p Sr cnim • ratio D B C diiplicata 
-Lrationis E B Fjigitur ratio D BC 
duda in A B A , a;quatur rationi 
E B F in fe du<fla; ; trcs igitur ra- 
tioncs illfc DBC, EBF, ABA 
proportion:\Jcs funt: Qiiod crat dc- 
monilranduni. 



:IIC ^ ; 

PROPOS 



TRianguIa A B C, A B D fint fimilia, ducantur ex B rc^tx B G i 
BF,BH, utrcdaBF bifccct angulos ABD,GBH: 
Dico rationcs HBN,FB0, GBM proportionaies cfle. 




•«IJ^*/. p Tat ut G B ad B ka N B ad B K , erunt • H B, MB, K B litic* propof- 
-T tionalcs , igitur ratio H B K duplica{a rationis H BM , hoc cft FB O.Ori- 
tur autcm ratio H B K , cx duftu ratioftis H B N in rationem N B K, hocefl: 
cx conftru<flione G B M j igitur ratio H B N du<fla in rationem G B M pro- 
ducit rationem duplicatam rationis FBO,hoccft ffqualcm ci, qunc produci- 
tur cx dudu rationis F B Q in fc. Pattt igitur rationcs HBN^FBO,GBM 
proportionalcs cflc, _ - > : 

t ' . ■ 

^ . PRO- 
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PROPOSITIO CXXVL 

POnantur in triangulis fimilibus A B C , A B D , recftx B F, B G , 
quarum angulum G B F bilecet refta B E , quae pariter angulum 
A B C bifariam dividat : Dico rationem B D ad B C compofitam elfe 
ex duplicata ratione B D ad BF, & ex duplicata BF ad BG> dcni- 
^ue ex duplicata ratione B G ad B A. 

7)emonftratio* 

RAtio B D ad B C componi- 
tur cx racione BD adBF, 
& BF ad BG, & BG ad B A. 
& B A ad B H , & ultcrius B H 
ad B L , tandcm ex rationc B L 
ad B C : funt autem » limilia trian- 
gula DBF,ABH&FBG,HBL 
dcniquc G B A , L B C, igitur ra- 
tiones B A ad B H , B H ad B L, 
B L ad B C aqualcs funt ratio- 
nibus BDadBF.BFadBG, 
BGadBA. Patcc igitur veritas 
propofitionis. 

PROPOSITIO CXXVIJ. 

IIf3cm mancntibus : Dico rationem F B L fiiperarc rationcm G B H 
duplicat^ ratione FBG. 

T)emonftratio» 

RAtio FBL cft compofita cx rationc FB ad BG , BG ad B H, BH ad zjjjHijKi 
B L , c/l autcm ratio H B L ' aequalis rationi F B G } igitur patet quod ra- 
tio FBL fupcrct rationcm GB H duplicati ratione FBG. 

PROPOSITIO CXXVIIJ. 

Ilfdera manentibus : Dico quod ratio F B L fiipcret i-ationem E B K 
rationc F B G. Similiter dico quod ratio E B K fiiperet G B H ra- 
tionem , rationc F B G. 

' 'Dmonftrath, 

RAtio FBL ctiam componitur cx rationc FBG & ex ratione GBL; 
igitur ratio FBL fupcrat rationcm GBL ratione FBG. Sed rationi 
G B L arqualis eft ratio E B K : Patct igitur prima pars propofitionis. 
• Sccunda vero conftabit, fi rationcs FBL, EBK, GBH,qua: proportio- 
nalcs funt, ponantur in fegmento Hyperbolico, contincbuntfegmcnta Arith- 
mcticc proportionalia , itaquc fupcrabunt invicem codcm fcgmento , & con- 
fcqucntcr eidcm ratione, igitur ratio E B K fuperat rationcm G B H cadcm 
ratioDC , qui ratio F B L fupcrat rationcm E B K , hoc cft rationc F B G. 

PRO: 




$6 DE FIGVRIS 

PROPOSITIO CXXIX. 



IN trianguJo redangulo 
A B D ponatur A C, quae 
cura A B accjuaJcm anguiuni 
condituat angulo A D B , & 
bileccc rcdla B F angulos 
ABD,GBH: 

Dico rationem BD ad 
B Cfupcrarc rationera HBK 
rationc GBL. 



*DemonJlrat'to, 

vii^Ja^as f~\ Sccnrum cft » rationcs HBK,FBM, GBL proportionales effc ; igitur ra- 
^^tio HB K du<fla in G B L icqualis cft duplicata; racioni FB M. Scd ratio 

btf8J»pwx DBC^duplicita eft rationis FBM, igicur ratio DBC fupcrac racioncm 
H B K racionc G B L. 

PROPOSITIO CXXX. 

Slnt iccrum fimilia triangula ABC, ABD,& BE bilccans reftum 
angulum A B D , & fit A B acqualis B G , & ponatur racio D Gad 
G C duplicaca racionis K G ad G M & A G bifecet angulum K A M : 
Dico eciam rauoncm D £ ad F C duplicatam cffe radoais H K ad L M* 





Demonftratio. 

%67.hiiHs p Onantur G E, G H, G L, G F , quia » ratio E B F «qaalis eft racioni D B A» 
bz./wi. A hoc cft DBG»>cnt FG parallcla E D. Scd cciam ratio EBF aqualis cft 

rationi GBC, igitur &rcaa FCparallcla cft xc(\x EG. Similiccr oftcndi- 

tur rcftas LG,HK,& LM, HG parallclas cflc. Cum itaquc racio KH ad 
z69.huiHs < fit duplicata racionis KHA, hoc cft K B A, hoc cft K BG, hoc cft: 

K G M , cujus quoquc duplicata cft ratio D G C , ratio D G C a;qualis 
^ftrtsntc eft rationi K H ad L M : Rationis autcm D G C , hoc cft D E A, duplicata cft 

ratio DE ad CFjigitur ratio DE ad CF duplicata dl rationis KH adLM. 



TRIANGULARIBUSr. 




1 



Corolli 



artum* 



COlligej « diftis hlc & ruperius ; fi fint fimilia triangnTa AB C, A B D, & 
ABE Ifofcclcs & BF bifecins angulum rc<flum , fitque ratio FBGdu- 
plicata rationis H B K, & AE bifccans angulum K A H , rationem D B C ra- 
cionis LBM duplicatam cflTe, Ritio cnira DBCdupIicata efl: rationtsFBG, 
Cc ratio L B M duplicata rationis H B K , cujus quoquc duplicata ponitur ra- 
tio FBG , adcoquc ratio LBM .xqu^ cft ratioAi FBG , cujus duplicau 

cft ratio DBC. ^^" ^ ^ ■ . 

Colliges ul^ius binc rationcm D A C duplicat^ efle rationis L A M , cum 
ratio D A C iiqualis fit rationi F B G, & ratio L A M awjualis rationi H B K. 

i:"3"» PROPOSIXXQ G%XXi^^,;:l>. 

Slnt fimilia triangula A B C , A B D , & A B E, A B F , (itque rcila 
A N bifecans angulos B AC , H AK, & ratio CB ad B D, du- 
plicata rationis F B ad B £ : Dico cciam rationem K A M dupiicaum 
clTe rationis O A P. 




7)errmflratio, 



ad B D • cadcm cft cum rationc C A. ad A B , hoc e(J K A ^d ^ ^ ^^. 
fimiljtcr ratio FB ad BEt^cadcm cft. cum rationc FA adA^» b ptrtM 



•13 Atio CB 
- -TV-AM, & fi 

1 hoc cft O A ad AP^ Scd cx fuppofitionc ratio C B .^d B D duplicata crt ra- itm. 
, fionU F B ad B E , igitur ratio K A ad A M duplicata cft rationis O A ad A P. 

P PRO- 



«5 



ptrt4»^ 



PROPOSITIO CXXXII. 

INtrianguIis fimilibus ABC, AB D ponaturB F, quxbilecec aa- 
gulos ABO, H BK: 

Dico fi in fe ducantur trcs rationcs KBM, FBG, HBL, quod 
prodibit ratio qux futura fit triplicata rationis D B A. 

J)cmonJlrAtio* 



Atio KBM 
-du(flain ra- 
tioncm H B L 
« tx 116. * producit rari- 
onem duplicatS 
racionis F B G, 
igitur ratio 
KBMinHBL 
du(fla in ratio- 
jjcmFBO.boc 
eSi rationes 
KBM.FBG. 
H B L in invicc 
dudst.evliibcnc 
rattonem, qu» 




l 
I 



triplicata cfl rationis FB G , hoc dl D B A. 

PROPOSITIO CXXXIIJ. 

Slmilia fint trianguU A B C, A B 0 , & Ifofcclium A B E bife^aum 
pcrBF, & ratio DFA duplicata rationis HFG, ut fint anguH 
,HBF, FBG arquales 4u<5tis BHi BG: 

Di<;o rnwpocQi H B L triplicatam clTc rationis G B K, 




T - • . • - 

' /^Uotii^ ratio DFa duplicata cft rationis HFG, cr fuppofirion* uG^ 
' J ^^anpuli H B F ,• F B C .-«qualcs . igitur ctiam rario D F A duplicata cft ra- 
%t.JM tionis H a G* wm 2 mip H B Q icau^dis fit rationi H F G. Eft autem ratio 

, ' DFA, 
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D F A , hoc eft D B A, k acqualis rationi H B K : igirur ratio H B K duplicata eft ^77^119« 
rationis H B G ; Proportionalcs itaque funt rcdx B H, B G, B K,& ratio G B K 
arqualis rationi HBG. Cum vero ratio G B L* acqualis fic rationi H B K,crit 
quoquc racio G B L duplicata rationis H B G, hoc cft G B K, undc etiam propoif- c/^"»* 
tionales funt B G, B K, B L, & confcqucntcr quatuor lincjt B H, B G, B K, B-L 
in contmua funt analogia. Patct itaquc rationcm H B L triplicatam cflTc rationis 
H B G , hoc cft G B K. 

PROPOSITIO CXXXIV. 

SEccnt denuo redtx B B G fimilia triangula ABC, ABD,&aa* 
gulos A B D , F B G bifecet redla B E : 
Dico rationcm D B G dudtam in rationem FB A acquale cHe rationi F B K 

7)emnflratio. 

RAtioni D B G a:qualiseft ratio 
A B K, proptcr triangulorum 
• fimilitudinem j Ponarur autem 
K M parallela A F. erit K B N ra- 
tio asqualis rationi F B A. Ratio 
autem A B K componitur ex ra- 
tione A B N, & cx rationc N B Kj 
igitur ratio A B K hoc cft D B G , 
du<^^a in rationcm K B N cxhibcc 
rationem A B N C ratio cnim 
N B K dudta in rationcm K B N 

«producit rationcmNBadBN)igiturratioDBG dufta in FBArationcm, deiZptrt: 
producit rationem AB N, hoc eft» rationem FBK. t"jf:y6. 

PROPOSITIO CXXXV. 

SEcet rc<5ta B F angulos B D,G B H biforiara in triangulis fimili» 
bus, fitt^ue B E «qualis A B, deinde ducantur redx A E , & FM, 
H K, N O, M N, G L,F O. Dico triangulum G K L efle ad triangu- 
luiri M K N ut triangulum G H L, ad F H O triangulum. 
Demonjlratto, 




cttm X. 



O 



Stcnfum cft • ratio- 
ncm K K ad N L, 




hoccftHFadFG.can- \ v /• ^ l r. J 
dem cflc cum rationc 
HOadOL, igitur«»pa- 
rallclie funt rcft« G L , 
FO , uti & rc<a«G L, 
M N, Et ultcriuscum 
fit LN adNKutGFad 
F H , erit componcndo 
Vt LKadNK, itaGH 
adFH:Scd ut GH ad FHitacftGLad F O, utquc L K ad N K, hoceftGH 
ad FH, ita G L ad MN, igitur GLcftadMN utGLadFO. Patctita- 
quc per «. fcxti triangulum G K L cflc ad triangulum M K N ut triangulum 
G H L ad FHO triangulum. 

Eodcm difcurfu oftcndinir triangula KGH,MGF& KLH, NLO pro- 
P^tionalia elTe. 



P 2 



PRO- 



^'^DE FIGURIS i>iT 



fROPOSITIO cxxxvi: 

• — - "A ■ 

IN fimilibus triangulis A B C , A B D ponatur rcdta B E , qux an- 
gulos A B D, G B F bifariam dividat : Dico quod ratio D B A ad 
A B C eadem fit cum rationc F B H ad Q B L. 



i99.it 

froptrt: 
tptrit Ctt' 
mttr. 



T>cmnftratiQ. 

RAtio D B A ad A B C , • ca- 
dem eft cum rationc rcflan- 
guli D B C ad A B A rcdangu- 
gulum , f\\xx cft flcqualitatis ; cum 
proportionalcs fmt D B, A B,B C. 
Scd ctiam ratio F B H ad G B L 
cadcm cft cum rationc rc<flangu- 
li F B L ad G B H rcftangulum, 
b87ii9«i ^quns ctiamcftaqualitatis 'igitur 
ratio D B A ad A B C cadcm cft 
cum rationc F B H ad G B L. 




I 



PROPOSITIO CXXXVIJ. 



KHcm manentibus : Dico proportioncm rationis D B C [ad F B 
candem efTe cum proportione rationis G B H ad A B A racionem.;^ 



7)emonftratio. 



mono 



ftrt. tfer: 
Ctm. 



htxvS/t 



tx. 



I 



Ctom: ie 
trcp: 

b i\.ftxti. 
c tx 87. 
hmxs. 
dyftxti. 



PEr propofirionera ii^.Kujus ratioocs FB L, EB G B H funt proportio- 
nalcs ; igitur ratio F B L ducfla in rationcm p B H, arqualis cft rationi E B K 
in fe du(^, fivc duplicata cft rationis EBK. Sed ctiam ratio DBC dudta 
in rationcm ABA duplicata cft rationis EB K ; ratio»cnim DBC, dufta in 
rationcm xqualitatis , producit rationem D B C, quflc cft duplicata EBK^igi- 
tur cum ratio prima D B C duda in ultimam A B A producat idcm quod ra- 
tioncs mcdi,x* F B L, G B H dud.x in fc , crit ratio ^ D B C ad rationera F B L, 
ut ratio G B H ad AB A rationcm. 

PROPOSITIP . CXXXVIIJ. O 

Ifdcm manentibus : Dico rationem FBL ad GBH eandem c(Tc 
cum duplicata F EG. ^ \ ^ 

^ ^etnonftratio. yiuu , 

RAtio«FBL ad GBH cadem cft cumrationcrc<flanguli FBHadGBLl 
fcd ^ rcdlangulum F B H ad,G B L habctrationcm compofitam cx rationc FB 
ad B G , & cx rationc H B ad B L , fcd * ratio H B L «qualis cft rationi F B 
igitur rcdangula FB H, G BL funt in duplicata rationc FBG , hoccft'' FEG, 
cum angulus FBG At divifus bifiariam pcr rc<flam B E, Manifeftum igitur di 
rationcm F B L ad G B H candcm clfc cum duplicata rationc FEC-^-x^ nup 

1 O 
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PROPOSITIO CXXXIX. 

IlfHem pofitis: Dico rationera FBL ad G BH eandera efTe cul^ 
ratione E F ad K L ad rationera G E ad H . .» d CJ JL 



R 



<-ni 



3 ro f!.fi. 

J'! : ■ >■ 

b.;.; . 

hu:'i . 
fed: 



) ti CJ 

a ai./vii n'<ij< T)cmonJlratio* >iioi'jni. >q 

Atio E F nd K L ad rationcm G E ad H K , ' eadem cft cum rationc rc- 
(flanguli E F H K ad rcftangxilum G E K L. Scd ratio ^ rc(!^anguli E F H K 
ad rc^langulum G E K L compofita cft cx rationc F E G , & cx rationc H K L; 
cft ' autcm ratio H K L jequalis rationi FE G ; igitur ratio re<flanguli E F H 
ad rc<Jlangulum G E K L eft dupUcata rationis F E ad E G , hoc cft F B a4 
BG. Igitur cum 6tiam ratio F B L ad G B H fit <* duplicata rationis FB ad 
B G , ut oftenfum cft , patct quod cadcm fit ratio FB L ad G B H cum ra- 
tionc E F ad K L ad rationcm G E ad H K. 

PROPOSITIO CXL. i^Ai» 

Slnt fimilia triangula reitangula ABC, ABD, &BE bifecansrc- 
Aam angulum A B C : Dico omnem proportioncm duarum rati-i 
onum maioris inxqualitatis, quarum fingulx rationes a:quales fint ratiorii 
D B A,afiignari pofle in triangulo A B C,per duas lineas ex pun6to B edu-^ 
Aas, quanim angulum bipartiatur reda oE^itautFBH, GBK rati- 
nes exbibeant arquales radoni D B A. * . ' 

UJemonJtratto. .j>a- 

Slntrationes LM ,& NOfin- a 
gul« «quales rationi D B A : 
igitur»ratio LMad NOajqualis 
cft fationi quam habet rertangu- 
lum LO ad MN reftangulum. 
*fiatigttur ut L ad O ita F B ad 
B K,utquc N ad M,ita G B ad BH; 
crit racio re<llanguli L O ad M N 
eadem cum rationc rc(fLinguli 
F B K ad G B H reftangulum. Scd > 
« ratio redanguli L O ad M N re- li 
^langulum , componitur cx ra- 

tiooc L ad M & N ad O rationc ; igitur ratio re(flanguli F B 
ponitar ex ratione L ad M & ex ratione N ad O^ hoc eft cx €onftru<fli*)nc 
D B ad B A , hoc cft A B ad B C ; cft autcm angulus B C K jcqualis an- 
gulo B A G ex conftrudionc, funilia igitur funt*' tnangula A B G , K B C & 
confcqucntcr angulus KBC jcqualis angulo ABG , cum vcro anguH ABff 
P B C «quales fint ex conftrudione , fi auferantur .'cquales manent H B 1** 
PBK .-equalcs. Duximus itaque lincas cx puniflo B, qu.irum anjrolum bipaf-* '*t**-T^« 
tiatur rcda B E, & rc<fl« FB H, G B K rationcs habcant aqualcs rationi D B JK 

Schdm. ^ / I ^ 

•^T ideturvi demnflrathmt ab bac propofttiofu excltUi c/^f dU , iti aite l^(^^ftjtr^ 
V ^ re/7a M rquaUs O. /«*f ewm rntiQ L O effet ^qualis N M , ^ jHfr Cfir<^..i^.bi^us 
rmtio LO ttoit nififemel per uttam Uneam duHam B 4// A D exhiberi potejl, erkque b/et re^ 
E B cujus ratio E B P te^ualis eft rationi LO. Verum hanc propofttionc confiderantii appmtt np^ 
j>etthtcratio/usFBK,GnH *quales rationibtts LadO^N adM mfi tn qmntum in- 
ferviant adinveniendas rationes F B H, G B K ^(luales rationiluj LadM(l;r \ aJO. Si 
verolfM^ L.N,^ M.O ^equales ftnt, if^a ftmiiium triangttlorum latera exh^kent ratiojxs 4i: 
qHoUfTatiomhus LadMi^rN »dO , nempeWRadB A ^qualts L ad AB C k- 

qualts N ad O. Patet tgitur univerfakpt ejft hf^ac propofttionem. i M bx J j i 

Sa Pj ' PRO- 
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.1 DB FIGVRIS IfllT 



b(W. 



PROPOSITlb GXLM/f 

IlfHcm mancntibus : Dico omnem proportionem mediam inter r*- 
tioncs DBCadABA&EBl»adEBl* aflignari jwlTe per duas li- 
neas ex pundo B edu^as conflicuenteszqualcs anguloscum reda B E. 

Dcnionfiratio» 

Slt ipiturqufvisproportio LN 
ad M O, qua: mtnor fit pro- 
portionc rationts D B C ad AB A, 
major autcm proportionc ratto- 
nis E B PadE B P.itautratio LN 
diftct arationcD B C acquali ra- 
tionc , qui ratio M O diftat a 
rationc A B A ( hoc cnira ad pro- 
portioncm mcdiam rcquu-imus 
ut cjus rationcs diftcnta-quali in- 
tcr vallo rationis ab ipfis cxtrcmis 
aut mcdia) & pcr Coroll. i»r. g 
hujus fiat rationi L ad N xqualis 
ratio F B K , & rationi M ad O ratio G B H aqualis : Dico angulas D B F , 
A B G a:qualcs cflc» uti & angulos E B F, E B G. Si cnim anguli E B F, E B G 
aqualcs non funt ; fiant .tquales E B F , E B R , igitur • proportionalcs func 
rationcs RBC^, EBP,FBIC,& ratio F B K duAa in R B Q^rationcm pro- 
ducit rationcm duplicatam rationis E B P : fedcx conftruaionc proportio F B K 
ad G B H una cft cx intcrmcdiis intcr proportioncs rationis D B C ad A B A , 
&rationis EBP ad EBP, &conrcquentcr aequaliterdiftatabcxtrcmis, undc 
cum ratio D B C in A B A producat duplicatam E B P , ctiam ratio F B K tn 
G B H producct duplicatara rationcm E B P : quarc ratio G B H acqualis cft ra* 
tioniRBQ^ nam candcm ration^ producunt, fi multipliccntur pcr ratio- 
ncm EBK, quod ficri ncquit, nJm^ nuUa ratio fccundo cxhibcri poteft pct 
rc^larexpuniflo B dudlas. 

PROPOSITIO CXLIJ. 

Slnt A B C , A B D fimilia iriangula , & anguios A B C, G B H bifc- 
cec reaa B F, angulos autem H A K, N A R bifariam dividat re<fta A E: 
Dico rationera H B L ad N B O e^odem efle cuxn ratioae D B ad P B. 




Demon/lratfO. 



-'• yi . . A, 'Ji. 

RAtiortBL 
•eadcm cft A 
tyyjktjiu cum rationc 
P B A, & ratio 
N B O cadcm 
cum rationc 
P B A ; igitur ut 
ratio D B A ad 
PB A.itacftra- 
tio H B L ad 
NB 0:fcd«ta- 
tto D B A ad 
P B AcftutDB 

adPB;igiturra- Tr r k 

t^o H B L ad N B O cft cadcpa cum ratiohc D B P. 



E 2.f».S. 

tm. 1. 




DI 



DE FIGURIS r 

TRIANGULARIBUS 

PARS aUARTA 

2)f Triangulis Ifofceltis bifcclis , ac limarwn in iis ex uno aiu» 
gulo aqualium duBarum proprietattbus, 

PROPOSITIO CXLIIJv 

Slnc trianguli A B C produfta latera , B A 
inGj&CAinE, & Tmt anguli xauales 
A B D, A B E , & ponantur E G, OFbariBC 
parallcla? : 

Dico re(5lam G B feitam in A & F media & 
extrema ratione proportionali. 

2)emonJlratio. 

•TTTE AadAC ita G Aad AB ; '•igiturutBG 
^ ad G A ica cA C E ad E A. Quia vero angulus 
D B E bifeaus cft.. * crit E A ad A D ut E B ad B D, 
hoc cft B H, & confequcnter quia cft * E B ad B H 
ut E C ad C D , crit quoquc ut E A ad A D. ita E C 
ad C D : undc (^uiaG B fe<fla* eft in A 3i F, ut E C 
in A&D, erir quoquc G B fcifla teciin^um ex- 

tremam & mediam rationem proportionalem. . _ 

fo.' 5 . , . i^^. j -J^ 

PROPOSITIO CXLIV- O 

TRiangati cujufvis A B C bafis A C bife^ta fit in D, afta 3cindc rc(5ta 
E B, quae aequidiftet A C , ducatar pcr D rc<Sta (^uxdam E D occur- 
rensBCinF& ABinG: 

Dico rc^flam F E D in pnndtis D & G fe<aam efTcjUt E F ad F D candcra 
obtincat rationem , quam habct £ G ad G D. 

7)emon/lratio. ^ ^ 

EX conftni^lio^ 
nc parallcla; 
funt rcAx AC & 
E B, undc E B ad 
DC*eandcmhabct 
ratione quam ha- 
bct EF ad FD; 
Quare cum aequalis 
fitex conftru<itio- 
jjcix^VaDCre^lv^V 
JD A^ quam habct 
^ationcm EF 
F Deandcm obti- 
netJ^BadAD.Eft 
ai^tcmEBad AD A 

utEGadGD,igiturutEFadFDiucftE GadGD. PRO 




a 4. fexth 
b li.frxti. 

c v ffyri. 
d i. fexri. 
cexEkmt 




a 4. Jtai 



t04 t>U FIGURIS. 

PRbtdsfTIO CXlf^. ^ 

POnaturanguIus A BC bifariam divifus per retftam B D ad qUanTi^ 
rigacur perpcndicularis B E , & quacvis pcr pundum D ponatui- E G 
occurrens produftis latcribus in F & G : 

Dico EG redam in punftis Fflc D fedam elTe , ut fu G E ad E F 
ratio zqualis rationi G D ad D F. 



J 



mCtuTri 



^emonjlratio* 



DU^a fit per pun 
D linca AC parallcla 




B E occurrcas latcribus an- 
guli A BC, in pundis A & 
C. CumitpturAC a:quidi- 
ftet E B, qu.TCx conftrudti- 
onc normalis eft ad lineam 
BD , crunt anguli A D B , 
C D B redi. Sunt autcm pcr 
conllrudlionc anguli A B D, 
C B D inter fc arquales , & 
B D lincacommunis utriquc 
iS^fimi. criangulo; igitur triangulum 

A B D • «qualc cft C B D triangulo , & bafis A D bafi D C arqualis , undc pcf 
pracedcntcm ut EG ad GD ita eft EF ad F D. 

PROPOSITIO CXLVJ. 

Slt quadramm A B C D cujus diametri AC , B D > fitquc angulus 
EBN, bireausIine4BC<i"M ^ ^O lOy 
• ^ Dico rcftam A F (e<aam effe (ccundupi mediam & extrcmam ratio- 
ncm proportionalera in punttis H & KL. 



T)emnflratto. \ 

QUoniam refta A B ipfi B C norraalis cft,& angulos E B N per rcftam B C bi- 
fe^us , crit pcr pracccdentcm rc(Jla A Ffcda in punilis K & H ut ratio F A 
ad AGcadcm fit cumrationc FK adKH, hoc cft fccundum rationcm mc- 
diam& cxtrcmam ptoportionalcm. _ 

PRO 



TRIANCULARIBUS. 



Corol/ariunu 

,.,.;i„.;»/';\f%T 



Y^Uotics igitar .TrianguJum iredanguUim Ifofcclcs bifcAum pcr rcAAm B D, 
^^Ccujus latus B C bifecat angulum a aliqucra N B E ) intcrfecabitur pcr 
reiflam aliquam c pun(flo A cduftam, ^it vidcrc cft in rcda AF, 1/jmpcrli- 
nea AF cxtrcma & mcdia ratione proporcionali fc(fla cric ; Profcqu^mur ita- 
que fcqucntibuspropofitionibus quafilamproprictatcs hujuspropollcionis, quas 
intcntioni noftra: convenientcis ccnfebimus. ■ 

PROPOSITIO CXLVIJ. Vt 

TRianguIollblceli re<5lan- 
gul<^ l)i(e<flo pcr redam 
B D adveniant bina: reda: B F, 
B G quarum angulum F B G 
bifariam dividat rc<Sta B C : 

Dico D F, D C . D G lincas 
proportionalcs cflc. 




Demnjlratio* 



rectus eft . « 



BD bi(c(flu<! ; icituc 



EX conftrufllronc ABC angulus rectus ell , 5t per 
*ADB, BDC anguli rcfti funtjCum ABC triansjulum Ifofccliura jfci- 
natur icft autcm tam angalos DC B , quam angulus. D B C fcmirciilus. «L- 
gulus vcro DC B a:qualis eft angulis CBG,BGC, igitur etiam anguTu» 
C BD eifdcm cft jcqualis. Scd angulus C B D .tqualis eft angulis C B F, & 
F B D , igitur cum «qualcs fmt <x conftruAionc C B F, G B C , ctiam jcqua- 
lcs erunt F B D, BG D. Similia itaquc funt triangula D B F, D B G , quarc 
D F cft ad D B hoc cft DC , ficut DC ad DG. Proportionales itaqucfui>c 
DF,DC,DG. 



. J 3 0 1 i 




Idcm diccndum cft dc rcftis D H, D C, D K fi rc<aa B C bifccccanguhim HB k: 



MA 

».CUvka 
8 fref: i6. 



r 

JL 



.2 unvcA^tcuRi^T 
PROPOSITIP CXLVIIJ. 



Slt Iforcclium reaangulum A B C bifeaum per A D. & D G parallela 
A C , & proportionales fmt D E, D C, D fc} pofici ^vis B H, «ju^e 
occurrat DG in K , ducatur KA. • Jf j'' ' 3 .-i/!!.' Jl- ' 
Dico trrangula K A L, K A H ^ffe fimilia. ""^ ' 



T>cnionJlratio, 



/tx/l. 



CUm parallclar fmt rc- 
ax AC.DG.&rafU 
B C divifa fiCbif.iriam' ii4 
D, »a*qualcs quoquefunt 
rcftjc B K, K M. Eft autcm 
angulus BAM rc<flus ex 
conftruAionc , igitur-A K 
acqualis cft K B , cum K 
ccntrum fit circuli, qui pcr 
punda B, A, M tranfit ; Anj^ulus ttaquc K A M angulo A M K arqualis cft ; 
b jx./n«t Angulus autcm A M K •» .rqualis cft angulis M A H & A H M , igitur etiam 
angutus M A K illis jcqualis cft : Eft autem angulus M A L ccqualis angulp 
M A H cx conftruAione, igitur ctiam angulus A H M angulo L A K cft «qua- 
Iis. Cum igitur utrique triangulo A K L & A K H communisfitangulus AKL, 
patct fimilia cfTc triangula A K L ff-A^^H. 




I 



PROPOSITIO CXLIX. 



Iliiem pofrtis : Dico lineas K L, K M, K H proportionalcs efle. 



T)enmJlratiQ, 

^NTJoniam conftat per propofitionem prarcedentcm fimilia e/Ic triangula 
b iJhmHs ^ KL, A K H ; igitur » latcra illorum proportionalia funt, qu.-c jcqualibus 
^iMOKj j^gyiij fubtenduntur : Igitur K L eft ad K A , ficut A K hoc cft K M ad 
KH ^ 

PROPOSITIO CL. 

Ilfdem manentibus : Dico rationem H K L duplicatam cITe rado* 
nis H AL. 

' . Denmllratio» 

I \^ • 

PRoportionalcs effc lineas K L, K M, K H docet pracccdenspropofitio; igitur 
ut eft K H ad K M ita eft H M ad M L. Scd ratio H K ad K L duplicata 
eft rationis H K ad KM, hpc eft H M ad ML, igitur cum» cadcm fit ratio 
•flMadML cum rationc HAad AL(exoo qnod rcfta A M angulum H AL 
bifariam dividat 5 manifcftum cft rationcm HK ad KL duplicatam cffc ra- 
tionis H A ad A L. 



•0 



PRO- 



TRIANGULARIBUS. 

PROPOSITIO CLI; 1 
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Slt iccruih Ifofcelion triangalum re(5tangulum A B C,& (imilia Hpt 
triangula D B F , D B G , & duaa quaevis A H : ' 
. ' Dico A H ad A L eandem habere racionem, quam habet B H ad 
BL. 

Demo/ijlratio. 

QUoniam angulus FBG bife- 
^us cft pcr rcftam B C cx y , 

conftruftionc , igicur ut L M ad — ' ^ ' 
MAMtaLB cft adBH, &quia 
angulus A B C rcftus eft , often- ^ 
fum cft rcdlam A H divifam elTc q 
in L & M fccundum mcdiam & 
cxtrcmam rationem proportionalem , igitur utH M ad M L ita eft H A ad A L, 
& confcquenter ut H B ad B L ita cft H A ad A L. 

PROPOSITIO CLIJ. •'"^^ 

Ifdcm manentibus : Dico A H efTe ad H B ut A L ad B L* 

Demonfiratio. 

OStcnfum eft*quod fit AHadAL ut HB ad BL, igitur pcrmutando ut ffJ»- 
AH adH B itt cft AL adB L. 

PROPOSITIO CLIII. 

IN Ifofccles rcftangulo A BC bilcfto pcrBD, fint proportionalcs 
DE,DC, DF&duax AG,AH: 

Dico rationem H N ad N M cfTe majorem qoam fit ratio G L ad 
LK. . 




7)emofifiratio. 

POnatur per N reifla O N P, qua: fit acquidiftans A G. Dcinde fit P Q^parallcla 
B E, crit ratio G L ad L K «qualis rationi P N ad N O, hoc cftQJ^ ad N M 
Cpropter triangulorum HNP.MNO fimilitudmem) fed ratio H N ad N M 
maior cft quam ratio Q N ad N M, crgo ratio H N ad N M major , cft quam ratio 
P N ad N O, hoc cft maior cft quam fit ratio G L ad L K. 

. Qji PRO- 

r 



■ ^DE FICURIS 

PROPOSITIO CLIV. 



Slt Ilbfcelium A BC rcdtangulam , & fintproportionales DF,DG^ 
D G, & du(fti qu&vis A H , ducatur B G , qux fecet A H in H : 
. Dico rationem H K ad K. L minorem c(Te quara fit ratio G C ad C F. 




J)emofiJiratio, 

POnatur per pun<flum K, ubi A H intcrfccat B C, re^i M K O paraHcIa A G , 
& H N parallcla B F; crit ratio M K O, hoc cft G C F, major rationc N K 
ad KO, hoccft HKL utpatet in propofitionc pra;cedcnti, 

• PROPOSITIO CLV. 

IKHem mancntibus: Diconullamaliamlincam duci poflc cxpimdp 
A, quae exhibeat rationem .xqualem rationi H K, ad K L. 

7)emon/lratio. 

PEr prarccdcntcs propofitiones fiponatur rc<^ infraAH,intcr AH&AG, 
exhibcbiiur ratio major quam fit ratio H K ad K L : fi vcro ponatur rc<fla 
fupra AH, intcrAH & AB, cxhibcbitur ratio minor rationc HK ad KL« 
Igitur ratio fcmcl cxhibita fccundo non cxhibebitur, 

PROPOSITIO CLVI. 

Slt irofcclium A B C reaangulum bife<5him per B D, 3c D E parallel* 
B C, & proportionales D F, D C, D G & quaevis du<5la A H , quam 
fecet M N ortnogonalis B C in L : 

Dico B H ad H M eam retinerc rationem <juam habet B K adK N* 

2)enionflratio. 

uam ' 
fccat 

B C ad angulos 
rcrtos & fint X' 
qualcs anguli 
MBL.LBN. 
& B Lcommu- 
nis utriquctri- 
angulo , crunt 
ti6.frim •triangulafimi- 
lia & a:qua1ia 

b s.primi. MBL,LBN:&'' anguTi H M L, L N F <rqualcs. Ponator igitur L O «qtxali» 



QUoni 
MN 




c y.f(ncH. 



L H, « eritanpulusN L Oa;quali<;M L H ob.Tqualeslinca$ML, LN& H L.LO^ 
& angulos L M H, L N O .'«qualcs. Scd angulo M L H jcqualis eft angulus K L N, 
ipitur B L N, N L O ^ualcs funt anguli, & angulus K L N rcAu5 cft * igitur lindi 
B O fc<Jla cft fccundum mediam & cxtrcmam rationcra>proponionalcm j uod^ 
cftBOadONChoccftBHad HM^utBKadBN. 

PRO- 



s 



TRI ANGUL ARIBUS. 

PROPOSITIO CLVIJ. 

Imiliter fic trian- ' ' 
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' gulum redtangu- 
ium Ilbfcclium ABC, 
& (imilia Hnt trian- 
gula A D E, A D F & 
du<5lac]U2evis B G,dc- 
inde inter A C & A F 
vel A C & A E ponatur re<5la A L 

Dico rationem L A K minorem elTe rationc F A G. 

Demonjlratio. 

DUcatur pcr pundlum Krcda K O parallela D Frcifl.T, cadet O infra G, crit 
icaque ratio F A O acqwalis rationi L A K. Sed racio F A G major cft quam 
fitracio FAO,igicur eciam ratio F AG major cft quam fit racio LAK. 

PROPOSITIO CLVIII. 

II/3era manentibus : Dico racionem L A K maiorem efTc ratione 
EAH. 

T)monJlratio, 

PRoducacur O K uc occurrac AE in P: Quoniam BG fecat PO in K, igi- 
cur cum O fic infra G, pcr prjccedenccm , cric H infra P , igicur rario E A H 
mmor cft quam E A P, ac proindc eciam racio E A H minor quam fic racio L A K. 

PROPOSITIO CLIX.- 

Illdcm mancntibus: Dico fecundo exhiberi non polle lineam ex 
A edudtam, occurrcntcm BG,BF lincisiita utleccturare^ta BG, 
fecundum rationem A K L. 

Demon/hratio, 

DUcatur ut priu$ per 
K rcrta M N paral- 
lela B F, erit ratio A K L 
icqualis rationi A N D. 
Quod fi vcro alcera linca, 
puca A P duci qucat cx- 
hibcns racioncm A O P jc- B, 
qualcm racioni A K L , e- 

ric punftum O diverflima punAo K : cum aucem re^la BG non fic parallcl* 
B E , fcd quo magis producacur verfus G co magis reccdac a rcdla B F , erit 
igitur pun^um O in rcAa B G , vicinius rcAac B F quam K vcl rcmocius. Po- 
nacur itaquc pcrO rc(fla Q^R parallela B Fcrit quoquc parallcla MNi&quia 
ratio A R D aqualis cft racioni A O P , & A O P .tqualis A N D , cric quoquc 
A R D .uqualis racioni A N D , undc fcfta eric refta A D in divcrfis pun<!lis 
fecundum candcm rationcm, fumendo anteccdens abeaderapartc , quodficri 
nequit. 

(^oroi/arium. 

QUoddidumcftinpropofitionc delineaexA punftocdudaintcr lincas A F, 
AC conftituta, ctiam intclligi dcbet de quivis rc(ili, qu« cx eodcm pundo 
A dcmitti portcc intcr fpatium lineis A C, A E intcrccptum ; nam cadcm dc- 
monftratio, qu.r pofica cft, idcm inferre valcc : ncque cnim racio A S T fjcpius cx- 
hibcripoccftquam fcmel. Imo ratio A STlincis A C , A E incerccpcacciamcxclu- 
ditur a fpacio lincis A C, A F cIaufo,non minus acque racio A K L cxcludicur angu- 
loLAC. Q^j PRO- 




i»o DE FIGVRIS 

PROPOSITIO CLX. 

Slt irofceliura A B C bifcdlum per B D, & refta A B pcr DE, 
& fimilia fint triangula D B F, D BG & ponantur cjuotlibet A H : 
Dico fempcr rationem H M ad M L cfTe rationem maioris inxqua- 
litatis. 



f 



^emonjlratio, 

Eft enim rcdla AH^divifa fecundum cxcrcmam & mediam rationcm pro- 
portionalcm in punrtis M & L ; crgo eft A H ad A L ut H M ad M L, 
Sed fempcr ratio AH ad AL cft ratio majoris inacqualitatis , igitur ctiam ra- 
lio H M ad M L. 



PROPOSITIO CLXI. 



I 




Slt triangulum Ifofcclium rcftangulum ABC,bifariam divifiim pcr 
B D, & proportionales fint D E, D C, D F, junaifque B E, B F du- 
catur A G : Dico triangulum A G F ad. triangulum A H E habcrc 
rationem compofitam cx ratiotie F C ad C £ & cx racione G K adKH* 

7)emonJlratio, 

POnantur C L , HM normali- 
litcr ad A F , tunc crit ratio 
trianguli A G F ad A H E tri- 
angulum , compofita ex rati- 
cnc bafcos A F ad A E , hoc 
cft F C ad C E ( com fit » re<Jla 
A F divifa in E & C fccundum *■ ■ r^t 

mcdiam & extrcmam rationcm proportionalcm) & ex ratione altitudmisG L 
ad HM altitiidincm , hoc eft G A ad A H , hoc eft G K ad KH jigiturmani- 
fcftum cft, quod raiio trianguU AG F ad AHE triangulum fit compofita cx 
rationc FC ad 6e & GK ad KH. 

PROPOSITIO CLXIJ. 

Slt Ifofcelium reaangulum A BC , & divifa fit linca DH, ut fint 
proportionales DE, DF,D C, DG. DH : 
Dico rationem A H ad AE cfTe duplicatam rationis' A G ad A F- 



fl 



I 



TRI^NGtOtARIBUS. 
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RAtio A H ad AE»cadcm eft cum rationc H C ad C E : fimilitcr ratio A G a 14«. 
adAF, jcqualis eft rationi GC ad C F. Sed ratioDH ad DE du- 
plicata cft rationis DC ad D E,hoccftDGadDF,cumigtturctiam ratio DH 
ad D E duplicata fit rationis B H ad B E, hoc eft H C ad C E, cnc ratio D G ad D F 
aqualis rationi H C ad C E. Sed ctiam ratio D G ad G F duplicata eft rationis 
G B ad B F, hoceft G C ad C F, igitur ratio H C ad C E , hoc eft A H ad A E 
duplicata cft rationis A G ad A F, 

PROPOSITIO CLXIIJ. 

Ifdcm •manentibus : Dico rationem trianguli G B H ad E BF eflc 
tripUcatara rationis GC ad CF. 

'Demonftratio, 

Atio trianguli G B H ad E B F cft • compofita ct rationc H B ad B E (hoc a Om^ 
X V cft H C ad C E, hoc cft duphcat» G C ad C F ) & ck ratione G B ad B, F, ^JL . 
bocdlG C ad C F, igitur ratio trianguU G B H ad E B F triplicataeft rationii /^^^. 
GCadCH. imsthtk \ 

PROPOSITIO CLXIV. m-H. 

Slt triangulum ifofceliura reftangulum A BC bifeaum rcaS BD, 
Sc faais proportionalibus D F, D C, D K, & D G, D C, D H , ,£Q'^ 
natur <juxvis A L, & B E paralleJa B C : = » ju 

Dico re<aangulura L M N redangulo P M QjBqualc cflc. A 



I 



R 




■I 



7)enmJlratio. \ 

OStcnfum cft • MN, MO, M L proporrionales cfTc, fcd pcr cundcm dif* ^,^^ 
curfum oftenditur quoquc MQ^, MO, M P cfTc proportionalcs : igttur 4^^,. 
cum rcaangulaLMN, PMQ^quadrato MO ojquaha fmt, patct illa etiam 
iotc^ fc xqualia cflTe, P R O- 
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PROPOSITIO CLXV. 



Slt iterum triangulum re6langulum Kbfcelion bileftum pei* B D & 
fint proportionales D F, D C , D G,& pofita fit quatvis A H : 
Dico rcdangulum AL MHmediumeflcintertjuadrata AH & LM. 



M 



TfSilTJir.i",: rrun .1 ' I OCI J 

'•1 (l < a oi:rt - - r. 3 D J^L 



i a 




' bfi H /v oitA. 



I 



Demonjlratto.^ 



POnantuT N, O , P, C^itqualcs Hncis A H , A L, H M, L M: Quoniana 
• tur oftcnfum cft • quod Kmca A H divifa fit in pun<flis L, M (ccundum medi.ini 

hHjus, & cxtremam rA,tioncm proportionaJcm ; igirur cft A H .id A L ut H M ad L M, 
hoc eft N ad O ut P ad Q^Katio autonl qoadrati 'N ad rtdangulum O P compo- 
fita cft CK r^tiptu: N adO & N ad I?., S<;d etiapi racio rcaanguli O P ad ciimi^ 
dratum Qcxiildcm compofita cft, fcilicet cx rationc O ad Q^, hoc cftN.id P. 
4t ox rationc' P , hoc cft N O : 'igitw quadratum N cft ad rc<flangu!um O Pi 
ut OPrcdangulum ad quadratum igitur quadratum N rc<flans;ulum O P 
& quadratura*^Q proportior^alcs funt quantitatcs, hoc eft quadratum A H tc- 
Aangulum A L MH & L M quadratum. 

PROPOSITIO CLXVI. 

J Ifdem pofitis : Dico quadratum A M gaadruplum cfle rcdanguli 



LKH. 



7)cmofjJlratio, 



a 149. 



O^tendimus • proportionalcs 
cflc lincas KL. KM, KH, 
quadratum igitur KMa:qualccft 
rcftangulo LKH: quiavcroDE, 

CB parallclx furtt , eftque A B ^ ... — — ^ ^ 

bif\ri.-im fc<aa iuE, hinc ctum , 'v- . . , yut 

AM bifeaa cft in K, undc qu.\dri\p;um eft quadratum AM quadratt R. ivi , 
& confcquentet quadruplum fc<flanguii LKHj quod fuit dcmonftrandum. 
.0>1 PRO 




TRlANG0i!*RIBtrs. 



DAta fit , iifdcm manencibus (tri^gtilo (cilicct liblcdio PC<Jlangub 
B C , bifcao per A D, angulo F BE bifedo per B C ) ratio 
quacdam N O : Oporteat ex A poncrc reifhim A K , qu« cxhibeat ratio- 
nem K M ad M L ggualem rationi N^ad O, quac minor fit ratione F C E. 



N 




i .;. , ConJlruBio &• 7)emn/lratio, j,- .. . '^' 

*7Iat ut O ad Kita B£ ad BH, dutHi dcinde EH ponatur A1C parallehi 
EH i Dico fa^lum quod pctitur : Qood patec eit Elcmentisj nam rationi 
H G ad G E aequalis cft ratio H B ad B E hoc cfk K B ad B L, hoc cft K M 
adML, cura angulus P6E cx cortft'rii4ione pej rcftam iBC biferiam fit 
^Tifus, . ... 

... .?R.P p..9,^];tiq .. , cLx VII j^,, , , ' 

Slt Ilb^cclium Rcftangulum A B C bi/e£him pcr redam B D, fintque 
proportionales D E, D C, D F, & ducantur B E, B F , deniquc D L 
fit parallela B C : Oporteat ex pun£to A ponere re<^ani A G , quae 
fcfta fit a lineis D L, B E, ut ratio M G ad M H fit cadcm cum ratio- 
Dc data. 

ConJlruBio &- J)emonJlraiio. 

DAta fit ratio s 
N P , & inter o 

N & P media fit O p 

linca ; deinde pcr 
praiccdentem fiat 
ucNad 0,itaGK 
ad K H , habcbitur- 
queintentu. Often- 
fumcftcnim* quod 
fmt proportionales 
MH,MK,MG,igi- 
tur M G cft ad M K 

uc G K ad K H , fed G K ad K H eft ex conftrudlione ut N ad O , igitur ut 
N ad Oita MG ad MK, hoc eft MK ad MH, igitur uc NadP itaMG 
ad M H ; quoniam ficut ratio N P cft ; duplicata rationis N 'ad O, ita quoquo 
rari6 M G ad M H cft duplicata rationis M G ad M K. 

R PRO- 











h O c F 



.? DE :Sii;vM*,i;ir 
P R O P O S ITJ]0 jGJiiKlX.<j 



Ilfclem manentibus: Oportec ponerc rcdam AK^ uc ratio A Lad 
LKCit aequalis dac« O ad N.i'3; «!ii'ii3u»ni.ns at:jl>Ui , iii tsA 



-oi: 



Ti t 

3.1 



ikiy .i.'..y j, J LfcL i.. 



•14^: 




ConftruBio C> T)emonftratio. 

Flatut O adO, cum N, ita BQ^ad BP, & red« Q^Pponarur parallela 
A K i Dico A L ad L K candcm habcrc rarionem cum rationc O ad N. 
Quoniam cft uc O, adO cum N , ira B Qjul B P, cricctiam ut O, ad O cum 
N , ita B L ad B K , hoc cft L M ad M K ob {cquales angulos L BM.MB K : 
fcd«ut LM ad MK ita eft AL ad AK, igitur ut 0,adO cum N, iu A> 
ad A crgo uc O, ad N ita A L ad,L K. 

j.im^,..»;L PROPOSITIO CLXX. 

Ilfdem roaDentibus : . Oporcec ex A ponere lineam A G, qas ^cAa 
fic a linds D L, E B,'C B , F B ut fint prbportionalcs M H, M K , 
MG /ecundum daum racioncm NiO,?, r,. 



?. 



•OL* 




n 



j> i; c ^ 

• > 

ConftruBio &- 7)entonftratio* 

FTat pcr propofitioncm »67. hujus ut N ad O ita G K ad KH, & habcbitur 
intcnum. Quod fint trcs illa: lincnc proportionalcs iam • oftcnfum cft, ni- 
mirum M G, M K, M H ; igitur patct MG cflc adMKutGK ad K H, 
hoc cft N ad O ; fcd ctiam MK cft ad MH ut MG ad M K,hoc cft N ad 
O,hoc cft O ad P, aim N, O, P fmc in continua analogia. Patet igitur fi- 
Auxn cflc quod impcratum fiiit. P R O- 



149. Ap;' 

fMS. 



TRIANGUL ARIBUS. Itj^ 

PROPOSITIO CLXXJ. 

I If(Jem manencibui: Dico omnem rarionom, incermediani intcr ra^ 
tionem F D, DE Sc .Tqualitacis, poffe aflignari pcr rci^am aliquani; ici. 
pundlo A pofitara , quae (ccet L D, E B, 5c F B ; ica uc ratio M G ad 
M H fit una cx ^termediis. 

— Demonjlratio. 

DEtur cnim ratio NadP, quae fic aqualis uni carura, qujL* cxhibtri poflun? 
inter racicncs F D , D E, & sqqalitatis, & fit O mcdia iotcr N & P, & pcr' 
propofitioncm i<7, hujuJ- ducatur A G , quac cxhibcac rationemG KH , l^Cj 
eft MG ad MK, aequa}em rationi N ad O •cuma igitur proportionalcs fmt ^ 
M G, M K, M H, cr it ratio G M H dupUcata rationis G M K, hoc cft Nad O, cft')< 
quoque ratio N ad P duplicaca rationis N ad Oj igitur rationes N ad P 8e G M H 
jcqualcs funtj & confequcntcr tam G M H, quam N ad P una cft ex intcrmcdiis 
rationibus , intcr rationcs F D E & a'qualitatis. Cum autcm hoc ipfum dc 
qudvis alia vcrum fit, patcc vcricas propofuionis. 

PROPOSITIO CLXXIJ. 

Slt triangulum reilangulum Jfolcelion bifeftura pcr B D , & fint 
proportionales D G, D C", D H & pofita quivis A K, 3: D E pa- 
ralleia B C , data fit ratio O ad P. 

Oporteat poncre inter pun<5ta L & K lincas B R, B Q^habcntes ra- 
doncra O ad P, ita ut angulus Q B R per B N biledus fic. 

ConfiruBio &- T>enmftratio. 

Flat quadrato fub linca F N , 
aequalc rcAanguIum, fubra- 
tionc duplicaca rationis OadP 
rcmpcRFQ,& junganturRB, 
Q Bj Dico illas cffe rcqulfitas li- 
ncas. Quoniara oftenfum cft, dum 
funt trcs proportionales FQ^, 
FN, F R & angulus A B N rcaus , 
cft , quod fimilia finc triangula ^ 

FB Q, FBR, & FN mcdia fit inter RF, FQ» hmc acqualcs funt anguli 
QBN, NBR, & confequcnter candcm habct rationem BR ad BQ quam 
R N , ad NQ hoc cft R F ad F N , cujus duplicata cft ratio R FQ . qux nim 
etiam duplicata fit rationis O ad P, cric racio RFN, hoc cft RNQ, hoc cft 
RB ad B Q^aqualis tationi O ad P. Fccimus icaquc quod crac facicndum. 
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It6 DE FIGURIS TRIAMGULARIBUS 

PROPOSITIO CLXXIIJ. 

Ifdem mancntibus : Dico rationcm R F QjlupUcatam cffc racioni$ 

T)emonJlratio» 



I 



ifjJMw^ T) Atio RAQcadcm cft* cum 

XV ratione R B ad B Q , hoc eft 

RN ad N Q( cum angulus R BQ 

rcdli B N, cx conflru«flionc bifa- 
hi.Ui.%. riam divifus fit ) ratio *• autem 
um. u R N ad N Q cadcm cft cum ra- 
ci49.Ai^- tionc R F ad N F , cum « rcft« 

R F, N F . QF proportionalcs 
dM tUm. fjoj 'gcd rationis R F ad N F du- 

plicata cft ratio R F ad QFi igitur «^,,*,^.. a»»:.*,^ 

ratio quoquc R F ad Q F duplicata cft rationis R N ad N Q , hoc eft R B ad B Q, 
hoc eft R A ad Q A. Quqd crat dcmonftrandum. 
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Li 1 S E R 

TERTIUS 

D E 

C I R C U L I S 

ARGUMENTUM. 

Likr hic in ijuatuor partes iividitur. 

Trima in circulii /tmplicibur linear proportionalef^ variafque 

rationes defignat, 

Secunda vero circulos intra invicem poftos compIeHitur : 
T^ertia autem tinearum^ in circulis fefe interfecantihus, rationes 

con/iderat : 

Quarta denique in circulis tangetitihus rationes examinat. 

PARS PRIMA. 

2)< Circulir Jmflicibiu. 
PROPOSITIO PRIMA. 

1N quovis circulo cujus diamctcr AC, cx punAo quodara diamctri D 
dudtac (int rcdx D F, D B ad pcrimctrum, ut fint proportionales D E 
D B, D Cj produdae autcm D E, D B ad alteram circuli pcriphcriani 
conftituant re<ftas D G, D F. 

Dico ctiam redas D A, D G, D F proportionales efTc. 

*Demon/lratio* ^ 

QUoniam rcAangula E D F , B D G , 
*j£qualiafunt, eritbUtEDadDBita i%1-ttrtif. 
\ DGadDF, «i ut DBadDC ita D A ad ^ 
1> D G. Scd cadcm cfl ratio D B ad D C , & 
D E ad D B, cum cx hypotcfi fint continuc 
proportionalcs : igitur ratio D A ad D G 
cadem cft cum rationc D G ad D F Pro- 
portiooalcs itaquc funt D A, DG, D F. 

R 3 Corol" 




zi8 



DB CIRCUHS 



Corollamm. 



... 1 . . 

Hliic maniffcAc patet, rrquovisnumfero€dntinuc pro^itionalcs D pun- 
ad pcripherUm poficx fucrint,.qua; pcr D pro|duAae itcrum pcrtpherirB 
occurranc , produ^as quoquc forc m continua analojgit. Idque univcrfalitef 
aifirmandum, quocUmquc loco.pun^um D in circulo ailuniacur, ut cooAat cx 
ipfa dcmonflrationc. 



P 



PROPOSITIO IJ. 



Er datum in circulo punftum Dioliquot lincac dufts fefc interfeccnt 
\ra DE, DB, DCcjuam DA, DG, DF finc proportionales: 



inOyUt tam 

Dico rationes E D A, B DG,'C Df fimiles cffe. 



T)emotiJlratio. 

ITerum ut D G ad D F ita cft DE ad 
D B ; atqrf ex hypoihcfi D A cft ad DG 
ut DG ad D.F , igitur ut DA ad DG 
ita cft D E ad D B , & cranfponcndo D E c 
cft ad DB ut DA adDG ,&pcrmutan- 
do ut D E adD A ica DB ad 1)G. Eo- 
dcm difcurfu oftcndicur D B cfle ad DG 
ut D C ad D F ; igitur rationcs E D A , 
BDG, CDF fimilcs funr. 




PROPOSITIO IIJ. 



1N circulo ABC, ctijus diametcr AC, per pundum quodvis di- 
amctri pofita fic tcGtz B D E , utquc BD ad D E , ita fiat F D ad 
D G producaturquc FDinK,&GDinH: 

Dico tum DF, DB, DH, tum DG, DE, DK lineas proportio- 
nalts eirc. 



7)cmonJlratio> 

B «qualitatcm» rcftangulorum FDK, 
^ B p E, H D G, crit ut F D ad B D , 
ica D E ad D K. Sed cx conftrudionc 
FDcftadDGucDB ad DE, &permu- 
tando F D cft ad B D uc D G ad DEj igi- 
tur DG cft ad D E ut D E ad D K, quarc 
proportionalcs funt DG, D E, D K; igicur 



hfrimt 



etiam D F , D B D H »> pcoportionalcs 



erunt. 




siMp£YciBtrSl 
PRGPOSITlb ' IV. 



s 



tt AB Jiameter circuli A BE, perpunfhim D poHta fit quxwir 
E D F : Dico ratioaem E D F rainorem efle ratione A D B. "^^^ 



QUia rcftangula A D B , E DF arqualia 
funt , crit A D ad D E , vui D F ad 
D B. Scd A D major cft quam E D , igi- 
tur D F major quoquc cft rcfti D B , jan- 
autem AE fiat illi parallcla BG, crit 
ut A D ad D E , hoc cft D F ad D B , ita 
DBad DG, quia vcro DB minor cft^ 
quam DF, erit DG multo minor quam 
D F , ac proindc E D ad D F * minorem 
habct rationcm quam ED ad DG. Sed 
ratio A D ad D B eadem eft cum E D ad 
D G , itaque ratio E D ad D F minor quo- 
quc cft quam ratio A D ad D B. Qiipd fi^( 
dcmonftrandum. /' .CT fl 



u 




b 7. nrtu. 



PROPOSITIO V. 



I 



t 

1 

•d 

- M . r 

Ifdem manentibus : Dico racioaem A D B fuperare radooem £ D F. 
dupiicata ratione A D ad E D. i ^ O '1 O ^ 



■ i ' T)emonJlr(Uio, 

QtJia» rc^SanguIa A D B, E D F arqualia func , crit ^ AD ad E D ut D F ad »5^ tmii. 
D B. Ratio autcm A D ad D B componitur cxrationibus, A D ad E D, E D b ifi./»xw. 
ad" D F & D F ad D B , hoc cft cx duplicaca ratione A D ad E D , hoc eft cx 
duplicati D F ad D B, & cx rationc E D ad D F. Patet itaque rationcm A D 
ad D B fupcrare rationcm £ D F duplicaca rationc A D ad £ D. Quod fiiic de- 
monftrandum. 

PROPOSITIO VI. 



IN circulo A B C cujus diameter A C 
fint proportionales A D, E D, B D ^ 
(ic tamen uc B D fic normalis reiftz 
A C j & E D produdta in F : Dico ratio- 
ncm A D ad D C duplicatam elTe ra- 
tioDis E D ad D F. 

7)emon/imtio» 

CUm D B ad Diamecrum perpendicularis 
fit , lincT A D , D B , D C « crunt con- 
tinuc proportionales , atque adeo A D ad 
DChaix.-bit duplicatam rationem cjusquam 
habci ADadD B.hoceftDB ad DC Sed 
ctiam «> ut D B ad D C fic E D ad D F . cum A D, E D, B D ponanrur concinu^ ^ 
I«oportionales : igitur A D crit ad D C in dupUcata racionc E D lul D F. 

PRO- 




IJB. CIKCVU^^ 

PR^PpSITflO yiL 




Sl in circulo per aliquod diamctri pundum quotlibct linczt^ 
continua ratione dueantur, fic ut A D, diametri pars , proportib-^ 
nalium prima fit : B D vero , ad A D perpendicularis , datarum conti- 
nuam fericm claudat : Dico A D , H O , , L D , B D, F D, N D , 
M D, C D eflc continue proportionales. 

y^y " T)cmotiftratio. 

CUm B D perpcndicuUris fit ad A C 
■ j. fcmi. diamctrum , »80 ipfi DG nequalis cft 
hi^jtrtii. Quia vero ^ rc^angula L D F, B D G iequa- 
• i6.Jtxti. lia funt, «erit LDad BD ut DG.hoccft 
BD,adDF. Scd A D, HD, ID, L D, BD 
cofttinuc proportionales ponuntur in ra- 
tione L D ad B D, in qua quoque continuc 
proportionalcs funt rcikx L D, B D, D F , 
igitur rc<fla D F crit in cidcm fcric cum 
rcAis A D, HD, I D &cQuia vcro ultenu» 
proportionales funt rc^x D G. hoccft, B D, 
D F. D N, D M in ratione D G ad D F , 
hoc cft L D ad B D patct rcftas A DM I>» 
ID, LD,BD, FD,ND,MD,CD pro- 
pordonaics cflc. 

PROPOSITIO VIIJ. i 

DAtum fit intra circulum A B C pundkum quodvis D, diamcterquc 
pcr illud tranfiens fit A C, & B D normalis ad diametrum : 
Dico omnem rationem , mediam inter rationcm A D C & aequalita* 
tis cxhiberi pofle pcr rc^m H D N,occurrentcmpcrimctro in H & N« 

J)emorjftratio. 

DAta fit quaevis ratio K ad E majoriJ '^' ^-^ 
inA!quaiitatis,minor rationc A D C ; 
intcr K & E mcdia fit L , fiatquc ut L 
ad K fic B D ad H D , qu« produfta ite- 
rum pcrimctro occurrat in N Dico ra- 
tionem H D ad N D candcm cfCc cum 
rationc K ad E. Cum cnim pcr clcmcn- ^ , 
ta quadrato B D «qualis fit rcdlangulum I 
HD N , patct H D, B D , N D cffc pro- 
portionales , adcoquc ratio H D ad N D 
duplicata cft rationis H D ad BD , hoc 
eft K ad L pcr conftruftioncm. Scd ct- 
iam ratio K ad E ejufdcm rattonis Kad 
L duplicata cft , igitur ratio K ad E ca- 
dcm cft cum rationc H D ad D N. Quod cum de quavis rationc media dici 
poIEt, patct vcritas hujui propofitionis. 




PRO- 



Sl MPLICIBUS. 



PROPOSITIO IX. 



Slt alicujus circali diameter A B fe<5ta utcumque in C non pjr 
ccntrum, ex pundo vero C creda fit CD normalis ad A B : ' 
Oico omnem raiionem , aax media eft inter rationem A C B Sc X- 
qualitatis C D ad C D, cxliiberi pfTe per duas lineas,ex pun<flo Ce- 
duftas ad peripheriam, continentes cum perpendiculari C D xquales 
angulos. 

Dcmonjlratto. 

DAta fit ratio GH, inter G & 
H fic mcdia K , & fiat ut K ad 
G ita DC ad CE, &produaa EC , 
occurrat periphcrirc in L, angulo au- ■ 
tcm L C B fiat ^'qualis angulus B C F. | 
Dico rationem E C ad C F candem 
efle cum rationc G ad H , ac pro- 
indc omncm rationem mcdiam elTc 
aflignatam : nam cum ratio G ^d^ 
H fit ad libitum fumpta, in ipfaral 
t.Lone G ad H aflTumpt^ eft omnis ipjpdja. Quod. autcni ECF ratipfit jeoua- 
lis rationi G ad H , fjc conftabif . F.<;Aai>gulum E C L pcr clf n^enta jcqdalc 
dl quadrato JDCr prppprtionaJo^ iia<ju€ funt re<ntx EC, PC,,C L, & ratio 
PC ad C L *q^iili$ Fatipni EC a4 DC, hoc f ^ ^d Jv, Hoc cft K ad H, 
igitur cx «qUalitate ut G ;jd H ixa JEXp ad p I^. Chu vcro aoguUis L C B a;- 
^ualis e(l «.x conftrudioflc aneub jj C F «rk , C F, Jcqualis C t, & E C ^^,C^ 
uc CE 4d C.Lo hocc^ G adH. Rcftat .jgituLr « ffl^jnda^ius fuigulum E.C^ 

rT CD bifcdum cfle. Angulo LCB conufUiJlionc aJoiiaUs. eft aogplu^ 
CF. Sed*angu1o LCB asqualis quoque cft' angulus A/^', igy:ur anj2;"ul| 
B C F , A C E .'cquales funt , & qoia angulus A C D kqualis cfl angulo D C B, 
ctiam angulus ECD angulo DC F aequalis eft. Patctigitur omnem rationcm 
mcdiam intcr rationcvn .A C3 & ^i+aUtaxi^ 9^?^ .circulo eithibcri pcr 
liocas cx C cdudas tomincncos «qLalcs angulas «cun^rd^ D C. 

~ . u • ■ '^" • 'Commum:'"'^"^^' '/fn' T 

Hlnc conflat, (quottefcuraquc refta !b C, no^tnalis ad jdijmetrura AB, fcU 
fccat angulum ECF , reftas EC, D C, FGproportionsrfc<cflc, & contra; 




,1 nf» 



,«» ■ •; DE CIRCULIS 

PROPOSITIO X. 

Clrculum A B C contingat E B, & afta E A pcr ccntrum : Dico 
omnem rationem mediam inter rationcm A E C & aequalitatis B E 
ad B E aflignari poffe per re(5tam aliquam ex pun^o £ du^am, qu;e 
fecat circulum in H & F- 




7)emofi/lratio, 

DAta fit quadam ratio K L , qu« minor fit quam ratio A E ad E C , & 
major ratione «qualitatis, & intcf K,L mcdia fit M, & fiat ut M ad 
K , ita EB ad E F : Dico rationem FE ad E H arqualcm effc rationi datje K 
ad L, quod fic oftendo. Per Elemcnta conftat rcftangulum FEH «qualceflc 
quadrato B E, & confcqucntcr redas E F, E B, E H proportionales eflc. E/l au- 
tcm cx conftfu^lione ut M ad K , ita E B ad E F, igitur etiam cft ut L ad' 
M ita E B ad EF. Sed ut E B ad E F, iu eft E H ad EB , igiturut L ad M 
ica E M ad EB. Et cx acqualitato ut L ad K ita £ H ad E F , & iavcrtcndo 
ut K ad LiiaEF ad BH. 



.Dci PROPOSITIO XL 

Ilfdcm ponds , dcmittatur B D normalis ad A C : 
Dico cx E duci pofle lineam occurrentcm pcrimctro in H & F, 
wcdx vero BDinG,utFGadGH habeac datam rationem medians 
intcr rationcm A£C&B£ad B£ rationem. 



J)emonJlratio, 

DAta fit ratio K ad L raedia intcr fationcm A E C & rationem B 1 B , & 
pcr priccedentcm ponatur ratio F E H «qualis rationi K ad L : Dico 
ctiam rationem FG H acquari rationi K ad L. Patet cx prop.». lib. i. tom: i. 
ubi oftenditur rationcm i? G H asqualcm cflc rationiFEH, boccft rationi 
K ad L pcr conftrudlioneiD. 



PRO 



vSIMPLtCIBUfi. 



PROPOSITIO XIJ. 

RE^^a B D taagens circulum in B, occurrat diametro produ(fl« ACJ 
in 0, fitque B E norraalis ad A D : Dico omnem rationem ma^ 
jorem ratione D£,jC; ©fj^beri.pone.per rcdtam alicjuam D H G. 

DmonllratiQ». 

DAta fit ratio N ad O major 
rationc DEC, & rcda D E 
dividatur in M , ut ratio D EM 
nrqualis f\t rationi N O , & C)C 
M normaUs erigatur rcfta M G, 
ducatprqu^ DGH. Qapniamra- 
tio DEMmajorcftrationeDEC, 
crit EC rc<fla major quam rc<Jla 
E M , quarc M cadct intra cir- « ^ • 

culum A B C 8t M G ocomrt pcrimctro in G> quia vcro tam MG quam 
E B uormalis eft ad A C, erunt E H , G M parillclae , & racio D H G cadem 
cum rationc D E M, hoc cft N ad O , £um igitur ratio N ad O major rationc 
DEC pro libitu aflumpta fit , patct iVcritas hujus propofitioiliJ. 



xnirj 




D 



OPOSlTIO XIIJ. 

Atx fint rcda: B, & ratio C ad D major ratione A ad B : 
Oprtct a Khcis A, B^ iutertrcpariei 3t<^c$ bc rcliqaac ha- 

; rno3n'5T3ir.-..o "O . .. .. r ...nS.. ..lDq«''' 

SltredlaquiedamFKfcdlaiQ 
in H, ut ratio F K ad H K ca- 



.•i ni 3 fi ^fioi J 1 D ni ou-jrn 



dcm fit cum rationc C ad D, cx 
F & H crigantur F E , H G pa-. 
rallclae, & ajqualcs ipfis A, B: 
pcf E & G rcfta ducatur eiquc 
cx K parallclft K L , dico.rctftas 
£F,GH,hoceft A & B, fc<aas 
cflc in L & M , ut E L. Q M 
-aequalcs fint , & L F ad M H; ha- 
bcat rationcra C ad D. Cumc- 
nim pcr conftruilioncm paraU 
lcl<c fmt E F. G H & E G , K 
patcc*E L, G ' 
cionc FK.^: 



JL 



• G 





















M .tqualcs cfrc,& rationcm L F adM H candem fPa bwiia^ iu>liir 
HKhoccft C adD; . ^ -i bVK" 
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^fe CIRCULIS 



« 



PROPOSITIO XIV. 

Crrculum » cujus diametcr A Cftcctorthogona BE ut ratio A 
fic majoris in^qualitaris , & diametro parallela fic GH, cju^ (ccct 
B E in F : Dico rationcm G F H majorcm cffc, quam ftt ratio A E C, 



^DemonJhratio. 



DEmittantur cx G & H rcdx G P , 
-^^, HO parallcla; normaU B E, •crunc 

pcr clcmcnta G P , H O «qualcs ; cura 
hnjtrtti. icaquc quadrato G P ^ icqualc fit rc<ftan- 
gulum A P C, & rcdangulum C O A qua- 
drato H O, crunt rc<flangula A P C,C O A 
equolia, igitur uc AP adCOitacHPC 
ad O A & pcrmutando, invcrtcndo, com- 
ponendo,ac iccrum permutai)do crit ut 
ci^fUHti A P ad CO, ' aqualcs 

ttaquc funt AP & CO. DcmptiJ igitur 
di5.».z *q'ua''>^"S AP»^.^ ^ reftis Afi. EC 



''cric ratio FE* ad EO , fioc tfi G F ad 



FH major rationa AE adE C juu^dfiuK 
dcraonftrandum, A ^ A \J? l l X 





A £ 3:- 



•r 



IIIHcrar mancntibus : fcilicct circuli A B C diamctcr Ht A C, ciquc 
normalis B E : Dico btnncm r ationem majorcin rationc A £ C ex- 
hibcri polTe, pcr re^am G F H parallclam A C & occurrcntcm pcri- 
mctro in G & H, rcite vero B E in F. J 

'» 
•I 




3)efnonfiratto. 



H .d 



d: 



Ata fitTJttio^ad tTiftajor ^ationcAEC, (k per propofitionen» ij.htfi 

jus jiiincts A E, EO auferantur partcs A P, CO «quales , ut rcliouac P E, 

EOihabcanr«a£ioncn\ K ^d L, & cxP & O ponantar rc<a« mfi BE paral- 
lcli«i occurrcntcs ABC pcriiiiccro in G & H, junganturquc G, H pundai 
Dicb rationcm G F H candcm clTc cum ratione K ad L. Cum enim pcr con-- 
llruftioncm AP, COarquaiesfiac, ctiam rccflangulum A P C , hoc cft • quadr»^ 
tum GP, {cquaTe eft AO CTCrtsnguto , hoc cll quadfato HO ; igitur cciam 
rc<^la; GP,HO xqualcs funt: Sunc auccm cx<kf^ & tntcr ft' * rcifl:.i: 
^o}n\BT^ri c^f^ru'^^^^ pafallel« funt ^ 

4Vd & G F ipfi P E arqualis cft , FH vcro rc<^(*il»s KO. Quarc eUm pcr con/tru- 
aioncm racio PEO Ajqualis fic racioni K ad L,etiara ratio GFMarqualis 
crit rationi K ad L , undc liquct propoficum. 



«J.O-J5. 
ttrt^. 



PRO- 



SIMPLICIBUS. 



PROPOSITIO XVJ. 

Clrcalam A B C fcccc normalis B O duda cx puncflo diametri D , 
quodcentruranon (ic , ducanturque rcd; D O F, ucanguli £ DB» 
B O F ^quales fint , & proporcionalcs fmt A D, E D, B D, 0 F, 0 C & 
ordinacim pofic? E G, F H : 

Dico A G, G D, D H, H C eiTc in continua analogia. 




*DemonJlratio, 

-1" i . / .••«.Uf; U (l \ !)•' 

Ffat rcAa DE acquahs GEL, & rcctx D F aqualis HFM, «erunt pun<fla ^tmiM 
L, B, M ad eandcm parabolam : dc quia'' proportionalcs funt E D, B D, F D, ^ frtf yot» 
crunc eciam proportionalcs L G , B D , M H ; undc fi pun(flum K fit vertcx b Qritf. 
Parabolaf L B M , crunc fimiliccr G K, D K, H K proportionalcs , critquc G K 
ad D K ut G D ad D H. Qiiia vero cx natura paraboia: ratio K G ad K D 
dupUcaradl rationis LG ad D B , erit etiam ratio DG ad DH duplicatara- 
tionis GL ad DB, hoc cft AD ad DE, quarc fi rcdis AD, DC sequales 
liant A N, C O ea;quc ordinatim ponantur ad A K , crunt A N, L G, B D, M H, 
OC proportionalcs , cum cx conftru<flione proportionalcs fintreda; A D, E D, 
B D, F D, C D. Quia Igitur in parabola N B K proportionalcs funt A N,L G, 
BD,MH^OC, ctiam proportionalcs crunt AG, GD.DH, HC. Qiiodfuic 
dcmonlh-andum. 

'■■-<^n%^V'B.OV XVIJ.' 

Dlamcter circuli A B C divifa fit in pundis G , 0 , H ut fint pro* 
porcionalcs A G, G D , D H, H C , & pofic^ fint ordinatim redt^ 
G E, 0 E, H F ; junganturque D E, D F : Dico A D, D E, D B, D f , DC 
lineas eandem ratione m continuare. 

/ Demonftratio» 

QUod fi reducancur emncs illjc linea^A D, 
D E , &c. ad fuas perpcndicularcs, uti & in 
propofitionc prarccdcnti fadum cft orictur pa- 
rabola, pcr cxtrcmirates illarumtranficns. Sed 
qAiotiefcunnquc pars axis parabola; divifa efl io 
partcs proportionales , quarum progrefllonii 
tcrminus frt vcrtex, cttam ordtnatMT» <JtiA<irf^4 
ralibus punftis funt in continna analogi.i.Igitur 
patct tti(i^% A D, D E^I) J3, P F, D C eiTc propordooalrs. 



J 




a i.ftxri. 
hex 20. 
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litf - DE CIRCVLIS 

PROP-OSITIO XVIII. 

INfiftat diametro circuli A B C rcdla D B ordinatim non in ccQtfo, 
8c inter A D, D B mcdia ponatur D E, & E G parallela B D : 
*"Dico rationem A G ad G D duplicatam clTe rationis ejus,quam ha- 
bctADadDE. ^ 

T>emo)iJlrattOn 

POnatur D F mcdia intcr B D , & D C fitquc 
FH parallcla B D. Q«ioniam cft tntcr AD 
& DB mcciiareda ED, & ftmiUtcr intcr DB 
& D C mcdia D F, igitur ut rcftangulum A D B 
ad E D quadratum, ita B D C rc(flangulum ad 
D Fquadratum , & pcrmutando ut rc<Jlangulura 
A D B ad B D C rcrtangulum , ita cft quadra- 
tum E D ad D F quadratum. Scd rcdangulum 
ADB ad rc<flangulum BDC cft utMinca AD \ 
ad DC, igitur ctiam quadratum ED cfl ad DF quadratum ut Uoca AD ad 
D C. Scd ^ ut linca A D ad D C ita cft quadratum A D ad D B quadratum , 
vcl quadratum D B ad quadratumDC- igitur ut quadratum E D ad DFqua- 
dratum, ita cft quadrarum AD ad DB quadcarum , ac proindc ut cft rcda 
A D ad D B , ita quoquc linca E D cft ad D F, ratio itaquc A D ad D C du- 
plicata cft rationis ED ad D F : & quia C D, D F, DB cx conftruAione pro- 
portionalcs funt , uti & A D, D E, D B , igitur proportionalia etiam func rc- 
<flangula A D C, E D F, B D B. Scd rcAangula A D C, B D B acqualia func, igi- 
tur ctiam rc<flangulum E D F rc<ftangulo B D B ncqiialc eft ; quare proportio^ 
nalcs funt D E, D B, D F, ac proindc omncs quinque lineai A D, D E, D B, D F, 
DC proportionalcs funr. Quare pcr propofitionem i6. hujus proportionalcs 
funt A G,G D, D H, H C , ratio vcro G D ad D H propter triangulorum fi- 
rtiititudincra a;qualis cft rationi ED ad DF, hoccft AD ad DB. Igirur cti- 
ara ratio A G ad G D .tqualis cft rationi A D ad D B, qu.r cum duplicatafir 
rationis AD ad D E , ctiam ratio AG ad G D duplicau eft ratioms AD ad 
DE } quod fuic dcraonftrandum. 

PROPOSITIO XIX. 

IN circulo A B C crc<aa fit orthogona ad diametrum rcfta D B» & 
rationi A D B arqualis fit ratio E D F , ut B D bifccet angulum E D F: 
Dico rationcs ADE,EDB,BDF,FDC aequales clTc , adcoquc 
rcdtas, A D, E D, BD,F D> C D proportionalcs. j 

:)( T)emmjtratio. 

QUoniam per conftrudio- 
ncm re<Jla B D bifccac an- 
gulum E D F.erunc* re<flje E D, 
B D , F D proportionalcs , cx 
conftru<flionc autem rationi 
E D F «qualis cft ratio A DB. 
Quia igitur ratio E D F bifc^fla 
cft pcr Itneam B D , hinc ratio 
EDF duplicata cft rationis 
E D B , & confcqucntcr ratio L 
A D B duplicata cft rationis 
E D B ; unde ratio A D E acqua- 

l^s cftrationi EDB, & confequcntcr filot' omncs rationcs acqaalcs, atquc a- 
deo ipfae linca: proportiorialcs. PRO- 




SIMPLICIBUS 

PROPOSITIO XX. 



Ilfdcm manentibus : Dico triangulum A D E ad C D F triangulum 
tripiicatam habcre rationcm, cjus <juam habet triangulura EDB 
ad triangiilum BDF. 



!DemonJlratio. 

RAtio trianguli A D E ad C D F triangulum compofita cfl • ex rationc A D a cUviia 
ad C D , hoc cft duplicati ratione D E ad D F, & cx ratione D E ad D F : exGmdM: 
igitur cx triplicata rationc DE ad DF. Scd ratio trianguli ED B ad BDF sdfrtf.ii. 
triangulum ^ cadem cft cum rationc D E ad D F, cum xcfXx DE , D B , D F f"***- 
proportionalcs fmt. Patct igitur vcritas propofuionis. 



PROPOSITIO XXJ. 



IN circulo A B C fint D B, D E, DF, D G, D C continue proporti- 
onales^ & B D ordinatim ad diametrum , ad quam quoque ponantur 
E H , F K , G L ordinatim , infupcr producantur B D in M , & E D ia 
N, F D in O dcnique G D in P , & ordinatira ponantur P O R, N S: 
Dico reaas A Q, QR, R S, S D, D H, HK , KL, L C candemf^ 
tcm continuare. ^ • r jfi-^niJoO 



ncm contmuare. 



^DmonJlratio. 



1 



QUoniam proportionalium DC, DG, 
JD F, D E, D B pars diamctri D C prinu 
fit , ultima autcm ipfa pcrpcndicularis B D 
•crunt rc<^acDC, DG, DF, DE, DB. 
DN, DO,DP, DAin continua analogiaj 
rcducantur itaque ad fuas pcrpcndicularcs 
A T, QJV, R X, S Y , &c. crunt omncs illae 
lincae proportionales ordinatim poficas in 
eadcm parabola: Scdcjaoticicumqucinpa- 
rabola ordinatim pofit.x candcm rationis 
lericm continuant , ctiam partcs axis (cum 
fmt in duplicata rationc ordinatim pofita- 
rum) funt in continua analogia -. Igitor 
patctrcAas AC^, QR, RS, SD, DH, 
H K , K L, L C proportionales efTe. 




a 7. hn^s. 
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DE CIRCULIS 



PROPOSITIO XXIJ. 



hlM. 



elrculum A B C contingat redta B F diametro produdx occurrcns m 
F, & pofita ordinatira B D, dividatur re<5la F D bifariam in G,& cx D 
ducantur quxcumque DH, DK, &cxH&K ordinatim H L , K M ; 
deniquc fiat ut GL ad DHficDHad X, &ut GM adDKitaDK 
ad Z: 

Dico X & Z lineas arquales efle. , 
7)cmonJlr atio. 

PRoduais L H,M K in O & P," 
utLO, MP ipfisHD, KD 
arqualcs fint, • crunt G, K, H, B 
pun(fla ad parabolara. quarc cum 
pcr conftrucflioncm G L, D 
hoc cft L O & X, itcm G M,D K, 
hoc eft M P & Z fint proportio- 
nalcs , '•adcoque tam X quam Z . 
ejufdem parabola; latus rc^uni , 
patct X&Zrcdas interfccquales eflE;. 

PROPOSITIO XXIIJ. 

COntingat retfta AB circulum, cujus diameter C D, iaB,dud2U 
quc normaliter ad diametrum refta B E, ponatur ^uxvis F E G, 
& F L , G H perpendicuiariccr occurrant diaaiecro, dcniquc A E bi- 
fcda fit in K : 

Dico ^uadratum G £ ad £ F quadratum cam obcincrc radoncm,(^uam 
habetKH ad KL. 




7)enmJlratio. 




tTm.u 

frcf. JOi. 

blM. 



REAis E G, E F aquales fiant HO, LN & pcrpcndiculares ad A D , crunt 
■ pun^a K N B O adeandcm parabolam, cujus axis crit K D{ igitur quadra> 
tum H O ad L N, hoccft quadratum G E ad £ F quadratum , ^ eandem ratio- 
ncmhabetquamreda KH adrcAamKL, quoderat dcmonftrandum. 

FARS 



DE CIRCULIS 

PARS SEGUNDAv 

PROPOSITIO XXIV. 




IN linea diametrali D F circuli D K F rumatuf- quodvis pundum G 
intra circulum , & aliud quodvis pund;um A intra vcl excra circu- 
lum, fiatquc ut GD ad G A, fic GF adGC, & qu;evis G K ad G H : 
Dico punda A,H,Ccfread fcmicirculum cujus diametcr.cft .AC. 

Demon/lratw. 

T^UaU rc<ai8 
•■-^AH.HCDK, 

K F, erunt A H , 
D K • parallcl« 
C quonia pcr con- 
ftru(Jlionem GD 
cft adG A.urGK 
adGH)&finiili- 
tcrHC, KFliiica: 
ettam parallclj^ e- 
runt, Quarc an- 

gulusAHGfqua- 

lis cft an^^ulo ^ ^ C g A D X 

D K G, & angulus G H C itqualis angulo G K F , igitur angulus A H C, an- 
gulo D K F acqualis cft. Scd angulus D K F in fcmicirculo rcdlus cft , igitur 
etiam angulus A H C re(flus cft , adcoque in fcmicirculo cujus diamctcr eft A C, 
Quod ^rat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XXV. 

RE^^a A C divifa fit in pun^ftis D, G, F ut i^atio A G D a:qualis fit 
rationi CGF, diametrilque DF, AC circuii difcribantur : 
Dico redtas omnes ex G perimetris occurrentes in eadcm rationc fccaii 

Demonjlratio. 

"pVUcatur quicvis rc<Jla 
-*^cxG occurrcns peri- 
mctrisinK&H, jungan- 
turqucDK. FK.&ducan- 
tur cx pundtis A & C, A H, 
C H" Quonia itaquc paral- 
lclarfunt,rea«DK, A H, 
ut patct pcr prasccdentcm, 
critangulu<;D KGaiqualis 
angulo AHG , fimilitcr 
angulo G K F aiqualij erit 
G H Cangulus,igituran- K 
gulus AHC erit angulo D K F .rqualis : Scd angulus D K F retfhis eft , crit 
itaquc ctiam angulus A HC redus & confequcntcr ad fcmicirculum in H : Patet 
igitur G K cflc ad G H utG D ad G A ; Cum vcro G H pro libita cx pundo G 
cdada ik manifeftum cft omncs redas cx G edudas pcrimctris occurrcnrcs in 
cadefrt rationc fccari. X P R O- 



t. Jtxti. 



b zp./nw 
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DE CIRCUtlS 

PROPOSITIO XXVT. 




ai A C divifa fic utcumquc in D & F , diametrifquc A C, D F 
dcfcripti finccirculi. 
Oporcet invcnire pundum G cxquo omncs rcftx ptriractris occur- 
rcntcs in eadem rationc leccntur. 

CotiJiruSio ts^ 2)€mon/lratio, 

DtJcatur in circulo 
AHC,rcftaqu«da 
A H, qua; minor fic dia- 
metro A C ; fiat dcindc 
rcd« A H parallcla D K 
occurrcns pcrimccro in 
K,&pcrH&K redaa- 
gacur, occurrens diamc' 
tro A C in G : Dico G cllc 
puniflum quod pcticur. 
Ducancur cnim H C, K F, 
cumanguliAHC.DKF A 
fmc ad fcmicirculum adeoquc arqualcs, nrquales quoquc funt anguli AHG,' 
D K G, Ccum per conftrucflionem A H , D K finc parallcl^) cciam anguHG H 
G K F acqualcs func , & linc« H C , K F paralleljt ; igicur uc H G eft ad K G , 
hoc eft uc A G ad D G , ica C G eft ad F G , adcoquc omncs rod« cx G cdu<flas 
a pcrimctris in cadem rationc fecantur. 

Corollariunt. 

EX difcurfuhujus propoficionis colligitur : fi, pofitis AH C, D K F fcmicircir- 
lis habcncibus A C lincam diamctralcm communcm, ducancur quacvis A H, 
D K parallcl« occurrcnccs pcrimetris in H & K, & jungantur H C,K F, ctiam 
rc«JUs H C , K Fcffc parallclas. 

PROPOSITIO XXVIJ. 

RE(f^a AC divifafitiaD,G,F,utritioncs AGD,CGF, xqualcsfint, • 
diametrifquc A C , D F fiant circuli , & pcr G quaevis rcda du-' 
catur occurrens majori circulo in B & M > minori vcro in £ & . 
Dico B A M, E D Q^clTe fimilia fcgmcnta. 

_B 

T)emonjlratio» 

Dmis re^isBA, AM. ED, Dc^quo- 
niam rationes A G D , C G F ^cqua- 
lcs func pcr conftruftionem , per ay. hujus 
racionesBGE, A G D, M G Qacquales funt ; 
igitur rcfta A B ipft D E , & reda A M ipfi 
DQ^paralJcla cft : Anguli igitur ad circumfc- 
rcntias BAG.EDG ivquaJes funt , adeoquc 

f)atct cx clcracntis fegmcnta BAM, EDQ^imi' 
ia efrc. 

PRO- 
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lNTRA'^'El»OSltlS. 

PROPOSITIO XXVIIT. 

DUAa fit re(fta A C per centra circulorum excentricorum A B C, 
D E FjCrcctaque normali G Bquacumc^uc in diametro D F , fianc 
anguli H G B, B G K xqualcs : 

Dico raciones A G D , B G E, CG F , proportionales cffc, uti & ra- 
tiones H G L, B G £, K G M. . fncrnixLjn , jn 

IjJi /\ . 

7)emon/lratio, . a 

QUoniam angulos ad G conftitutos rcifla 
BG bifariam difpofcit, igirur propor- 
tionales funt Uncic AG, G B,G C,& D G, 
G E, G F, & confequcntcr» rationcs A GD, 
BG E , CG Fproportionalcs funt. Eo^ftm A 
modo demonftrabitur quod rationes H G L, 
B G £, K G M proportionalcs fint. 




a Tem. 2." 
»45. 



PROPosiTio cia&ix 



REfta H C divifa fit in L, A, D, ut A t & A D fint srquales , h 
ratioC.A ad D A minor Ct rationc H A ad L A, diamctris HC^ 
LD circuli defcribanturi & ex A vq&.x ducantur, quae circulis occup. 
rant in K, G, & B, N , ut angulus K A C major fit angulo B A C : 
Dico rationem K A ad G A majorem elTc rationc B A ad N A. 



A Z 



T)emQnJlrati(k 



D 



(i 



A M b/: 



QUoniamexhypothcfiratio HA 
ad L A. hoccft D A, major cft 
ratione C A ad A D, crit H A major 
A C, & ccntnimcirculi H B C in re-* 
<^a H A. Eft autem rc<fla K A vici- 
nior ipfi H A quara A B cidcm H A, 
cum angulus K A C major fit ex con- 
ftrurtionc , quam angulus B A C ; 
k erit itaque recfla K A major quam 

BA, cumquc A fic ccntrura circuli^ * i i 

L G D,erunt A G. A N rc(\x fequa- • ' /' ' . :* 

les i igitur K A ad G A majorcm habcc' rationcm quaro B A ad N A. 



>fruiib 

ia 




1 b^.AiyW^ 



lyoorl 
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Sjt . ;DE CIRCULIS 

PROPOSITIO XXX. 

Slt iterum reaa H C divila in L, A, O, ut A L , & A D fint xqualcs, 
3c ratio H A Lmajor ratione C A D, & diametris L D , H C circuli 
dcfcribantur , & ex A re(5ta ducatur , quae circulis occurrat in B 

Dico rationum omnium , quac linesl aliqni cx A edufta & circuli» 
occurrente exhiberi poflunt, maximam efle rationcra H A ad L A,mi. 
nimam C A ad A D, rationem vcro B A N minorem cfle ratione H AL 
majorem vcro rationc C A D, 

'Demnflratio* 

CUm ircrum utprius centrum 
circuli H B C fit in rcaa H A, 
ttt' • grit H A linca maxima omnium , 
quac cx A ad pcrimetrum duci pof- 
funt , reliqua vcro A C , minima, 
B A vcro minor crit quam H A, / 
major autcm quam A C. Cum igi- / 
I tur A fit ccntrura circuli L N D, & ^ 
cx co omncs (cmidiametri fint ^ 
«qualcs.maxiraahncaH Aad L A, ~ 

hoccftNA.hoccfl DA.maximam • 
fiabcbitrationcm, C A vero adcandcm D A minimam : dcniquc B A mmor quam 
•« A & major quam C A habcbit ad N A , hoc cft D A, minorcm rationcm quam 
H A Std L A, majorcm vero quam C A ad D A. 

•'^^'*PROPOSITIO XXXJ. 

Dlvifa fit reaa K C in M, A, N, ut A M & A N fint xquales , & 
K A ad M A majorem habtat rationem quam C A ad N A , & 
diametris NM, CK circuli dercribantur: » 

Dico omnem rationem minorem rationc K A M & majorcm ratione 
C AN cxhibcri poflc pcr rcftam cx A circulis occurrentcm. 
/ y \ / 




ri : 




\ 



7)emonftratio. 



Slt quavis ratio L od G, minor ratio- 
nciCAM & major rationc CAN, 
Fiat ut G ad L ka N A ad quartairi 
A H;crit invcrtcndo ratio H A ad A N, 
hoc eft A F, ut L ad G. Quia vcro cx hy- 
pothcfi ratio L ad G,hoc eft A H ad F A, 
minor cft rationc K A ad M A, hoccft , 
F A, tna jor autcm rationc C A ad N A 
hoc eft F A, crit linca H A minor quam 
A, major vcro quam C A , adcoquc ut 
cx 7. tftrtij coUigitur rcdla H A occurrct 
circulo C H Kiq H. Patet igitur vcritas propofitionil. 




PHO. 



INTRA SE POSITIS. 

PROPOSITIO XXXIJ. 



»3i 




RE(5ta A E divifa fit in punais F, G, D, uc ratio A G ad F G major (ic 
Rationc E G ad D G , diamctrifaue A E , F D circuli defcribantur, 
«juibus cx G redla occurrac in H & K : 

Dico rationem K G ad H G majorem elTe rationc E G ad D G. 

'Demonjlratio. 

Flat ut EG adDG itaAGad MG 
& diamctro M D defcribatur fjmi- 
circulus, qui occurrat rc^la; G K in L, 
•crit GKadGL utEGadDG. Quo- 
niam vcro ratio E G ad D G,hoc cft AG 
ad MG, minorcftcxhypothcfirationc 
AGad FG, cadcc pundlum MintcrA 
& F, quarc cum pcrimeter M L D con- 
currat cum pcrimetro F H D rn D, rc- 
liqua pars pcrimctn M L D cadctcxtra 
circulum F H D crgo pun^lum L crit cxtra circulum F H Dj igitur ratio K G ad 
HGmajor eftrationc KGadLG, hoccft EGadJ)G. 

PROPOSITIO xxxiir. 

Ilflcm poHtis : Dico rationcm KG ad HG minorcm cllc rationc 
AGadFG. 

TDmonJlratio* 

P lat ut A G ad F G ita EG ad MG, 
diamctroquc F M defcribatur circu- 
lus occurrcns G K in L, crit • GK ad 
G L ut E G ad M G. Cum autcm cx hy- 
pothcfi ratio AG ad FG, hoc cft ex con- 
ftrudionc EG ad MG, major fit rationc 
E G ad D G , ctit pun^um M intcr D 
& G : Et quoniam pcrimeter M L F 
occurrit pcrimctro D H F in F, pars rc- 
liqua pcrimetri M L Fcadct intra circu- 
lura D H F, igitur pundum L cadct incra circulum D H P • quarc ratio K G ad H G 
minor dl rationc K G ad L G, hoc cft A G ad F G ; Patet igitur vcritos propofi- 
tionis. 




PRO- 




l>4 CIRCULIS 

PROPOSITIO XXXIV. 

REcta A E divifa fit in C G D, ut ratio E G ad D G major fit ra- 
tione A G ad C G, diametrifque A E , C D circuli fint defcripti , 
cjuibus ex G dux rectx occurrant in punctis K, F, P,0, ut angulus 
F G A minor fit angulo O G A : 

Dico rationem F G ad K G minorem cfle ratione O G ad P G, 

T>cmonfiratio. 

T7 Tat ut O G ad P G fic AG ad B G, 

A & E G ad G N, & diamctro B N cir- 

culus defcribatur : Quoniam ratio O G 

tjX\ P G , hoc cll cx conttrudione A G 

ad B G, major ell ratione A G ad CG, 

cric pundum B inter pundla C & G, 

Cum auccratioEG ad NG,hoceftOGP, 

minor fit ratibnc E G ad D G , cadct 

pundum N intcr punda E & D, crunt- 
isJjMjus. quC punda N, P, Bad fcmicirculum. 

Scdctiam pundum P cft ad femicirculum D K C cx conftrudionc , crgo femi- 

circulus N P B f-*cat fcmicirculum D K C in P : Quare cum oftenfum fit pun- 

(flum B quidem intra circulum DPC, pun(flum vcro N extra eundcm cadcrc, 

pcrimetcrNP crit cxtra circulum DKC. Cum itaque angulus FGA cx hy- 

pothcfi minor litanguloOG A cadetrcdaG F intcr OG & AG, occurrctquc 
bij fmus. circulo N H B in H intra circulum C K D ; Atqui ratio F G ad H G, cadcra cfl 

cum rationc E G ad N G, hoc eft O G ad P G ; ratio autcm F G ad H G major cft; 

rationc F G ad KG, igitur etiam rat^o FG od KG minor eft raiioBC OG ad P G, 

PkOPOSITIO XXXV. 

• 

Dlvil^ iterum reft^ A E in nunctis C, G, D ut ratio E G ad D G 
major fit ratione A G ad C G , diametris A E, C D circuli fiant: 
Dico omncm rationem minorem rationeE G ad D G,majorcm vero 
ratione A G ad C G ponipofTc per rcctam ex G circulis pofitis occur- 
rcntcm. T)emonjlratio. 

DAca fit ratio L ad K, qua: minor fit 
rjtionc EG ad DG.major autem 
^ . ratione A G ad C G , & fiat ut L ad 
K , ita A G ad B G & E G .id N G , 
diamctroque B N circulus dcfcribatur, 
qui fccct circulum D C in H, cx G pcr 
H rcda ducatur , occurrcns circulo 
A F E in F : Dico rationcm F G ad 
G H candcmcffecum rationc L ad K. 

Quoniamcnimratio Lad K,ho'ccft AG _ 

?d BG, m^or eft rationeAG adG C, B NI> G 8 
cric pundum B intra fcmicirculura D H C : quia vcro ratio L ad K, hoc cft E G 
adN G, minor cft rationc EG ad D G,crit*pim<^um Ncxtra fcmicirculu DHC 
quarc circulus diamctro B N dcfcriptus,necelT;\riofecabit circulu dcfcriptum dia- 
mctro P C in puniflo aliquo H. Cum vero cx conftru<flione ratio A G ad B G , & 
a i5.Ai.y#i. E G ad N G tnAcm fit cum ratione L ad K,ratio • autcm FG ad HG cadcm fit cum 
rationc AG ad BG vel EG ad NG, crit quoquc ratio FG ad H G cadc cum ra- 
tione Lad K.Cumigitur i^dilibitu fumpta fic ratio L ad K, mcdia tamcnin- 
tcr rationcm EG ad DG & rationcm AG ad CG, p.itct omnem rationcra 
minorcm ratione EG ad DG majorcm vero rationc AG ad CG poni poflc 
pcr rciflam cx G circulis occurentcm : Quod fiiit Dcmonftrandum. 

PRO- 




INTRA SE POS ITIS. 

PROPOSITIO XXXVJ. 



Slnt duo circuli conccntrici A B C, D G F> & acta H L K pcr com- 
munc ccntrum,ponatur cidem xquidiftans E B M. 
Dico rationcra H L ad L K- minorem cffe rationc E B ad B M. 

Demonjlratio. 

PEr punftumB & cctrum ducatur D F , 
crit • rc<flangulum E B M ipfi D B F, 
hoc cft H L K aqualc. Ergo »> H L eft ad 
EB ut BM ad LK.«BM vcro minor 
cft B F, hoc cft L K, igitur ctiam H L mi- 
norcft qu5 E B: atqui H L minim? ad nu- 
acimam minorcft ratio, quam rcliquarum 
£ B ad B M. Patct igitur veritas propo- 
fitionis. 




b i6.jtjai. 
c 7. ttrf^. 



PROPOSITIO XXXVIJ. 

Slnt circuli conccntrici ABC,DEF,&in diamctro D F affumpto 
quovis pundo G, ponatur B G , 3c intcr BG, & G A altera G H : 
Dicorationcm H K ad K G , majorem eire quam fic ratio AD ad 
D G, minorcm vcro quam (ic B £ ad £ G. 

T)emonJlratio. 

POnarur per centrum commune re- 
Aa LM ipfi H O parallcla, quarecrit 
ut in pricccdcnti LI, hoc cft D A, minor 
quam H K Scd DG • major cft quam 
K Gjigitur H K ad K G ma)orcm habe> 
bit rationem quam A D ad D G. 

Sccundo pcr E rcfta ducatur S E R , 
qux diftat a communi ccntro N codcm 
intcrvallo , quo rc^la H K O, erunt 
H.KO , S E R icqualcs. Qiioniam vcro 
rciflangula S E R, B E Qjcqualiafunt , 
crit S E , hoc cft H K , ad B E , ut 
EQ^adER, hoc eft K O. Scd « E 
minor cft quam E R , igitur ctiam SE 
hoc cft H K, minor cft quam B E : K G 
autcmmajorcft quam EG, ergoHK 
ad K G mii^grem habet rationcm quam 
B £ ad EG. Qupdfuitdcmonftrandum. 

PRO- 




fj.ttttii. 



r 



DE CIRCULIS 



aTtm. 2. 
lik.i.fref. 
141. vr/ 



p R o p o s I T I p . ^xxxy^ IJ- 



SUmatur in coramiini diaractro duorum circulorum conccntricorum 
pun(3:um G , d quo du<5ta fit ordinatim ad diametrum reda G B : 
Dico omncm rationcm majorcm ratione A D ad D G , & minorcm 
ratione C F ad F G cxhiberi poffe pcr lineara ex G cdudam , occur- 
rcntem circulis. 

Dmorijlratio» 

DAta cnim quivis rationc M 
ad L , qua fit minor rationc 
C FG,ma)or autf rationc A D G, 
& • fiat ut ratio M cum L ad L ad 
rationem B G E, ita ratio B G E 
ad tcrtiam, puta O G N; dcindc 
fiat ut ratio O G N ad BG E ra- 
tioncm, ita ratio BG E ad ratio- 
ncm H G K , crit tranfponendo | 

ratio H G K ad rationem B G E, c 

ut ratio B G E ad OG N rationcm, hoc dl ut ratio M cum Lad L ad rationem 
B G E, «qualcs itaquc fimt rationcs H G ad G K & M cum L ad L, hoc cft H G 
dl ad G Kut M cum L ad Li igitur dividcndo H K ad K G uc M ad L. Qjjod 
iicct in particulari ratione fo<^lum fic,nihilominus aim illaratio fumptafit adli"- 
bitum, optimcinJfertur dc quavis univcrfalitcr, uc fonat propofitio. 





PAB.S 



t. 1 



CIRCULORUM 

P A il S T E R T I A ^ 

PROPOSITIO XXXIX. 



oiJp i;i , 



SEcent invicem inzquales circuli in pundtis B,0, qux dudarei^^ jaa« 
gantur, & A E pofita? percentra accjuidiftet F G : 
Dico re(Jtam F H majorem cfle qu^ (ic A O. ^ ) 



\y ^ Demonjhratio, 



Flat circula ABO {cqualis 
circulus M D L, fic nimirum 
ut minorcm B D O in D contm- 
gat, & ccntrum\h:^at tn Tc(\at 
A E. Cum ipitUr cx hypothefi 
circulus MD L ipfo B DO cir- 
culo major fit , & tatum in * uni- 
fo pun^oCquod D cflc fuppo- 
nitur ) continpat, rcliqu^cpartes 
LNM cxtra circulum BHO 

cadcnt 5 igitur FH major eft - — 

quam F N ; atqui ob ^equalitatem circulorurn L F M , L D M , lincie A D, F M 
ex hypothefi parallcla:, ctiam funt a;qualcs : igicur F H major ctiam cil quam AD, 




PROPOSITIO XL. 



S 



Eccnt invicem duo circuli ABM, DBE inB&NS: ponatar 
quxvis GH occurrens circulis in L & M> redlx BN auteminK; 
Dico rationem G K L eandem eCTe cum ratione H K M. 



Tjemonftratio. 



R'E^ani»ulum G K M • {equalc cft 
B K N rc<flangulo, uti & H K L 
rc<flanguluxh , igitur & intcr fc funt 
«qualia rc<ftangula G K M , H K L 
undc G K dl ad K L,ut HK ad KM. 




«JJ.rrrrtl. 



PRO- 



.u*,vj; 



DE CIRCITLIS 



{J PROPOSITIO XLJ.^ T 3 

Int prQPortionalcs A p ad F E & D F ad F C, 5c F^rigatur ? B 
pcrpcndicularis ad A E, tura {iipcr diametr« A C & D E fianc cir- 



ii 

s 

culi : ..'^^...At O ^ ..' '< 

Dico illorum comrhuriem ihterfeftioncm forc in punfto B, in quo 
occurrunt pcrpcndicuJari FB. 

oiTiao 1 o.i^i 



* ■ ] \ -■ 

CUm ad diamctros ordinatim pp- 
fitafit FB, eritrciflangulQ APC^ 
aqaalc quadrato B F, &cidc quadrato 
arqualc rc<ftangulum EFD? patctigi- 
tur pundlum B communcm cflcintcr- 
fcdioncm pcrpendicularis B F, &cir- 
culorum A B C, D B £. 



PROPOSITIO XLIJ. 

Slnt duo circuli in^equales A B C , D BE ^ communem BG» ordi- 
natimad AE applicatam, & cx punfto G educatur quaevis GF: 
Dico racionem F G K. minorem cilc raciQnc A G ad G O. 




PRodu«fla fit FG 
in N , • crit rc- 
<Jlangulum E G D 
iequalc NGK re- 
ftanpulo. Eft '^utcm 
hj.tntn. EGmaiorNGjgi- 

tur cum fit* EG ad 
t6.jnt,. N G,utKGadDG, 

crit quoque K G 
major quam DG. 
Scd etiam * A Gma- 
A7'*tftil jor cft quam FG ; 
igitur ratio A G ad 
D G major cft, quam 
ratio F G ad KG; 
Qiiod fuit dcmon- 
' (Irandum. 



Demonjlrath^, 





SECANTIBUS. jL»o 

PROPOSITIO XLITJ. 

Slnt A B C, D B E circuli fefe interfccantes in B , fit aiuem B F ordina- 
tim ad diametru AC pofica aqualis radio circuli DBE.dataquc fit ra- 
tioKL: , iu : , . ,AoU... ^ 

Oportct ex F ponerc rcftam F G, qua? fcifla fit ut ratio G F ad H F ca- 
dera fit cum racione K ad L, qus minor fit raciofte A F D, major autcm 
ratione xqualitacis. , 

ConJlruBto T>emon/lratio. 

FTatM tertia proportiona- 
lis ad K & L, & ficuc L cft 
ad K, ica fiat F B ad F G, qu.-e 
prodiicfta occurnit circulo 
ABC in N; Dico facf^um quod 
qujeritur. Quoniam FB cft ad 
FG ut L ad K , cftque» rc- 
^angulu G FN requalc qua- 
drato B F, hoc cft F H , uti & 
rc^ngulo K M .tqualc qua- 
dratum L , crunt trcs linea: 
F N, F H, F G in cadem ra- 

tionc cum lincis K, L, M: Quare perfccimus quod fuit impcratum. rT 

PROPOSITIO XLIV. "1 

I lfdcm mancntibus : Dico omnem rationem minorcm ratione A F D 
& majorcm rationc xqualiutis cxhibcri, polTe pcr lineara edudtam 
exP & occurrentem circulis in G & H. 

Demonftratio» 

P Atctcx pracedcnti propofitione, cum cnim ratio K ad L dara fit pro libitu; 

dummodo rainor fit rationc A FD 5c major rationc aqualitttis, opcimcin- 
fcrtur dc quavis univcrfalitcr ad fcnfum propofitionis. j 

PROPOSITIO XLV- 

POfitis duobus circulis AB C, E B D fcfe interfccantifeus in'B'& 
ducatur reda B M, qua bifca:a in G ducatur pcr G reda quxvis 
circuJos lecans in F, L, H : 

Dico rationem F G K, eandem cfle cum ratiooe H G L. ^ i 

jjemonjtratio, 

p Er • clemcnta rcftangula FG L, 
KG H .xqualia funt cidcm qua- 
drato B G , adcoque intcr fc i«qua- 
lu funt, habcntque latera rccipro- 
ca,hoccft, FGadKG,ut HGad 
LG : Qiiod fuitdcmonArandurt. 



\ 




a 3^. ttrtii. 



b 14 fexti. 



112 PRO- 



DE CIRCULIS 



PROPOSITIO XLVJ. 

Ilfdem pofitis: Dico rationem FG ad GL compofitara effe ex dupli>» 
cata lationc F G ad G K , & ex duplicata ratione K G ad G fi. 




A CUvmt' 



tx 



Demonjlratio. 

CUm rertangulum K G H qua- 
drato B G a^qualc fit, crit ratio 
K G ad G B cadcm cum rattonc 
B G ad G H. Scd ratio F G ad G L 
compofitacftcx rationlbus FG ad 
K G , K G ad BG , B G ad H G , 
hoc cft KG ad B G , & cx rationc 
H G ad L G , hoc cft pcr p.Tccdcn- 
tcm , FG ad K G. Patct igitur ra- 
tioncm FGadGL, componi cx 
duplicata ratione F G ad K G , & 
cx rationc duplicata K G ad G B. 



PROPOSITIO XLVIJ. 

POfitis quar prius , fitinfuper ratio F G ad G L duplicatarationis K G 
adHG: 

Dico rcdtas F G, K G, B G , H G , L G efle in continua analogia. 

T>cmonJlrat'to. 

CUmobaequalitatemreftangulorum. FGL, KGH, BGBlincac FG, BG, 
L G, itcm KG, BG, H G fint proportionales, ratio F G ad L G duplicat» 
eftrationis FGB.Scdctiamratio FGadL Gcx hypothefiduplicatacftrationi» 
K G ad H G , wqualcs funr igitur rationcs KG H & FG B : Ratio autem K G H 
dupUcata cft rationis KG B,quarcetiam ratio FG B dnplicataeft rationis KG Bs 
proportionalcs itaquc funtrcdbe FG , K G , BG. Scd ficut KG ad B G ita B G 
adHG, &utFG adKG,hoccft KGadBG, hoccftBG adHG, ficHGad 
l.Gtproportionalc$crgofuntrc<f*« FG , KG, BG, HG, LG. 

Corollarium, 

HTnc patct in cafu propofitionis rationcs F GK, KGH, FGH, FGL cflfa 
utfimplcx.duplicau. tripUcata, auadrupUcata. 

PROPOSITIO XLVIIJ. 

Ilfdcm manentibus:Dico triangulum A G F ad D G H triangulu habcrc 
ranoncm compofitam cx rarionc AG ad D G,&cx rauonc F G,ad HG. 

2)emonflratio. 

POnanturF K, H L or- 
dinatira ad diamctrum; 

crit itaquc • ratio trianguU 
AFG ad DHG triangu- 
lum compofita cxrationc 
AGadDG, &ex rationc 
FKadHL.Scd^TatioFK 
ad H L cadcm cft cum ra- 
tione-FG ad HG, igitur 




ratio trianguU AFG ad triangulum DG H compofita cftcx rationc AG a<l 
DG, & ex rationc FG ad HG;Quod£uitdcmonftrandum. 



SECANTIBUS. 141 

PROPOSITIO XLIX. 



Ilfdem manencibus , Gc lacio AG ad CG duplicaca racionisFG ad 
GH: 

Dico criangulura A FG ad criangulum D HG criplicacam habere ra- 
tionem, cjus quam habec rcdla F G ad H G. 



7)emonJiratio» 



rt • 



R 



Atio cmnpuli AFG ad DHG triangulum, compofita cll cx ratione 
AG ad DG, hoc cft cxduplicata rationc FG ad G H, &cxrationc FG 
ndGH. Patct igitur criangulum AFG ad DHGtrianguIumclTcin cripUcata 
ratione rc^x F G ad G H. Quod fuic dcmonftrandum. 



PROPOSITIO L. 



Clrculos A B C, D BE inccrfccctpcrccntra, rcAa A E, & B F fit 
ordinacim poHca i pundo in quo occuminc circuli. FG vero 
& ^ H ponancur ad angulos 2C|uaies cam redta A £ > jangancurqae 
GH, KL: 

Dico GH & KL: parallelas dfe. 



^emonjlratio* 

RE^anguIa C F L 
& HFK*qiudra- 
to B F «qualia funt, 
acquc adco etiam in< 
tcr fe , *vndc G F cft 
ad FK,utHFadFL, 
igicur«GH,KLfunt 
paralleUe. 




Vi 



PRO- 



J4i 



DE CIRCULIS 

PROPOSITIO LL 



iCUvius 
sdiyfcxri. 




b i.ftxti. 



I Ntcrfecent fefe circuli A BC, DB E in B, & BL ordinatim pofid 
cx punao interfe^tionis , ducantur LF, LG, ut ratioFL H 
duplicatafitrationis, GLK: 

Dico rationcm trianguli F L G ad H L K triangulum triplicatara cflc 
cjus , quam triangulum G L B habct ad triangulum K L B. 

^emnJlratiO' 

QUoniam triangula F L G , 
H L K communcm habcnc 
angulum.crit • criangulum F L G 
ad H L Ktrvangulum,utrcftan- 
gulum fub F L & L G ad rcrtan- 
gulum fub H L, L K. Scd rcdan- 
gulum F L G ad H L K rcaan- 
gulum habct rationcm compo- 

f.tam cx FLad jho<:cflcx l ad LK. igitur rc^langulum 

duphcata rationc G Lad L N, esc cx racioncy *u »^ i ir t & 

FLG ad HLK rcaangulum triplicatam habct ranoncm G L ad KL, « 
ri.vjdun4- V, ft tj„-|, rriiiielum habct cripUcatam ratio- 

confcqucntcr ^riangulum F L G ad H L K B trianeuW »> cadcm 

ncm GL id KL. Ratto vcro tnangxili G L B ad K L b trianj^u^^^ 
cft a.m rationc GL ad KL, crgo ratio trianpuh F L G ad H L K criangulum . tn- 
pUcau cft racioni* trianguli G L B ad K L B criangulura. • 

Corollarium- . 

Hlnc patet quid diccndum fic in cafibus quibus racio FL ad HL fjrpius 
mulcipUcata ponicur racionis G L ad K L. ^ 

PROPOSITIO LII. . 

STt in circulis A BC, D B E lccantibus , cx P""^*^ 
rcaa B K ad diamctros ordinatim pofita, qu«, duftis K f , IS. o>an- 
gulumFKG bifecct, junganturquc AF, GE. DH, C L: 
Dico trianguk A F K, K L C fimilia cire, uti&: triangula D H K,UNfc, 



T)emonjlratio* 



REaangulaAKC, 
F K L intcr fc as- 
quaHa funt, utpotcci- 
dcm quadrato B K a;- 
i i±.ftai. quaha, igitur • A K cft 
adFKutKLadKC, 
angiili autcm A K F, 
L K C ex conftrudtio- 
pe> «qtialcs funt ; Pa- 
tct '^igitur triangula E 




b6.ftx/t\ 



tct '*igitur triangulat ^ ^irp^HKn fimiUa de-' 

AFK, KLC fimUiacflc. Eodcm modo trunguU CKE, HKD lumua ac- 

monftrancur. PROL 



ciSECAKTIBUS. 



145 



PROPOSITIO LIIJ. 

Clrculos A B C, D B E fefe interfecantes in B, dividat pcr centra re- 
<fta A E divifa pcr orthogonam B L, & pundta D, C, ut ratio A L C 
majoris inaequalitatis duplicata fit rationis E L D : . i i 1 



Diitore£tangulum A L D ad rcftangulum E LC candcm obtinere 
rationem quam habet EL ad LD. 

T>emonjtrauo, 

A 



RAtio re^ll- 




guli A L D 
adELCrcftS- 
guluracft com- 
pofita * cx ra- 
tionc AL ad LC / 
hoc cft duplica- / 
tarationcELad / 
L D, &cxratio- / 

nc L D 4d L E. 

JgitOT cti fubla- 

ta rationc D L nd L ^rationc A L ad L C, rcmancat ratio E L ad L D, patef 
re£Uogula ALD, EL^ efiein ratione EL ad LD. 



a lyfexti. 



I 



PROPOSITIO LIV. 

Ifdem raanentibus : Dico redangulum A LD, quadratum BL, 
&£LC redangulutti efle in ccntioua analogia. 



!Demonftratio, 



q 



QUoniam rcdlangula A L C, E L D aequaliafunt quadrato B L adcoque jequa- 
lia intcr fc , crit A L ad D L uc E L ad L C. Ratio autcm ^ re<flanguli hii.fexti, 
A L D ad quadratum B L compofita cft cx ratione A L ad L B , hoc cft L B 
ad L C , & cx rationc D L ad L B hoc cft L B ad L E. Scd ctiam ratio qua- 
drati B L ad fe L C rcftangulum ct iifdem rationibus compofita cft, igituf cc- 
Aangulum A LD cft ad LB quadrarum , utquadratum LB nd retJtanvniUnn 
ELC, adeoquc in continua fimt analogia reftangulum ALD, quadraturri BL, 
& reilangulum ELC. 

PROPOSITIO LV. 

IlfHem manentibus : Dico rationem A L ad L B duplicatam effe 
rationisj qaam habet A L ad L E. 

T)emonJlratio. 

RAtio A L ad L B eadem eft cum rationc L B ad 'L C , crgo ratio A L ad 
LC duplicatacft rationis A L ad LB. Scd ctiam cx hypoUicfi ALad LC 
dupUcatacftrationis E L ad LD igirurratio E L ad LD eadcm cftcum rationc 
A L ad L B. Cum igirur pcr pcnultimamratio rc<ftanguli A L D ad E L C rc- 
^langulam cadcm fit cum rationc E L ad L D , etiam eadem crit cum r.itionc 
A L ad L B. Quia vero rccflangula A L C, E L D jcqualia func ( utpote «qu.ilia 
quadrato B L ) crit ALadLDut EL ad LC, adcoquc rcrtangula A L D, 
BLC fimilia, & confcqucntcr in dupUcata ratione AL ad ELj igitur ratio 
A L ad L B duplicata cft rattoais A L ad L E. 

PRO- 



*44 • DE CIRCUriS 

TROPOSITIOXVJ. 

POnatur ijfdcm pofitis ratio AL ad Lc duplicata ratiojjis 
FL ad LK: , Vj 

g: Dico F L & L K lincas aiqualcs clTc re<flis E L & L D. n 

* • Jd,3 



Dmonftratio* 



REdanguIa 
FLK.ELD 
aqualiafiitcid^ 
quadrato B L , ^ 
crgo & intcr fc 
funt %qualia:cx 
hypothcft autc 
ratio A L C du- 
plicata cft ra- 
cionisFLK,uti 
&rationisELD- 




igirurcadcm cft ratio FL*ad LK, & EL ad L D? ||piilia itaque funt rcdan- 
gula F L K, E L D , & ut prius oftcnfum cft ctiam funraqualia, Patct igitur F L 
majuslatus ipfiE L major latcri, & LK minus latus, minori LD acqualccflci 
Quod crat dcmonftrajidum. 1 i C 

PROPOSITIO LVIJ. 

P Onantur qua? fupra : Dico A L, L E, L B, L D, L C dTc in conti- 



Doa analogia. 



*DemonJlratio» 



PEr prafccdcntcm lincx FL, L K aqualcs funt lincisE L, LD: Eft autem 
cx fuppofitionc ratio A L C duplicata rationis F L K , igitur ratio F L K 
«qualiscft rationi A L B : fcd ratio F L K duplicata cftrationis F L B proportio- 
nalcsitaquc funt A L, FL, B L.Eodcmdifcurfu proportionaicsoftcnduntur BL, 
K L, C L ; ratio autem B L ad K L, hoccft KL ad C L , lequalis cft rationi 
F L ad BL, hoc eft A L ad F L; patet igitur proportionalcs cflc rc^Us AL, 
FLChoceft EL) BL, KL ChoccftDL)& CL, 



Corollarim. 

Tnc manifeftc colligitur, quod, dum ratioA L C duplicatacft rationis ELD, 
ctiam ratio AL C quadruplicata fit rationis A L E, cum quinqucill» iinc« 
AL, EL, BL, KL, CL lint in continua analogia,j 



H 



PARS 



CIRCULORUM 

r PARS QUARTA ' 

T>e Circulis Tangentihus, 

PROPOSITIO LVIIJ. 

IN circulo A B C crefta fit B F ordinarim ad diamctrum A C, fiitque 
ut A F ad C F, fic C F ad D F, & diamctro D C circulos fiat. 
Dico fegmentum i:) E F rcgmento F B C , & fcgmcntum A B F fi- 
mjlc cflc legmcnto E F C 

' !DemonJlrati(h T. O 

p lar rcax D F «quaTis F H, & rc^x F C 
jcqualis G F, fupcr G H diamctro dcfcri- 
bitur circulus. Cum E F fic normalis ad G C, 
& rcAanguIum G F D, hoccft G F H, jcqua- 
lc fic quadrato FE.crunt G E H puncfla ad fc- 
xnicirculum. Quia vcro racio A F ad C F, hoc 
cft G F cadcm cft cum racionc C F, ad D F, 

hoccftHF,'ratioBFad EFcademcftcum A g S p h~<? 
ratione A F ad G F , & pcr z/. hujus fcgmen- 

'^^^^"r^/r''^^ P ^ ^'""''^ '^'^ fcgmcnto C B F, fegmcnto vcroG E F, hoc 
dt C E F Gmilc eft fegracntum A B F. Patct igitur vcricas propofitionis. 

PROPQSITIO LIX. 

IN circulo A5C crcAa fic BF ordinatim ad diametrum AC, fiat- 
quc ut A F ad F C , fic C Fad D F, & diamctro C D circulus fiat, 
cx F autc dufts fint rcdlx F G, F H, ut anguli G FB, B F H arquales fint. 
• Dico fegmenta A G F, C L F fimiiia cf6,uti & fegmcnta G F C, L F D. 

Demonjiratio, ^ 

RE<fls FC «qualis fiat FM . & FO 
aequalis FD , diamctro MO circulus 
dcfcribatur, pater ut in prasccdcnti punfta 
M E O cflc ad fcmicirculum. Scd pcr conftru- 
Aioncm ratio A F ad C F, hoc cft M F ca- 
dcm cft cum racionc C F ad D F, hoc cft O F 
igitur fcgmenca A G F, M N F, hoc cft C L F 
fimilia funr, uci & fegmcnta G F C , N F O, 
boc cft L D F ; Qjiod erat demonilranduni. ' 
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PRO- 



bE ciRcirns 



Slt circuli A D C diamctcr A C /cdta in B, non pcr ccntrum, & crc^ 
fit B D ordinatim : Oportet Contingcntem circulum defcribcrc, ac 
fegmcntum A D B fimilc fitfcgmcnto BF C» & confcqucntcr fcgmcn- 
tum B D C fcgniento B F E. 

ConJlruWto &- Demonjlratio, 

Flaf EB tertiaproportionalisadrcftas AB BC, 
& fupcr E C diamctro dcfcribatur circulus E F C : 
Dico fa<flum quod rcquiritur. Patct pcr propofitio- 
ncmjS.bujus. 

PROPOSITIO LXJ. 

REAa A.C divifa fit in E & B , ut A B, B C , E B fint proportio^ 
nalcS) & fiiper diamctris A C , E C defcripti finc circuli , quos cz 
B eduda normalis BD, /ccet in D & F: 

Dico rc^angulum O B F aiquale tRc (juadrato C B. 




!DemonJlratio. 

CUm ratioDBC fit fubduplicata Mtionis A B B C.hdccft C B ad B E.cujal 
quoque fubduplicata eft ratio C B ad B F erit ratio D B ad B C cadem com 
rationc C B ad B F; & confcqucnter rcdlangulum D B F a;quale B C quadra* 
to. Q^od fuic dcmonih-aDdum. 



PROPOSITIO LXIJ. 



T 



I 



Ifdcm mancntibus, ducantur cx B rcGtz B G, B H quarum angulum' 
bipartiatur rcdta B D : 

Dico rcdangula G BK, DBF, H BL cfTc proportionalia. 



♦ Demonjlratio, 

RE£langulura GB K ad DBF rc^angu- 
lum • habet rationcm compoficam cx rati- 
oncGB ad DB, hoccftDBad HB, &cx 
rationcKBad FB, hoc cft F B ad L B. Scd 
ctiam rc^angulum D B F ad rcAangulum 
H B L habct rationcm compofitam cxijfdcm 
rationibus, nimirum cx rationcDB ad H B, 
& ex rationc F B ad L B : igitur ratio rcrtan- 
guli G B K ad D B F rcdlangulum cadcm cft cum ratione rc^anguli DB F ad 
redaflgulum H B L. ProporttODaliaitaque funt rcdlangulaG B K, D B F, H BL. 

PRO- 




< 



TANGENTIBUS. 

PROPPSITIO LXIIJ. 



STt A C divifa in D & F, ut A F, C F, D F fint proportionales, diame- 
trifque A C, D C defcripti finc circuli, quos ex F du(^a redla non 
nonnalis fccct in G & K. 

Dico redangulum G F K xquale elTequadrato C F. 



7)cmonJlratio* 



FTat rcrtac F C «qualis F M, & F D aqua- 
lis F O , diamccro autem M O circulus 
dercribarur , & fiat angulus G F H, qucm 
B F normalis ad A C dividat bifariam. Cum 
igirur cx conAru(flionc tam anguli A FG , 
CFHquam rcaa: MF,FC,& DF, FO 
jcqua'es fint, crunt quoquc rert.t N F, L F, 
& K F , P F Jtqualcs ; quia vcro A F c/l ad 
M F, ur C F ad F O, • crit ctiam ut A F ad 
MF,itaGF adFN(hoccftFL)& HF ad FP, hoccftKF? fc«qua!ia ica- b i<s./«ftl. 
quc funt recflangula G F K, H F L & confcqucnrcr mcdium proportionalc rc- 
«angulum B F B a^ ipfa cxtrcma rc<f*angula ncccflario habcc rarioncm «quali- 
raris, hoc cft redlangulo G F K, fivc H F L aqualc cft rc<flanguluin B F E « hoc c( 
cil C F quadratum. Quod erat demon(trandum. ' 




axjJhtimt 



PROPOSITIO LXIV. 

REaa A B divifa fit in C & D, ut A D, B D, C D fintproportio- 
nales,diametrifque A B, C Bdefcripti fint circuli , quos dux quje^ 



▼is redtJE , cx D du(kx, fecent in E, G,& F, H ; 
DicoGDeiTcadHDutFDeftad ED 



Demonjlratio. 

Rt^langulum G D E * aqualc cft quadrato D B. 
Sed ctiam • quadratum D B acqualc cft rcdlangu- 
lo HDF;igiturrc<flanpulaGDE,HDF funtJtqua. 
liaquarc'GDcftad H D ui FDad ED. Qiiodcrat 
dcmonftrandum. ^ 



f f: 




takmtm, 
itm. 



c 



i 



PRO- 



t4t 



DE CIRCULIS 



: PROPOSITIO LXV. 

RE6^a A B divira.fit in C & D , ut A D, B D, C D fint proportio- 
nalcs, tliamctrifquc A B, C B defirribanrur circuli, cjuos rcdta quac- 
vis cx D du(fta fecct in F & E , intcr A C fumatur quodvis pundum G> 
fiatquc ut G D ad A D , fic C D ad H D , diamctrifquc G B, H B itc- 
rumduocirculi defcribantur (ccantcs rcAam D£ in K & L: 
Dico E D cfTc ad K D, ut L D ad F D. 



!Demonfiratio. 

PEr conftru<Jlioncm A D cft ad G D, 
uc H D ad C D , crgo ' rc<flangulum 
a }6.ftxti. G D H acqualc cft A D C rc<flangulo,hoc 
cft •» quadrato D B , quarc G D , B D, 
hiy.fcxti. H D lincas funt proportionalcs ; igitur 
K D L rcftangulum .tqualc cft quadra- 
c<f3^«jju. toB D. cuiquoquc * .-cqualc cftrc^lan- 
gulum EDF, igitur rcdtangulaED F. 
K D L funt iequalia , adeoquc £ D cft ad 
KD.utLDad FD. 




PROPOSITIO LXVJ. 



Clrculi A B C, DEC contingcntes inviccm in pun<5^oC,ita (cdH 
fint pcr F B ordiGatim ad diamctrum pofiiam, ut figur* D F E, 
BF Cfimiles fint; ^ r ^ rt f\ 

Dico rc<aas D F, E F, F C, F B, F A dTc proprdonalcs. 



i)emori/[ratto! 

STcutDF adFE. ita cft F E ad FC, & quia 
fimilia funt fcgmcnta D F E , B F C cx 
conftru(flionc, ctiamcft DFadFE, ut FC 
ad F B; igitur quatuor funt proportionales 
DF, FE, FC, FB, & quia ctiam propor- 
tionalcs funt C F , F B, F A, patct proporti- 
onalcscflcDF,FE, FC,FB. FA. 

PROPOSITIO 




' aa, 

LXVIJ. 



Ilfdcmmancntibus, c cchtro F intcrvallo FC circulus dclcribator 
GHC. 

Dico tam D F, G F, A F quam F E, F H, F B proportionalcs eflc. 

7)emonJiratio. 

PEr Elemcnta rc{\x D F, F E, F C, hoc cft F iTproportionales funt, pcr pra- 
cedcntem vcro re<fl.T: EF, FC, FB proportionalcsfuntjPatct igitur rcilai 
EF, H F, B Fcandcm fcricm rationura continuarc. Scdctiam pcrpracccdentein 
conftat proportionalcs cftc D F, F E. F C ( hoceft F G ) F B, F A, igitur ciiam 
funt proportionales DF, FG, FA. 

PRO- 



TANGBNTIBUS. I49 

PROPOSITIO LXVIII. 

Dlameter A B divifa fitinC 3c D, uc A D, B D, C D fint propor- 
tionalcs, & cx D quotvis line* ducantur D E, D F, D C, D H, 
D B candem continuantes analogiara ; & fuper diamctro C B circulus 
defcribatur lecans proponionales lineas in pundlis N, M, L, K : 

Dico DE, DF, DG, D H, DB, DK, DL, DM, DN lineascflc 
continue proportionales. r ' 



,M Demonjlratio. 



CUm rcdangulum H D • «qualc 
fit B D quadraco, ut »> D H ad D B, 
ita cft D B ad D K ; Scd ctiam ut D G 
ad D H; hoceft D H ad D B , hoc cft 
D B ad D K, ita D K cft ad D L. & itc- 
rum ut D F ad D G , hoc cft D H ad 
D B fivc D K ad D L , ira cft D L ad 
D M ; dcniquc D M eft ad D N, ut D E 
ad D F. hoc 'cft D H ad D B, hoc cft DL 
ad D M. Patct igitur rcftas D E , D F, 

D G, D H, D B , I| D L, D M , D N.caivdcm analogiam continuatc. 
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m,v,. . m. ip R O P O S I T I O L X I X. 

R E^a AE divifa fictirpun^G) D utcumquc diamctrifquc AE, 
A D circuli dcfcribantur, quibus cx G reda occurrat in H & F: 
i^ico rationem H G ad F G minorem cfTc ratione £ G ad D G. 



'Demonjlratio. 



T^TatutEGadDG^fic AG ad BG. 

& diamctro D B circulus dcfcriba- 
tur.Qiioniam ex conftru<flionc pun^um 
B cadit intra circulum A F D, pundlum 
vcro D utriquc circulo communc cft, rc- 
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A FD, crgo rario HG ad FG minor cft rationc HG ad KG. SedTatioHG 
ad KG ajqualis cft rationi EG ad DG, igiturratio H G ad FG xninorcftra'- 
tionc £ G ad D G : Qupd crat dcmonftrandum. 



PRO- 



6¥ C^fRCULIS 

PROPOSITIO LXX. 



IirJem po^iris, dacatnr in fiipcr rcAaG N ut angulus N G E minor fic^ 
angulo H G E : 

* Dico rarionem H G ad F G minorcm eflc rationc N G ad MG. i 



7)emonftra(io. 



STcut N G ad M G ita E G fiatad RG , & 
..^.„.j-. AGadBG, crunt • punrta R M B ad 
femicirculum, cujus diamctcr critB R, & 
punrtum M communc crit fcmicirculis 
- A F D & B M R. Cum itaquc cx conftru- 
.•i/.vt*t{ ^ionc pun^lum B cadat intra circulum 
A F D fitquc ratio N G M , hoc cft E G R, 
minor rationc E G D.cadct R intcr D & E, 
fccabitur itaque circulus A F D femicircu- * 
lo BM R in M. Cum igitur cx conftru<ftionc angulus NGE, minor fiC angutd^' 
H G E , rcda H G occurrit fcmicirculo B M R intra circulum A FD in pun(fla. 
b 25.^« K, quare raclo H G aJ FG minor chcracionc H G ad K G ^ hoc cA N G ad M G. 




PROPOSlTIO LXXjl 



I 



ifJem pofitis tiifcuOs (ic puti^o G : Dico omncm rationcm minorcm 
racionc E G ad D G majorem vcro racionc Sijualicads , cxhibcri 
t G tirculu occarreotcm. • ' 1 ' 



foHc pcr re^am cx 

J)cmonjlrath, 

DAta fit ratio K ad M majorjs iiMCri 
qualitatis , minor rationcEG a^ 
DG. & fiatut KadMitaEG adG R 
& A G ad G B; diamcrmB R circulus 
dcfcribator,qui fcccr circulum A D in 
F , pcrt" cx G Tc^2 ducatur occurrcns 
circirto AH E in H; • patct ratio^cm 
H G ad b6. hoc cft K ad M, & coofc- 
quCntcr omnem rationcm minorem 
rarione E C» ad D G , & maiorcm ratid- 
ne acquilicacis exhibcri ponTe ad fcnfam propcxfiuonil, 

O hr. OH snoiJCT flo^onjm 

-.1:! ^13 •iuuii.'; i t) H r ■ -■ ' ' 




TANGENTfBUS. 

PROPOSITIO LXXII. 




a tm. t. 



hiUdtm 



COnting^ inviccm in C duo circuli A B C, pEC,& ercAaof- 
dinatim B F, angulup G F H bilccct: '^''^ ^ 
Uico rationem A F D codcra racioni* intervalio excederc racionem ' 
G F K, (juo ratio H f L (kjjpcrat C F C rationem. 

• ^ Dmonjlratto. 

RArio A F D • du^a in C F C racio- 
nem, squalis elt duplicatsc racioni 
B F E hoccft racioni B F E Aw^x in fc^ 
cum fmcproportionalcs rcftac A F, B F, 
C F, & D F, E F, C F& communis C F. 
Scdctiam funcproporcionalcsG F, B F, 
H F, & K F, E F, L F, igitur ^ propor- 
tion;ilcs func rntioncs G F K . B F E, 
H F L, quarc G F K ratio ducfla in rx- 
tioncm H F L xqualis cft rarioni B F E 
dii<fl.r in fc} igitur racio A F D duftain C FC acqualis cft rationi C F K , Axidix 
in H F L rarioncra, &confcqucnccr rario A F D cft ad rarioncmC F K, uc racio c^o. W.r, 
HFL ad racioncm CFC, ac proindc «codcm imcrvillo racionis fupcrat ra- tm.h^iu 
tio A F D racioncm G F K, quo racio H F L lupcrac C F C racioncm. 

PROPOSITIO LXXIIJ. ^ 

Ilfdem mancntibus , ponantur redx F M , F N , quarum angulum 
bipartiatur rciila F B : 

Dico rationem M F O i ratione G F K , diffcrre codcm rationis in- 
tervallo, quo differt ratio H F L 4 rationc N F P. 

Demon/iratia. 

QUoniam tam tc^x M F , B F, N F, & O F, E F, P F, quam G F, B P, ' 
H F, & K F, E F, L F proportionalcs func, crunc • rariones M F O, B F E, , 
N F P, & G F K, B F E, H F L proporcionalcs, adcoquc rario M FO duAa in a/.T 
N F P rarioncm jcqualiscft racioni B F E dxi^ix in fc.cui quoquc .rqualis cft racio fr»f. i^( 
G F K duda in rationcra H F L ; xqualisiuquc cft ratio M F O in N F P ratio- " 
ncm rarioniG FK duAx in rarionem H FLiigicur ratio M F O eft ad racioncm 
G F K, uc racio H F L adracioncm N F P , hoc cft racio M FO codcm rarionis 
intcrvallofupcrac rationcm G F K, quo racio H F L ftiperac rarioncra N F P. " 

PROPOSITIO LXXIV. 

IlfHem manenribus : Dico triangulum M F N ad triangulum O F P 
eandcm habere radonem , quam habct G F H triangulum ad trianga- 
lum KFL. 

Demonjlratio, ri r ' /. q- 

TWangulum M F N cft ad triangulum O F P, uc • rc(?langulum fub M F & tCUvms 
F N ad rctftangulum fub O F & F P. Sed > rc<ftangulum M F N ad O F P 
rcftangulum habcc racioncm compoficam cx racionc M F ad O F & ex racione " ^*" 
NF ad PF, hoccft, cx racionc MFO du<f^a in racioncm N F P. Similitcr J^'; . 
oftcndicur racioncm crianguli G F H ad criangulum K F L candcm cfTc cum ra- ''^'^'^ 
tionc G F K duifla in racioncm H F L. Cum igitur racio M F O in N F P cadcm 
ficcumractonc G F Kdufta in raciqncm H F L, Pacct criangulum M F N cflc ad 
triangulum O F P uc triangulum GF H ad K F L triangulum. 

PRO- 



1 tm. K 



H'!-'nd b" CtO 



DE CIRpULIS,,x 



S!nt A BC> D E C contingcntes circuli in C , & poITta^orJinatiru 
F B , ut F C minor fit rcdta D F , duda deinde F G , ut ratio G F H 
mcdia fit inter rationes A F D, B F E : fiant rationi G F ad F H xqualcs 
rationes A F K , C F L , & fupcr diametro K L dcfcribatur femicir- 
culus K H L , pofitoque arcu E M intcrvallo E F, ducatur F N occur- 
rcns arcui M E in Q^inter punda M & E , 3: fiat ut C F ad F H j. 

F adFO ad perimetrum DEC: ■ 
^ Dico puo<^tum O cadcre inter E & C. 



T>emonJlratio, 



v 




r 



QUoniam re<fla FNoccurrant arcuiMEinQ^, eflquCratio BPR^qualis 
rationi N F P ; igitur punftum P cft intcrpunfta M & R , & rcfta FP 
rpinor quam FQ_, hoc eft F E : Q^arc fi fiat FO xqualis ipfi FP, crit FO 
"xm^ jJi"ca minorquam fit linca E F. Cadet igitur pundhim O intcr £&Cpuadls 
\% arcu £ C : Quod fiiit dcmonftrandum. 



S 



PROPOSITIO LXXVI. 

Int cadcm cjnae prius, & intcr pun^^a H,Min arcuH MPponatur 
reda FS ,&fiat utGF ad FH, ita SFad F V in circulo DEC: 
Dico pundum V cadere intcr pundta H & E. 

7)emonJlra(io. 

RAdio FT dcfcripto arcuTV ducarur FVj* Quoniam XF rc^a major 
cft quam FT, crit ctiam XF major quam refta FV, cft autcm FT 
majorFM, hoccft FEi igitur rcdU F V tcrminatur in punfto V, intcrpun» 
aa H & £. 



PRO- 



TANGENTIBUS. 



PROPOSITIO LXXVIJ. 



Slntitcram dno circuli ABC,DFC fefcin C pun^o contiagcntes, 
& normalitcr credla fit EB, & ratio G EH media fit inter rationes 

AED & BEF, & fiat ot GEad EHita AE adEK, & pcrKL &H 
circulus defcribatur habens centrum in redta AC;denique intervallo 
E D defcripto arcu D L, inter D & L, ponatur quaevis E M occurrcns 
arcui D L in N, & fiat ut G E ad E H ita E M ad aliam : 

Dico hanc quartam cxhiberi non pollc per redUm cx E cdudam , 
& terminatam in circulo D F C. 



7)emonJlratio. 



o 




QUoniam ex conftruftione rcaa E M occurrit arcui D L inter punfla D & L 
ent E O major reai E N. Cum itaque > ratio M E O cadcm fit cum rationc ay^Mw 
G E H, & E O nujor EN, hoccft E D, qusiiuxima cft rcaarum, qux cx punfto 
E cduci polTunt ad perimctrum D F C, patct tcOx EO (tqualcmcx E adpcri- 
mctrum circuii D F C poni noo pofTc. 



Corollarium, 

P Atct cx tribus his propofitionibus fi intcrvallo E F dcfcribatur arcus F P, & 
fimilitcr intcrvallo ED arcus DL, quod omncs linca; protracfla: cxpun^lo 
E fccantcs arcum L P quartam proportionalcm habcrc poffint qux pcrtingat 
cx E ad arcum DEC, itt ut cxhibcat radoncm GEH. 



PRO- 



DE CIRCULIS 



PROPOSITIO LXXVIIJ. 

Slt A B divisi in C, D, E, ut ratip A D C xqu^lis C\t lationi B D E, 5c 
crigatur D F ordinatim ad A B, 3( fl^pqr 4^4"^^"$ A B, Q E| A 
CB circali defcribantur : - " 7 ' 

Dico redam D F in G& Hproportion^litercflcdiviiamj&pundiw 
G effc communera intcrie<5lionem circulpruni E a C G 1$ i 
reftx DF. 'i O v.i n.? zZ i , M\ u 
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'Demonjlrath. 



■ J UI I: 



Uoniam Une« A D, D F, I) B propor- 
tionalcs funt. uti & C D, D G , DB igi- 
tur • ratio ADC duplicataed rationis F D G, 
prout pun^lum G cft in perimetro C G B. 
frtf. 117. Similiter quoniam B D, D F, D A, & E D, 
DG, DA proportionalcs funt , critratio 
B D E duplicata rationis F D G prout G 
punftum cft in circalo A G E. Eft autem cx 
conftrudione ratio A D C arqualis B D E , 
igitur ratio FDG prout G eft in circulo CGBcadera eftctim rationcFDG 
prout G eft in circulo A G E. Igitur pun<Jlum G'eftcommunisinecrfc^lio circulo- 
rum A G E, C G 3 & lincac D F. Sed ratio A D C eft duplicata rationis F D G, 
b 2 j. riD». &•» ratio FDHxqualis rationi AD]C, igitur etiam ratio FDH duplicnta cft 
fcf»j rationis F D G; proportionalcs itaquc funt rcdap F D, G D, H D.Quod fiiit dc- 
monftrandum. - - 




LIBER. 




L I B E R 

QUARTUS 

' D E 

E LL I P S I 

AD LECTOREM- 

On raro,etiam intereosqui Geometricis infiidarunt,* 
controvcrfia movetur, utram hoc vel illud Problema 
in numerum eorum admitti dcbeat , quae Geometrico 
ritu fialuta fiint. Afferunt cnim nonnulli nullum Pro- 
blema Geometrico tenorc refblurum dici pofTe, cjuod 
uJlo pado in fiio difcurfii Conicarum feftionum ad- 
mixtam mentionem involuit. Quo fcnfu necefiariurfi 
cft, ut afferant, nullum poffe dari Probleraa Gcomctricum in matcria Co- 
nica, qu« dodrina valde violenta eft, & i fenfu Anticjuorum Gcoractra- 
rum prorfus aliena, ^ui Conicas confi Jvirationcs co fine in Geometriam 
invexcrunt,ut quac vi communis Gcomctrix dcmonftratu difficilia funt , 
Conicarumfcdtionumproprietatibus expedircntur.Operx pretium itaquc 
judico, rationesGcometricas e proprietatibusConicaru fc^tionQ clicicitu- 
rus, quis de hac Geomctrarum controverfi^ lenfus fit paucis pr«mittcrc. 

Primo itaquc ;dico : Gcometrica dari Problemata ex mente omniura 
Gcometrarum , in materia Conicaj qua: affertio ita ccrta eft,ut fine Ar- 
chimedis, ApoIIonii, 8c reliquorum antiqui farculi GeometrariS injuria. de 
cjus vcritate ambigi non pomt. Signa autera qux conftru<5tione Geometri- 
Cam intcrventu fedionis Conicsevitiant, funt potiflima qux fubjungam, 

Quandomm confiruUio ahqtM non fit ^eometrica,fed Conica* 

PRimo fit v. g. problema propofitum : dati* 
duabus rcdlis A B, B, Cj Oporteat duas me- 
dias intcr illas exhibere. Pro conftruftionc fiat 
re^tangulum fub datis A B, BC, & circulo pcr 
punda A, B, C, dcfcripto, dcfcribatur «nter af- 
fymptotos B A, B C, pcr pun<5tum D hypcrbola, 
c^ux fecct circulum in pun<5toF; Conitat A B, 
B E, EF, BC re<5tas elle in continua analogia. Vide prop.138. lib. 6. 
tom. z, Oicitur 
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Dicitur haec conftrudio non elTc Geometrica, co quod pun(5lum F non 
fit inventura, per reftam lineam vel pcr circulum, d dato ABC divcrrum. 

1. Si in eodem problemate pro conftrudione, 
jubcatur defcribi parabola, cujus vertex B & iatus 
rcclum BC, occurrcns circuloprioris fchematis in 
F; habcbitur pundum F , non lolum pcr hyperbo- 
lam, (cd etiam per parabolam inventum. Nihilo- 
minus necdum pertingit conftruAio ad Gcome- 
tricum nitorem,ob rationcm jam allatam. 
. 3. Si data ftnt A B, B C latcra re^ta parabo- 
hrum, intcrquae duo media pro- 
portionalia latera requiruntur, 
& F pundum interfedionis 
duarum parabolarum aflignetur 
ad folvendum problcma , haec 
•conftrudlio Georaetrica non 
crit : nam punftum F inventum 
cft per iblam duarura parabola- 
rum intcrfeftioncm, non autem 
per duorum circaloram , aut 
duarum re(^larum , vcl circuli 
vnius cum reda linea. 

4. Si datdparabol^ cujus axis 
AB, quis cxigat cxverticc A 
conftitui redam AC acqua- 
lcm rcAae D, intcrvallorcdx 
D cx centro A,dcfcribatur cir- 
culus E C B, qui intcrfccat pa- 
rabolam in C, tunc Geometri-. 
ce pundtum C inventum non 

crit , fcd tantura Conice : Ad invcntioncm cnim punfti C rcquiritur vd 
linca vel alius circulus,qui aflignatper interfc<5tioncracomraunem tam 
circuli ECB, quam parabolac ACF,punduraC. Tunc cniracoinci- 
dit conftraAio, cum ca, quam paulo poft tamquam Gcometricam admit; 
tcmus. ^ 
Atque hi funt cafus lincares , qui problematis foiutioncm vitiolam 
cfticiunt. 

Quanam fit CouftruBio ^eometrica* 

PRimo fi quis dato circulo 
A B C , cujus diameter A C 
datam A B hneam in circulo po- 
ftulaverit conftitui Gcometfcc 
id fiet fi centro A intervallo A B 
femicirculus defcribatur , qui oc- 

currat 





currat (eraicirculo A B C in B. Euclides enim eaJcm piaxi ufus eft , 
ia (blutione primi fui problematis, <]uo podulat fuper data reda triangu- 
lum xqualiterum conftituere. Et haec eft conftrudio pcr quam A^4. pun- 
€tum Q 'm parabolavolumusinveniri, utGeometricedicacur inventun). 

Priulquam ulterius hunc dilcurlum profequar, lubet hic aliquid anim- 
adverfione dignu proponerejfcilicet: non magis aut minus parabolam e(Te 
determinateexhibitam, perexhibitionemfuiTatcris refti, neque ellipfim 
pcr datos utrofque axes , quam fit iplemet circulus dato radio. (^id 
cnim eft efte determinatum in Geometricis, quam aliquid pcr fignum 
aliquod ita effe defignatum, ut illud ab alio prorfiis diftinguatur in fiia 
ipecie? Igitur fi circuluro radiusfuusaboranialiocirculo ita diftinguat, 
Bt per illumab orani alio dignofcacur diverfus , cum idem contingat in 
parabola, idem in hyperbola & ellipfi , ncceflario etiam admitti debet, 
efTc tam dcterminatam parabolam per fuum latus re<flura,& ellipfcs,per 
liios Axes, quara quivis circulus per fuum radium. 

Hinc fequitur, dum datur circulus per cxhibitionem fiii radii, non ma* 
gis Geometrice dari, quam parabola auignato fuo latere re<5lo ( cum in ta- 
libus alTuraptis nulla conftructionis Geometricz vel Conicae fiat mentio) 
fed tantum aliquod Iraaginationi forraetur idolura, quod altcrius Icnagi- 
nationi volumus explicatura, in ordine ad difcurfum vel veritatem ali- 
^uam illi perfiiadendam. 

^ His pontis , ut ad rem noftram difcurfiim hunc accommodemus : 

i.Sit A latus re<5tu parabolx, 
cujus axis B C, & fiat rei^ban- 
^Io fiib A & B C xqualequa- 
dratum C D, & erecfta fit C D 
• Dormalis ad axem B C. Dico D 
pun<5tum elTc Geometricd af- 
^gnatum^in parabola, cujus latus rectum cft A.Nam ficut in circulo EFG, 
li fiat rcctangulo E H G ^quale quadratum H F, verc & Geometricc di- 
cicur pun<^um F exhibitum, eo quod ea proprietas fit e priraariis circuli. 
Ita quoque in parabola punctumDvere Gcometrice dici debet exhibi- 
tum, cum illa fit primaria parabol? proprietas, qux rcquirit, utquadrata 
ordinatim applicata arqualia fint re<^angulis fub laterc re<^o, & rcdta B C, 
quae eft diametri intervallum,d cujus terraino erigi debet ordinatim appli- 
canda. Haec alTertio manifcftior fict fi penitius confiderecur. Afteritur 
cnimquodjficut circulus tranfiens per pun<5taE & G revit^ EG(fi EG divifa 
fit in aliquo pundo H, & re<5ta H F mediapro[X)rtionaIis inter GH,& EH, 
cx pun<5to H ere<5la fic normaliter ) etiam tranfeat per F : ita quoquc datis 
B C, C D fibi ad re<5tos angulos conftitutis, fi exhibeatur tertia A, re<5tc 
inferri, quod parabola habcns verticera B, & latus re<itum A tranlcat per 
pun<5tura D. Undepatetquamvisre<5ta A, quxprolatcrc re<5to paraboljc 
afTumiturj deterrainatamaliquam parabolam afiignat, cam tamenpropric 
^ in rigore loqucdo nec Conicc nec Geomctriceexhiberi, antc cxhibitio- 
nem normalis C D. Omnibus autem notum eft verefic Geometrice inve- 

Y 3 niri 
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niri mcdiam intcr A & B C,camque ex C normaliter erigi pofTe ad rcAam 
B C; igitur & conftat Geometrice invcntum efTe pundtum D, pcr quod 
tranfit parabola , habcns latus redum lineam A & axem B C. 
. Eodem modo fi detur parabolaj A B C 
latus rcdtum D, & altera «^uacdam linea E, 
petaturquc conftitui redta E ordinatim 
ad parabolam A B C, fi fiatut quadratum 
B C ad E quadratum, ita re(fla AC ad AF, 
Sc erigatur F G aequalis E : vere Geomc- 
trice aftignatum eft pun^umG, &re(5ta 
F G eft Ibo loco conftituta in parabola, 

per latus fiium redum dcterminata. Conftat ex natura parabolae. 

Si autem dentur dux parabol.Te , Ap?^^ ^ 
hoc eft, fi dentur dux redtae B C , 
D C & ex C ere(5ta fit quacvis or- 
thogonalis C A , & data fit ratio 
quacdam E F j Uneae autem KScL 
fint tcrtiae proportionalcs ad D C, 
C A & B C, G A, & conlequenter 
fint latera re(5ta parabolarum, qus 
habeant vertices D, B & commu- 
ncmordinatim pofitam CA. Sihis , 
pofitis poftuletur duci re(5ta G C, 
qus occurrat parabolis in G & H, 
ita ut feda fit fi;cundQ rationcm E ad F, uti nos facimus hic I. y.de parabo- 
la, oportct ratum facerc conftru(ftionem noftram verecfte Geomctricam. 

Inventa funt pcr conftru(5tionem noftram indcpenter ab omni mcnrio-i 
ne Conica ( ut patebit fuo loco ) pundta M & N, quibus inventis fit ut li- 
nea D C ad D N itaquadratnm A Cad N H quadratum, utque linea B C 
ad B M, ita A Cquadratumad quadratumGM. Hucufque nallaullius 
lectionis Conica: htmcntio : tamen his pofitis oftenditur , quod puncta 
G, H, C, fint in directum, & G & H ad parabolas determinatas , ac daras, 
denique quod re(^a G C fe(5ta fit in H (ecundura rationem E ad F,Pun(fta 
itaquc G & H invcnta funt pcr rcdtas M G, N H Geomctriccj 8c confe- 
quenter data eft vcre Geometrice, rc(5ta C HG, qux fuit poftulata : Adeo- 
quc problcma quod, datis duabus parabolis A B C, A D C requirit cx C 
conftitui re^tam G C, quae divifa lit d parabolis lecundum datam ratio» 
nem , vcre Gcometriccd nobis Iblutum eft. 

Verum fi jx)natur tcrtia parabola A O P, inquiratur autem an punctura 
O Geomctricc per re(ftam Q G fit aftignatum : Refpondeo nullo raodo i4 
fadtum : nam illud uUo alio modo inventum non cft, quara per lincam cx 
C edu(5tami pun(5ta autcm G& H cxhibita funt per medias proportionales 
intcr lineas datas D N & L, & B M & K. Quod fi perpcndicularis cx puni 
<fto O ad lineam B C invcnta effct, tunc poftct ctiam dici, pun(ftum O in- 
vcntum clfe Geometrict^. Atque ha*c fufficerevidentur, utIe<5torinteIIi- 
gat, Problemata, in materia, conica a nobispropofita, vere Geometricc 
eftefolutal LlBEa 



LIBER QUARTUS ■» 

,X)E ELLIPSI 

' A R G U M E N T U x\I. 

Llipfis proprietatif pramifi lib. 4. tom. i. hoc libro 
pauca comnmittts Jiim, qua ad fcopmriy ad quem colima- 
hamy difcurfum mflrum deducerent* Tentavi itaque pcr 
proprietates diamctrorum conjugatarum^ eo tandem fi^ 
luni deducere, ut inventis tribus rationtbus proportionalibus , ad ali- 
(juam ratwmiH devenirem, qu^ inter duas aatas rcBas duas medias, 
imo qtiotvify fuppeditaret. Quod quamvis neque hlc ncque in trian- 
gulis aut circulis, neque etiam in parabolis ( ut pofieapatebit ) ex fen* 
tentia affecutusfum^plurimum tamen ki connatus noftri adjumenti 
attulere^ ad naturam rationum petiitius percipiendam , viafque plttri- 
mas apperuerCj quibus infiflens ad Vniverfalem diu defiaerati pro- 
hlematis folutionem ^eometria Jludiofus poteft pervenire; ab iilir 
quamvis atasjhiio ac morbis afftiUa cogit defte&ere iifque conten- 
$um efii, fuibus libro ultim vtiiverfale eS\defoIabium expedire co* 
ftabimur^ fpere tamen labores noftros LeQori non ingratos fore» 

P A R S u N I C A- 

Expropnetatihus diametrorum conjugdUrmn varia rationes eliciuntur. 

trrr.W^PROPOSITIO PRIMA. 

Slnt A-BC fcmiellipfeos (cmiaxcs A D, D C & data fit ratioE ad 
F niinor ratione A D ad D C : Oporteat in Ellipfi daas exhibere dia- 
inetfo9 coujugatas M D, D N, quae datam habeant rationcm E ad F. 

Conftrudio &• T)emotiftratio. 

T Ungantur ad angulum redum du£c li- j© 

nearG I^, t l^,ut G L fic aequalis A D & f k_ 
L K aiqtialis DiC , ducaturque G K, qui 
divis^bifariam ^n O, intervallo GO def- 
cribatur femiofculus GLK, conftat pcr 
clcm r illum tranfirc per pun(fla L & K : 
tujn in liunicirculo G 1 K inclinentur dua 
li^cjc G H, H K ad angulum rciflum , qua: 
4<itam habcaiit rationem ■ B ad F : dcinde 
ccntro D , inrervallo G H defcribatur cir- B 'D 



cuiu», patatiilumeHipfiro fccarc, quo pun- 
fto Geomctricc inv«nto per lib. 4. 
tom. I. pooatur diamctcr MD, & illi 
-coniugAU D N. Dico MD , D N habcrc 
rationem E ad F. Dcmonftratum id eft 
tm%utib.j^.prof, 108, 
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CI m quadrihte At>C ponafur rc<fla DP «qualis DM, qu* cotijugatacft 
^-'diamctri DN, dicitur PD N (c<flor fub diamctrts conjugatis , non quidem 
fitu auc pofitione talibus, fcd tranflationc ab alio cllipfis quadrantc, ad cundcm 
in quo cft altcra conjugatarum. 

PROPOSITIO IJ. 

Slnt A D , DG fcmiaxes quadrantis cUipfcos, &qu3fvis ponaturdia- 
metromm inxcjualium conjugatio ED, DF in quadrante AfDC; 
Dico rationcm A D ad DC majorem effe ratione ^ D ad DF. 

7)emorj/iratio. 

Flat ut F D ad ED fic C D ad D H,»eric ut 
A D ad H D , ita ratio AD ad D C ad ratio- 
nem E D ad F D.quia vcro E D «» rainor eft quam 
A D, & F D major qnam D C, fiAum autcm fir 
uc F D ad E D, ita C D ad D H, cric D H minor 
quam A D; igicur & rario E D ad FD minor cft 
rationc AD ad DC. Quod crac dcmonftran- 
dum. 

Corollarium. 

SI in codcm quadrantc A D C, ponantur diamctri du« conjugatae K D, DL^' 
qu.T cadant cxtrafcdlorcm E D F: cnt ratio KD ad D L major rationcE Dad 
D F. Si vcro KD, L D cadant intra fc<florcm E D F, crit ratio E D ad F D majoc 
ratione K D ad L D. Utriufciue dcmonftratio, cadcm fit mcthodo, quipraKxdcns 
propofitio dcnaonftrata cft. j/j \ | X ^ 1 

PROPOSITIO IIJ. 

ESto A B C quadrans ellipfcos fub fcmiaiibus A C, C B & in qua- 
drante quaevis diamctrorum.conjugatio DC, EC, &czD&£du- 
cantur normalcs ad axcm AC. 

Dico feaorcs A C D, E C B aequalcs clfe , uti 8c triangula F D C, 
G E C zquaiia. 

• T)emotiflratio* 

POnatuc I C diamctcr in altcro quadrantc , 
acqualis CE , crit • AKCquadrans fcquali» 
quadranti C I D. Ablata igirur commune fc<Jlo- 
re I C A , manct I C K fcftor , hoc cft fe<flor 
E C B, aqualis fc<ftori A C D;'» igitur jundlis AD, 
E B arqualia funt triangula A D C, C E B.Dcmit- 
tatur autcm cx E normalis E H ad axcm C B, & 
ex D normalis D F ad axem A C, • erunc xciXx 
C B, C A fimiliter in F&H divifac ; Quare uc bi 
AFadFC,ica BH,adHC,&uc AC ad AF 
ita B C ad B H, & permucando ut A C ad B C, ita A F ad B H : Sed^ ut AC ad 
B C ita E H ad D F, igitur ut A F ad B H fic EH ad D F , * acqualia igitur funt 
triangula A D F, E H B : funt autcm & triangula A D C, C E B inter fc acqualia, 
igitur & FDC, C EH, hoc cft GECfuntintcrfca^qualia.Qpodfuit dcmon- 
ftraudum. 

PRO- 
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PROPOSITIO IV.^ 

Slnt A C, C B remiaxes quSdrantis ellipfis A B C, in quo quivispj^ 
natui lcdor fubdiametrisconjugatis DC, EC. o frf -1. 4 

Dico omnes diamecros conjugatas, qur in quadrante A B C pofitx <e- 
dorem faciunt majorem D C E , cadere extra le<5torem D C E; cas vero 
quae minorem conftituunt le<5torem, cadere intra (e^orem D C E. 



*DcmonJlrati6, 



■\- r ■ 




Sltenim quivisfedlorFCG fub diftmetris conjugatis, ma- 
jor fe<Jtorc D C E.Dico latCrailiius F C, C G caderccxtsa 
fctflorem D C E. Quoniam cnim F C , C G diametri funt 
conjugatic in quadrantecUipfcos , crit • fedor A C F a;qualis 
fcdori G C B, e.1 autem cx hypothcfi fcdor F C G ma)or fc- 
^orc D C E, igitur fedlorcs duo reliqui A C F, G C B mino- 
res funt duobus reliquis A C D, E C B : Quia vcro A C D, 
E C B fciflores intcr fc arqualcs funt, crit fedlor A C F minor 
fc<ftorc A C D, & fcdor G C B minor feaore E C B , igitur 
Tcdx F C, G C cadunt extra fc<Jlorem D C E.Similitcr oftcn- 
dam diamctros conjugatas,quns in quadrante A B C fc<flores intercipiunt minorcs 
ipfo fe<flore D C E, cadwxincraD C E. Qjiod^rat dcjnonftrandum. 

(^orolUrium. 

SEquitur ex hac, & ex.prop. 1. hujus fi fit fe<flor D C E quicumquc fub dia 
tris conjugatis,quod ratio D C ad C E fit minima omnium carum rationd, qu.lii 
contincnt laccra fc<ftorum, fub diametris cOnjugatis, majorum fe^rc D C E ; & 
cadem ratio D C ad C £ fit maxima omnium rationum,qux exhiberi ponfunt a la- 
tcribus fe<florum, fub diamctris conj ugatis, minorum fedlore D C E. 



PROPOSITIO V. 



Slnt A D, D B axes ellipfeos C A B,&E D, F D, quxcumquc di^ncp 
trorurti in«qualium conjugatio ; 

Dico re(ftangulum fupcr A D & D B minus clTc redtangulo fupcr F D 
& E D. 



T>emonJlratio, 

PErficiatur parallclagramrtium FGED inan- 
gulo pofitionis FDE , iccm rcftangulum 
A H B D : per prop. 7I' lib. +. tom. i. redlangulum 
A HBD jequale eft parallclogrammo FGE D. 
Scd parallelogrammum FGED minus cft re- 
^angulo fuper FD, E D, ut patct cx Elemcnris, 
igiturrccfiangulum A H BDmmuscft rc<flangulo 
fupcr F D & E D. Quod crac dcmonftrandum. 




DE ELLIPSI. 

PROPOSITIO VI. 

Slnt A B, B C axes Elliptici, & D B, B £ diametri coojugatx , E H 
normalis ad D B : 

Dico reaangulum fub DB & E H aequalc clTc redangulo fub dimi- 
dm axibus A B , & B C. 



T)emonJlratio, 

m 

/^Stendimustomo primolib 4..prop. 71, rcilangu- 
^-^lum fub dimidiis axibus atquale cflfe parallelo- 
^,,- '1 , grammofubfcmidiametriscon)ugacis.Sed*pcrElcm: 
xtXjM P^*^'Iclogrammum fub fcmidiametrisconjugatisDB 
*^r^' B E aqualc eft rcaangulo fub rcftis D B , E H, cum 
E H cx conftrudione normalis fit ad re<ftam DB. Con- 
ftat igitur rcftangulum fub D B , & E H .-cquale c/Tc 
rcdangulo fub rcdlis A B , B C. Qiiod fuit dcmon- 
flrandum. 




PROPOSITIO VII- 

DAta Gt Ellipfis cujus axcs A B, B C : Dico in illa cxhibcri pofle 
redangulo A BCaequale redangulum , cjuod conftet lineis, qua- 
rum una fit minor A B altera major B C , qux rmes habeaat dacam 
jrationem, minorem tamen ratione A Bad B C. 



-Li 
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7)emonJlratto. 



FDnatur quatvis ratio D ad E majoris insqualitatis , 
minor tamcn ratione A B ad B C, & fiat rc(^tangu- 
lo A B C aqualc recflangulum fub rationc D ad E, fitquc 
^lud reaangulum F G , & fiat reaa: F arqualis BH, 
Cujus conjugata diamcrcr fit B K.ducaturquc K L pcr- 
pendicularis ad H B : Dico quod recflangulum H B K L 
scqualcfit rcftangulo ABC, patct pcr propofitioncm 
praccedcntem. Sed ctiam cx conftru(flione rcdangulo 
A B C rcqualc cft rc^angulum fub F & G, igitur rcdlan- 
gula FG. H B K L icqualia funt ; cum itaquc BUx- 
qualis fit re&x F, crit quoquc K L a:quali$ G, adcoquc 
rcaangulum H B K L fub rationc FadG,hoccllDadE. 
Patct igitur vcritas propofitioois. 
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PROPOSITIO VIIL 

Slnt lineat diametralcs A D, D E, D B propor- 
tionales , & D F conjugata diamcter ipfi D E, 
& F G perpendicularis ad E D : 
Dico re^tam F G acqualem efTc diamctro ED. 

Demonfiratia, 

REAangulum E D F G • «qualceft rcftangulo B D A; 
quia vcro propornonalcs funt rcftjc A D, D E, D B 
cx conftruAionc , ' rc<flangulum B D A .'vqualc cft qua- 
drato DEj igitur ctiam reiflangulum EDFG rcqualc 
eft quadraco D E , adeoquc E D , F G lincx a;qualcs 
funt. 




PROPOSITIO IX. 

Slnt iterum line* diamctrjles A D, D E, D B proportionales, & inter 
E D, & D B roedia projwrtionalis fit diameter D F,cui conjugata fit 
D G , (itque ad D F pcrpendicularis G H , denique D K mcdia fic iotcr 
PE&DA: 

Dico redas G H , D K iequales cfte. 

7)emonfiratio> ' T 



i .i 



OUoniam corfjugaM: funtPD, DGdiamctri, & 
rcdta G H pcrpendicularis ad F D , • Crit rcAan- 
gulum fub F D & G H a:quale re<flangulo B D A,hoc cft 
quadrato D E , cum cx conftrudionc AD , D E, D B 
i>roportionalcs fint. Quia vero tam D K mcdia cft in- 
tcr A D & D E , quam rcda D F mcdia inter D E & 
ID B, crit quadratum D K ad D F quadratum ut re^an- 
gulum ADE ad reftangulum EDB; cftkautem re- 
«flangulum A D E ad rcdangulum E DB , ut A D ad 
D B, igitur quadratum D K cft ad quadratum D F ut 
A D ad D B. « Scd quadratum K D ad D F quadrarum 
cA in duplicata rationc K Dad D F, igitur ratio A D 
ad D B duplicara cft rationis KD ad D F ; fed ctiam 
ratio A D ad D B duplicata cft rationis A D ad D E; x- 
q ualcs itaquc funt rationcs A D ad D E & K D ad D F: 
Katio autcm A Dad D E duplicata cft rationis K Dad D E, igitur cjufilcm ra- 
tionis K D ad D E duplicata cft ratio K D ad D F, & confcquentcr proportio- 
nalcs funt reftae K D , D E , D F, adeoquc rcilangulum K D F arqualc cft qua- 
drato D E , hoc cft rc Aangulo D F G H. Patct itaquc rc<flas G H , D K arqua- 
lcs cflc. 
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DE ELLIPSI. 



PROPOSITIO X. 




IN Ellipfi ABC ponanturin continua analogia reftx 
AB, BE, BD,BF, B C, &inter A B, BEmediafit 
B G cujus conjugata fit H B, cx cujus extrcmo H duda fit 
rcfta H K normalisaddiametrumG B. 

Dico rcdlam H K .Tc|ualcm cfTc line« quxcft media intcr 
BF&BC. 

7)emonJlratio, 

»€.hi^ "n Eftangulo » A B C rtiqualc cft rcftangulum G B H K; fcd rc-| 
^ ' dlangulum E B F cidcm rc(Jlangulo A B C aquale cft , igitur 

ctiam re^langulo E B F jcqualc cft rc^langulum G B H K. Siau- 
tcm fiat rcda B L media intcr B F & B C, tunc quoquc rccTkan- 
guium GBL rcdangulo EBF, hoc cftG B H K n:qua!c crit, 
adeoquc H K xqualis ic&.x B L, hoc cft mcdiae inter B F/ & B C 

Corollarium, > 
• > 

QUod dt<f^um cft duabus hifcc propofitionibus intelligtdum ell dc quovts im- 
pari numerodiamctrorum in contlnua ferie cxiftcntium, quflc funt m fcrie U- 
ncarum,quarum maxuna & minima fint fcmiaxcs, utpatct difcurfum propofitio- 
num confideranti. < 

PROPOSITIO XJ. 

INter cxtrcmas diametros Elliprcos, ponatur auxvis BDdiamctcr, 
cujus conjugaca fit B E, cx cujus termino E pohta fit pcrpendicuJaris 
E F ad rcftam D B produaamideindc re^^ae E F xqualis fiatdiameter BG, 
cujus conjugata fit B H, cx cujus cxtrcmo H ponatur H K norraalitcr ad 
GB: 

Dico rcdtam H K xqualcm clTcrcftx D B. 
jDmoii/lratio, 

QUoniam conjugat^ funt G B, B H, igitur A B C rc- 
«ft.ingulo rcqualc eft rcftangulum fub G B & H K, hoc 
cftfub E i?& H K.quoniam cx confiruaioncE F «qualis 
♦uVoi ^cft G B : Scdrc«flangulo A B Ciequalcctiam cft redangu- 
lum fubD B & E F, cum fintconjugat» D B, & K B; igi- 
tur rc<flangulo D B E Faqualc eft rc^angulum G B H K, 
cft autcm G B a:quali$ ipfi E F, crgo & D B ipfi H K, 




■•5"- Corollarimi, 

Hlnc patet, qnod data quavis diametro D B in Ellipfi, 
poffit cxhibcri altcra dlamctcr ( non tamcn prioris 
conjugata) cum qua prior conftituat rc<flangulum aequalc rc^langulo A B C.Dat» 
cnim DBmajor cum fitquam B C, fiponatur B Econjugata D B, & fitEF nor- 
rhalis ad eundcm D B, crit E F major quara B C, ac proindc cxhibcri Ula potcric 
intcrrcaasDB.BC. PRO- 



D E E L L IPS I. 




PROPOSITIO XIJ. 

Slnt in Ellipfi A B C pfitar dux diametri , una D B 
vicinioraxi A B , altera E B remotior ab axc A B, 
fintque pcrpcndicularcs F H, G K: 
Oico F H minorem efTc quam fic G K. 

Dcmonjlratio, 

pStcnim rc(I%angulum fub DB & FH acqualc rc^langulo 
'•-'fubE B,&G K , cum utrumquc rcdlangulum rcftangulo 
A B C arquolc fit. Eft autem D B, vicinior axi.major rcmotiore 
E B, igitur cum fit D B ad E B , majorad minorcm, ut G K ad 
F H, crit quoquc ratio G K ad F H majoris ad minorcmi quarc 
G K nujor cft quam F H. Quod fuit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XIII. 

ITerum intcr A B & B C, axcs Ellipfeos A BC,ponaiur diamctir 
B D, & cjus conjugata fit B E & normalis E F. 
Dico nullamaliamrationemxcjualemrationi DBad EF pofTc exhi- 
bcriinteraliquamdiamctrum, & normalem ab cxtrcmoejusconjugatae 
ad diametrum. 

Demonjlratio* 

C It enim fi fieri poflit diamcter B K cujus conjugata fit B G, 
& normaiis G H: igitur B K vel cadct inrer B A& B D, vcl 
interBD&BC: Si cadat inter B A & B D erit B K major 
BD, utpote vicinioraxi majori AB, & per prfcccdentcra 
pcrpcndicularisGHminorquampcrpcndicuIaris EFj igitur 
B K non cft ad G H, ut B D ad E F. Si vcro B Kcadat intcr B 
D & B C, crit B D major B K, E F vero minor rcda G H, • 
Patct itaque ncquc tunc B K clfe ad G H , ut D B ad E F , & 
confcqucnrcr nullam aliam rationem iequalcm rationi D B 
ad £ F poflc cxhibcri adfcnfum propofitionis. 

PROPOSITIO XIV. 

INdata Ellipfi cujus axes A B, BC pofita fitquarvis 
diameter B D, cujus conjugau B E,& cx E ad B D nor- 
jnalis fit E F : 

Dico rationcm A B ad B C coropofitam cfTc rati- 
onc duplicata A B ad B D, & ex rationc D B ad F E. 

Demonjlratio. 

RAtio A B ad B C compofita cft cx rationc A B ad B D , & ex E 
ratione D B ad F E , & cx rationc F E ad B C. Scd ratio 
ABadBD A^qualiscftrationi FiE adBC, nam rcAangulum 
A B C arqualc cft rc<itangulo fub B D & F E. Igiror rario A B 
ad B C cft compofita cx rationc ABadBD&FEadBC, , 
iioceftcxduplicata rationc A Bad B D,&cxratione DBodFE 

Z 3 PRO- 
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Certll. 



5PROPOSITIO XV. 



Sto in cllipfi H A B cjuxvis diamctrorum inaequalium conjugatio 

Oprtct D C, E C lineas fimilitcr fecare in F & G , utrcdtangulum fii- 
per F C, G C fit acquale redangulo (upcr A C , & C B. 

: C^nUruBio Demofi/lratio, 

OStcnfum c{[ * rcftanpulum fupcr A C , C B 
minus rcrtangulo fupcr D C & E C : fic igi- 
tur illud ad hoc ut K ad M;& inter K & M iove- 
matur mcdia proportionalis Lj rum D C fccctur 
inFutD Cfit adFC.ucMadL.&ECfimili- 
tcr dividatur in G ; Cum igitur fit ut D C ad F C, 
ita E C ad G C, fimilia crunc rc(flangula fupcr 
D C, C E & fupcr F C, C G.Igicur rc^angulum 
fupcr DC & C E cft ad rc<flangulum fupcr F C 
& G C in duplicara racionc D C ad FC * Eft au- £ 
tem racio D C ad F C cadcm cum rarionc M ad 
L, igitur rcrtangulum D C C E cft ad rcftangu- 
him FC, G C ia duplicata rationc M adL, fcd^ 
ratio NadKduplicata cftrationisMadL, rc- 
<^angulum igitur D C E C, cft ad rccflangulum 
F C G C ut M ad K : Ex fuppofitionc autcm ut 
M ad K ita cA rcrtangulum D C C E ad rcdlan- 
gulum A C C B , rcftanpulum igitur F C G C 

acqualc cftrcdangulo ACC B. Jgitur DC, EC H c a 

lincac fimilitcr funt divifa in F& G, ut rcAangulum F C G C arqualcfit rc(flaa- 
gulo A C, C B. Qyod crat fxcicndum. 

PROPOSITIO xvj. 

ESdem figur^mancnte: Ponatur aliaauaevis diamctronim conjugatio 
N C, O Cjfint autcm N C, O C fimiliter divifac in P 5c Q. ut rcdan- 
gulum fupcr P C & QjC fit sequale rcdangulo fiipcr A C & C B : 

Dico, fi NC fucrit major quam DC, etiam P C majorcm efle rcfta 
F C, & G C raajorcm quara Q[C. 

' *Demonfiratio* 

/^tUm rc(Jlangulum A C C B fic «qualc cam rctflangulo P C, QC quam re<flan. 
^ guk) F C G C, igicur rcAangulum P C QC aqualc eft re^langulo FC G C , 
adcoquc ut P C ad F C ica G C cft ad QC : Si igicur P C non fic major quam F C* 
cric »qualis ipfi F C, Quoniam cft uc P C ad F C ica G C ad QC , & P C «qualis, 
cjt fuppoficionc , ipfi F C, cric & G C ajqualis Q C : Igicur P C cft ad Q^C uc F C 
•d d C. Scd ut P C ad QC ica N C ad O C ( cum N C, & O C fimiliccr fintdivifie 
in P;& Q ) & uc F C ad G C ica D C cft ad E C , ( quia D C & E C fimiliccr divifjc 
funt in F&G ) igicur ucN C adOC, ita D C ad EC. ScdTatio NCad OC 
maj6r cft ratione DC ad EC ; non igitur P C arqualis cft ipfi FC. Similitct 
oftcndetur P C non cflc minorem quara fit F C , major igirur ut fit , ncccfrc cft. 
Qui^ vcro cft, ur P C ad F C ita G C ad QjC , cric ctiamGC major quamQC. 
■Quod erat dcmonftrandum. . 
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PROPosiTio xvir. 

Itquadrans ellipticus axium A B C, & ponanturdux diametri con- 
jagitx B 0 , B F. , fiat autem redlangulo A B C ^equale redangulura 




F B G fimile rectangulo D B E, junganturcjue A F,C G : 
Dioo triangulum A B F aequale elTe trianguloC B G. 

Demon/iratio» 

QUoniam rcAangulum A B C ^qualecft F B G rcdanguio, / \ a iSfixH, 

,ex conftructionc , • A B eft ad BF vt B G ad B C. Eft autc 
triangulum A B D acqualc triangulo E B C.cum ponantur B D, 
B E diamctri conjugata; triangulum vero A B D cft ad trian- 
gulum AB FutrcctaDB adBF, utqucDBadB F, itacx^ 
conftructione cft E B ad B G, & triangulum E B C cft ad G B C 
triangulum utrcctaEB ad B G , igitur etiam triangulum 
E B C cft ad triangulum G B C, ut rccti D B ad B F , adcoquc 
triangulum A B D eft ad triangulum ABF ut triangulum 
E B C ad G B C triangulum , & pcrmutando ut triangulum 
A B D ad E B C triangulum, ita triangulum A B F adtriangu- 
lum G B E. Cum igitur triangula A B D, EB C arqualia fmt, 
a*qualtaquoquc funt triangula A B F, GBC. Qjjod fliitdc- 
monftrandum. C 

PROPOSITIO XVIIJ- 

Slt denuo ABC quadrans ellipticusaxium,divifiis 
autem in tres partes aequales per diamctros conju- 
g^tas B D, B E, & lit redangulofiib A B, & B C arqualc 
redangulum fiib F B, B G mniie redangulo D B E, du- 
canturc|ue A F & F G : 

Dico triangula ABDjABF, FBG cfle in continua 
analogia. 

7)emofiflratio* 

• Riangulum A B D ad A B F , triangulum cft ut recta D B 
ad B F ; igitur cum triangula A B D , D B E .'cquaiia 
fint (fcctorcs enim A B D , D B E cx conftructionc azqualcs 
funt) ctiam triangulum D B E eft ad trianguium A B Fin ra- 
cione D B ad B F. Ducatur itaquc F E , erit quoque triangu- 
lum D B E ad F B E triangulum ut D B ad B F,adeoqu6 trian- 
pula A B F, F B E crunt intcr fc xqualia : triangulum autcm 
F B Ecft ad F B G triangulum , ut E B adB G, hoc eft ut D B 
ad B F. Patct crgo triangulum A B D cflc ad triangulum A BF 
uc triangulum A B F, hoc eft triangulum p B E ad F B G triangulum j adcoquc 
triangula ABD, ABF, FBG cfle in continua anaiogia. 

^ROPOSITIO XIX. 

Ilfilcm pofitis ; ponatur F H aequidiftans A D : Dico triangulum H B F 
^qualeclTc trianguloF B G. 

T)emonflratio* 

'RianguTum A B Dcft ad trianguium A B Fut lineaDB ad B F.&triangulum 
A B ip ad triangulum H B F cft ut rcda A B ad H B, hoc eft ut D B ad B F(cum 
cx conftru<flionc A D, H F parallcia: fmt) proportionaiia itaquc funt triangula 
ABD, ABF, HBF %cd ctiam proportionalia funt triangula A B D, AB F, 
F B G per prjtccdcntcmj igitur triangula H B F,F B G inter fc arqualia funt.Quod 
fiiic dcmonftrandum. P R O- 
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PROPOSITIO XX. 



MAnentibus iifdem qua: prius : HatutEBad 
BGica GB adBK, utque ABadBD 
itaBGadBL: 

Dico B K, B C> B L reftas proportionalcs cflc, 

T>cmonJlratio, 

RAtio A B ad B F cadcm eft cum rationc B G ad 
B C ,aim rc<flangula A B C , F B G ponantur clTc 
ivqualia. Eft autcm ratio A B ad B Fcompofita cx ratio- 
nc A B ad B D , & cx rationc B D ad B F : igitur ctiam 
ratio B G ad B C eft compofita ex rationc A B ad B D, 
& cx rationc B D ad B F. Scd ratio B G ad B C compo- 
fira cft cx rationc B G ad B L & cx rationc B L ad B C, 
cftquc ratio B G ad B L cadcm , cx conftrudlionc, cum 
rationc A B ad B D, igttur ratio B L ad B C cadcm cft 
cum raiionc B D ad B F, hoc cft B E ad B G , hoc cft 
B C ad B K. Patct itaque lincas B K , B C, B L in con- 
tii|ua cfle analogia. 
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PROPOSITIO XXI. 



Ifdem pofitis : Dico triangulum B C E «quale efle trianguIoB G B L. 

T>emonftratio. 

TRiangulum B C E cft ad triangulum B C G ut rcfta B E ad B G , hoc cft ut B C 
ad B Kjhoc cft ut B L ad BC. Scd etiam triangulura BGBLadBCG trian- 
gulum cft.ut B L ad B C, igitur triangulum B G B L cft ad triangulum B CG, ut 
triangulum B C £ ad idcm triangulum B CGjiequaha igiturfunt triangula B CE, 

BGBL. PROPOSITIO XXII. 

Slt A BCquadransellipdcusaxiam, ^ponantur diametri conjugats 
B D, B E,& dufta (juavis A F ad B D,fiat ut D B ad B F ita B E ad B Gj 
& ponantur F H, G I parallelae A D , E G. 

Dico triangula A B D, A B F, H B F cflc proportionalia , ficat & trian^i 
guJaEBC,BGC,acBGL 
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DE ELLIPSI 

T>cmonflratio, 

TRiangulum ABDad ABF trianguUim cft ut BD ad BF , & triangulura 
ABFadtrianguIumHBFcftut ABadBH ; Cumigiturfit ABad B Hut 
B D ad B F, crit triangulum A B D ad triangulum A B F, ut trtangulum A B F ad 
H B F triangulum, & confequcnter proportionalia funt triangula A B D, A B F', 
H B F. Simili difcurfu patcc triangula EBC, BGC, BGI proportionalia cflc. 
Qijod fuit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XXIIJ. A, 

Slt A B C quadrans cllipticus axium, & ratio AB ad 
B C duplicata fic rationis D B ad BE diametrorum 
conjugatarum, ducatur inter B D & B E quzvis B F : 

Dico rationem A B ad B D elTe ad racionem B D ad 
B F, ut ratio B F ad B E eft rationem B E ad B C. 
\ 7)emon/lratio, 

Atld A B ad B C compofita cft cx ratione AB ad B D,& 
ex rationc B D ad B E , deniquc cx ratione B E ad B C. 
Cum igitur ratio A B ad B C duplicata fit rationis B D ad 
B fi , ex fuppofitionc , ablatd ratione B D ad B E manet ra- 
tio AB ad BD, duda inrationcm B Ead B C, acqualis rationi 
B D ad B E. Scd ctiam ratio B D ad B F duda in rationcm 
B F ad B E «qualis eft rationi B D ad B E; igitur ctiam ratio 
B 1) ad B F.duftain rationem B F ad B E, acqualis cft rationi 
A B ad B D du<lla; in rationcm B E ad B C, adeoquc propor- 5 
tionales funt rationcs A3D,DBF&FBE,EBC. Quod 
fuit demonftrandum. 

Corollmum. 

Inc coUiges fi rert« B D, Efimiliterdividanturin G & K, ducatufque GK. 
qua: fecat B F in H, rationcm quoquc A B ad B G cflTc ad rationcm B G ad 
B H, ut ratio B H ad B K eft ad rationcm B K ad B C. 

PROPOSITIO XXIV. 

Ilfdcm manentibus: (lat redtangulo A BC zqualc 
redangulum G B K, fub ratione D B ad B E, & rc- 
dtangulo A B C xquale etiam fiat quadratum B H: 

Dico reaas A B, B G, B H, B K, B C efTe in conti- 
niu analogia. Demonjlratio» 

QUoniam ratio A B ad B C duplicata cft rationis B D ad 
B E, ctiam crit ratio A B ad B C duplicata rationis B G 
ad B K, adcoque ratio A B ad B G dutfla in rationem B K ad 
BC, arqualiserit rationi BG ad B K: Quia vero rcrtangulum 
A B C acquale cft rc<ftangulo G B K, crit A B, ad BG, ut B K 
ad B C : igitur ratio AB ad BG duda in rationcm B K ad B C 
duplicataeftrationisAB adBG : igiturctiam ratio GB ad 
B K ( quar aequalis eft rationi A B ad B G du<fla: in rationem 
B K ad B C ) duplicata cft rationis A B ad B G. Deniquc quia 
quadrato B H acquale eft rc<flangulum A B C, hoc cft rcAan- 
gulum G B K, crit ratio BG ad BK duplicata raiionis BG ad 
B H. Patct igitur rationcs A B ad B G, B G ad B H . B H ad 
B K, B K ad B C intcr (e aequalcs cfTc, & confcquentcr rc<flas 
A B^ BG,BH, B K, B C candcm fcricm,continuarc. Quodcrat demonftrandum. 
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PROPOSITIO XXV. 

IN ellipfeos A B Cquadranteaxium fit quxvis diametrorum coniuga- 
tio D B, B E, & fiat rcclangulum F B G aequalc A B C redangulo, G- 
mile vero rcdtangulo D B E. 

Dico rationes A B ad B D, AB ad BF & B E adA 
B C proportionales efTc, 

T>emonjlratio. 

RAtio A B ad B C compofita cft cx rationc A B adB D, & 
cx ratione D B ad B E , dcniquc cx ratione B E ad B C. 
Similitcr ratio AB adB Ccompofita cft cx rationibus AB 
adBF.BFadBG, BG.adBC. Ablata igitur communi 
rationcDBad BE, hoccfl FBad BG cx conftrud^ionc, 
rcmanct ratio A B ad B D du<fli in rationcm E B ad B C , 
cadcm cum rationc A B ad B F dufti in rationcm G B ad 
BC. Igiturratio ABadBDcft ad rationcm A B ad BF, 
ut ratio G B ad B C ad rationem E B ad B C : Rationcs au- 
tem AB ad BF&BGadBC «quaJcs funt , ( ob iequalita- 
tcm rcAangulorum FBG , ABC ) igitur ratio A B ad B D 
cft ad rationcm A B ad B F , ut r»tio AB ad B F , adratio- 
ncmEB adBC Quod futt demonAranduin. 
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PROPOSITIO XXVI. 

« 

1irdempofitis,fintprxtereadiaraetri conjugata: B H, 
BK , & redangulu LBM scqualeicdangulo ABC, 
rimile autem redangulo H B K. 
^ Dico rationem D B ad B H cffe ad rationem D B ad 
B L ) ut ratio B M ad £ ell ad radonem B K ad B £. 

! 7)emonJlratio> 

RAtIoDBadBH«cftad rationcm DBad BL ,utB Lad 
B H : & ratio B M ad B E •> eft ad rationcm B K ad B E 
ut B M ad B K. Sed ez conftru<flione B L eft ad B H ut B M 
ad BK : Patct igitur rationem DB ad BH eflc ad rationem ^ 
DBadBL, utratio B M ad B £ cft ad rationem B K ad B £• 
Q^od crac demoaAraadiun« 
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PROPOSITIO XXVIlO,q 

Sln iterum quadrans ellipticus axium A B C,& ratio 
A B ad B C triplicata rationis diamctrorum con- 
jugatarum D B ad B E. 



Dico rationes ABD, DBE,EBC elTe proportio- 
nales. 

T)emonJlratio, 

RAtio A B ad B C componitur cx rationibus A B ad BD, 
B D ad B E, & B E ad B C ; igitur cum ratio AB ad B C 
fupponarur triplicara rationis DB ad BE, ablati rationc 
D B ad B E, crit ratio A B ad B D du<fla in Tationcra B E ad 
B C duplicata rationis B D ad B E , Tioceft ratio AB ad B D 
du<fta in rationem B E ad B C , .'cqualis crit rationi B D ad 
B E du<fla in Ce. Proportionales itaquc funt rationcs A B ad 
B D, B D ad B E, & B E ad BC. 
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PROPOSITIO XXVIIJ. -.h/ 

Ifdem pofitisjfiat rc^laneulo AB C aec^uale rcdtanguIumF B G.fimile 
reftangulo D B E : ^ >r ^Hi: i 6 O i 0){'i 
Dico A B, F B, G B, C B lineas proportionales efle. 
•orr . ^IDemonjlratio. ^ ,:Huinl ^J) 

X conftrurt ionc ratio F B ad B G Jtqualis cft rationi D B ad B E, cujus tripli-i* 
catafupponlturratio AQ ad B C; igitur ctiam ratio A B ad B C triplicatacft 
rationis FBadBG.Quia vero ratioABad BC componiturcxrationibus A B 
ad B F, B F ad B G, B G ad B C,Jablati rationc B F ad B G, manet ratib A B ad 
B F duda ia rarionem B G ad B C duplicara rationis B F ad B G. Sed ratio A B 
ad BF , ob arqualitatcra re<flangulorum Alf C^ FBG, eadem eft cum ratione B G 
ad B C, igitur ratio A B ad B F du<fla in rationcm B G ad BC duplicata eft ratio- 
nis A B ad B F, hoc eft B G ad B C, & confequcnter rationes AB ad B F, BF ad 
B G, B G ad B C .-equalcs funt : unde patct pcr Elcm. rc<flas A B, FB, G B C B 
proportionalcs efle. 

PROPOSITIO XXIX. . , 

Slnt ABC ellipfeos axes B D, AC quibus proportionaliter A'vifis in B 
& F, ducantur ordinatim EG, FH, Sc reda FH dividatur jn K, ut FKk 
aequalis fit redac E G : .r. ■ . , 

IDico pundta C K, elTe^ad circulum cujus diameter eft recia A C. 



\ \7)emonflratto. 

' \ / y 

QUadratunt EG {cquale eft re<flanguIo 
C F A, per 74.. lib,4.. tom. 1, proportio- 
nalesitaquc funt reftje GFf, .3 G , hoccft 
^K, &F A, cftqucF A cx conftru<flionc 
rormalis adC A, junganrur itaquc A ,K& 
K C, erunt triangula A K F, F K C fimilia, 
undcanguliAKF,*KCF& KAF.FKC 
fliquales funt ; Sunt autcm anguli A K F , 
FAK,hoc eft FKC,.tquales uni re<flo,adco- 
quc totus angulus A K C eft ad (cmicircu- 
lum cujus diametcr A C. Patst igitur vcri- 
tas hujus propofitionis. 

A a 




PRO- 
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t)B ELLIPSI. 

PROPOSITIO XXX. 



I 



Ifdcra manentibus: procudatur E G in M, ut E M acqualis fit rcftae FH: 
Dico pun(5ta , B & M elTe ad circulum cujus diameter B D. 



r 

T)monftr(itio* 

Hujus propofitionis dcmonflratio a priori non difFcrt. 

1 SchoHon. 

HvE aUdOue fequtntts popofttionts qumvis fropriifftnent tkJmMtmm ^qumlib. 4^ 
/ow. 1. tra/JMviMUs, juvMt t»me/i eas hit adjuttzere.ne eUspfeos proprietas, noninter p<h- 
Jiremns numeranda, d nokis neglefta videatur, dum tlUm reiinquimus ftudtofo leflorti propoft- 
tione 7+. +. tom. u erutfdm. Efl autem hte : 



■.lll: 



PROPOSITIO XXXJ. 



Slnt eliipfeos axes , vcl diametri conjugatae B D , A C insequalcs. 
Dico nullam reaam ad axem majorem,vei majorem diametrum or- 
dinatim applicari poffc, qux etiam in circulo, fuper minori axe vel diame. 
tro, nequcat ordinatim exhiberi , & contra. 

Detnonjlratio. 

I 

STnt primo B D, A C axcs Ellipfis, & rc- 
fta B D dividatur ntcumquc in E , ut- 
quc BD divifa cft In E.ita quoquc diyidatiu- 
A C in F, & crigarur pcr F normahs F H, 
qui divisa in K.ut F K fit arqualis E G.patct 
punaa A, K, C clTe adcirculu, cujus diamc- 
tcrcftreda AC, & rcftam FK ordmattm 
applicatam cflc; Quarc cum pun(J^um E pro 
iibitu fijmptum fit , & rc^a A C fcmpcr di- 
vidi pofltt , ut rcaa B D divifa cft , manifc- 
ftum cft millam rcdlam ordmatim poni 
poffc ad majorcm axcm Ellipfeos , quac or- 
dinatim ncqucat applicari in circulo fiipcr 
minori axc dcfcripto. Eodcm dtfcurfu con- 
ftat nullam ordinatim poni poflc ad mmo- 
rcm axcm , qu« in ciiculo , fupcr majori axc . ordmatun pon. non poffit. ^ 

/f SiBt 




DE ELLIPSK 



'^3 



Sint ». BD, A C diametri con jugarae iqcqdaTcs, I 2 O * C • 
& ad diamctrum BD ordinatim applicata fit 
G Ejdiamctcr vcro AC dividatur in F , ut B D 
divifa cftinE, & pcr F ordinatimapplicetur 
FH, qua: dividatur in K , ut F K rc^flj; EG 
arqualis fit.Dico rcilam FK, hoc cft EG ordina- 
tim poni pofTcin circulo fupcrminori diamc* 
tro defcripto. Pcr 74., lib. 4. tom. 1. quadratum 
E G, hoc cA F K , aqualc cft rc(flangulo A F C , 
proportiqnalcs iraquc funt rc{kx AF, FK, 
F C ; quarc fi cx F crigatur norraalitcr F L 
«qualis F K, hoc cft EG, crunt punda A, L,C 
ad fcndiicirculum : Qubd fi vcro rcfta E G pro- 
ducatur in M, ut fit arqualis rc^ix F H , potc- 
rit mcthodo jam di^i , rc<fla E M ordinatira 
poni in circulo fupcr B D dcfcripto. J^atct ita- 
quc vcritas propofitionis. 

Dixi /int diametri conjugata; iofcqualcs: fi 
cnim ajqualcs fmt fruflra rcquiri^ur illa rcci- 
procatio circulorum cum diamctris , cum qua- 
drata ordinatim apphcatarum «quaUa fint rc- 

Aangulis fubfcgmcatisdiametri, ad quam ordinatim applicantur. Vide prop. 17^ 
iib. 4.. tom. I. 

PROPOSITIO XXXIJ. 

Slnt A N , C O axes Ellipleos, & radio A B defcriptus circnlus 
A D N M, dividantur O C, M D proporrionalitcr in £ & G, & per E 
& G ordinatim ponantur E F , G O : t j) f > 

Dico re<flas E F, G Q aequales efle, & contra fi rcaae E F, G Qjecjualei 
fint , dico redtas O C , M D proportionaliter fedas efle in G & £. 




*Demonflratio. 



Dlvidatur A N in K , ut M D divifa 
cft in E j cum xc(\x A N, M D 
quales ftnt, crunt quoquc Ttdx AK, D 
E, & KN, ME a»quales,& rc^langulura 
AKN «qualc DEM rcrtangulo: Scd re- 
^langulo A K N aqualc eft quadratum 
GQ,&quadratumEFa»qua!e rc(flangu- 
lo D E M; asqualia igitur funt quadrata 
& confequcnter re<Jljc GQ, EF icqualcs. 

Sint autcm rt£ix E F , G Q jcqualcs» 
DicoOC, MD proportionaUtcr cflc di' 
vifas. Quia enim rc£\.x E F, G Q acqua- 
lcs funt crunt aequalia quadratuhi G Q 
& rciflanguhim D E M,divifa autcm fit 
AN in K ut OC in G, crit quoquc quadratum G Q «qu.ile rc(flangulo A K N, 
qualia igitur funt redlangula DEM,, AKN j undc DEcft ad EM ut AK ad 
KN, hoc cft CG ad G O. Quod Foit dcmonftrandum. 

Aa i PRO- 
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DE"ELLIPSI» 

PROPOSITIO XXXIIJ. 



I 



Ifdem manentibus : Dico fegmentum D F E ad C QG fegmcntnn^J 
effe ut B D ad B C. 



T)cmonjlratio, 



P^T Ji^.lih.4^Tom.i.rc^OT ABDcfl ad 
fcaorem A B C ut BD ad BC: Duca- 
tur autcm FQP parallela re^ix B C^crit 
pcr candcm prop. 184, fcgmcnrqm A P 
F ad fcgmcntum A P Q, ut PF ad PQ. 
Quia vero O C, M D proportionalitcr 
diviCx funt in G & E, O G cft ad G C ut 
M E ad E D, & componendo O C ad G 
C, ut MDad ED,& pcrmutando utOC 
adMD itaGCadED. Scdut OCad 
M D ita B C cft ad B D; tgitur BC cft ad 
BD utGCadEDi&invcrtcndoBD 
ad RC ut E D ad GC, & pcrmutando ac 
dividcndo & iterum pcrmutando ut B E 
^d B G, hoc cft F P ad Q P , ita E D ad G C , hoc eft B D ad B C; Cum itaque P F 
fit ad P Q ut cft B D ad B C, igitur fcgmentum A P F cft ad A P Qfcgmentum, 
fcdor A B D ad fcftorem A B C, igitur & rcfiduum.trapezium P F D B ad rc- 
fiduum P QC B, eft ut A B D (e^tor ad fc<florcra ABC,hoc c/l ut B D ad B C. Re- 
flanpulum vcro B Fad B Q rc^langulum cft ut B E ad B G , hoc cft vt trapeziura 
P F b B ad trapcziura P QjC B , igitur & refiduum fcgmentum D F £ eA ad rcfi- 
duum C Q^ ut B D ad B C Qjiiod fuit demonftrandum. 
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PROPOSITIO XXXIV. 

Ifdem manentibus, dividatur G H in R, ut G R SBqualis fit K Q>j8c /u*^ 
per lemiaxe B C, per pun<Stum R arcus defcribatur : 
Dicofegmenta D F E, C H G, C R G efle proportionalia. 



Demonfti 



ratio* 



SEgmennim C H G ad C R G fcgmcntunn, cft ut G H 
tdGR.hoccftKLadKQ^cumGH, K L, &GR, 
K Qcx conftru<flionc acqualcs fmt. Sed K L eft ad K Q 
ut BD ad B C, igitur fcgmentura C H G ad fcgmcntum 
C R G cft ut B D ad B C, quarc cum ctiam fcgmcntura 
D F E ad CHG fegmcntum fit ut B D ad B C patet fcg- 
mcnta D F E, C H G, C R G dfc proportionaUa, 




/ 
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PARABOLA , 

. A R G U"'k E N T U M.' ' "'"ip 

QMmvh luculenter Ws.tm. i. femonem paraholicam trdaavU 
tms. placmt tamen ah^uantulum feaioms hujus comtemplationi 
tmnoran ; cumpropnetatcsparaklica nonfolum infinitas ad mbi 
/M,um v,asa/>er,ant,verumetiamcon/erant plurimum aJcitptt^ 
It &lyperboU quadraturampercipmulam^ Continet ipituriie. 

■ hber partestres. ^ „,i,4 

'Pr,maparaholicasprofrUtatescombkmtur,acdeindecirculume,c ^-^-^ 
paraMa,&contra,deducit.-'i > >s •« a"» 

Secundauro,pofitisadeundem axemduabusparahonsrefe interf^ 
canttbus (,ta tamen ut vertices verfus eandem partem haheantiae 
du9a ordinatim /inea ex pun3o inter/imonis , tam parabolat- 

- f^hneasexanguloreBoparaholisoaurrentesconfiderat. Ad- 
Jftgmtur quoque nonnulla , jua in hac materia de parabolis pa, 
ratieus dici poffunt. • • *• "■■ 

Tertia denique verfatur circa parabolas fefe interfecantes , &■ ad 
eundem axemfubcontrarie conftuutas. Demque ex parabolis hi,' 
perbolx defcribuntur. 



PARS, 



17* 



»•5. 



PROPRIETATES 

PARS fRIMA- 




s 




2)p proprietatituT l^arabolicis.'' 

l>ROPOSITl6 PRIMX^ 

Umantur in axc parabolae AFE/j- 
quotvis partes xquales , nuracfo pa- 
res CG,GM,MQ,QV, VS, SO,c 
OK, KE; 

Dico quadrata duarum ordinatim po- 
jfitarum C D,EF; GH,KL; MN,OP;^- 
Q^R, S T rimul fumpta , & inter fc , & Q- 
duplo quadrati V X xqualia effe, 

:^,.,;v' 7)emofi/lratiO. 

F lat rc<fl« AC aqualis E Y, &fic ordina 
rim conftituta Y Z : igitur cum pcr con- K 
ftruaioncm A V, V Y fmt aqualcs, cric A Y ,^ 
dupla ipfius V A. Scd quadratum YZ ad. 
qilftdratura V X , cft uf Y A ad V A j cfgo 
quadratum YZ duplo quadrati VX rcqualcV 

dl ■ fcd ctiam quadratum YZ • ajqualc cft *. . • v j-a 

duadratis duaruro quarun>libct ordinatim poficarum , qu« ab A & Y diltant 
aqualiccr; igicur quadrata duarura CD, EFi GH, KLj MN OPj QR, ST 
aqualitcr ab A & Y diftantium pcr conftruaioncm , arqualia funt duplo quat 
drati VX, & confcqucnccr aqualia inter fc. Quod crat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO IJ. 

HAbcat parabola A B C diamctrum A C, ad quam quacvisduac B C, 
D E ordinatira applicentur, &. dimidio cjuadratorum B C, D E fi-N 
xnul lumptorum,fiatxqua!e quadratum F,& reaaPapplicctur ordina- 
tim ad diamecrum A, iitque G H : 
Dico E H, H C lineas arquales elTc. 

T)emnJlratio. ^ 

SI enim EH , HC «qualcs non fmt , ponatur ipfi 
E H flcqualis H L , igicur pcr pritcedenccm quadraca 
K L, D E fimal fumpca jequalia func duplo quadrati G H : 
Scd per conftru<flionem quadrata D E. B C fimul fumpta 
etiam jequalia func duplo quadrati G H, igicur quadraca 
D E , B C fimul fumpca arqualia funt quadratis D E, K L 
fimul fumpcis, igicur xc(\x BC, KL funtarqualcs; igi-H 
tur racio quadraci D E ad B C quadracam, cadcm eftcum 
rationc quadrati D E ad K L quadratum. Atqui ratio qua- 
draci DE ad B C quadracum, eadem eft cum racionc lincac ^ 
AE ad AC, & racio D E quadraci ad quadratum K L cadem ^ 
eft cum racionc A E ad A L , igitur ratio A E ad A C 
cadem cft cum rationc A E ad A L , igitur AC & A L, 



^ - — ' 

& confequentcr H H £ acquales func Quod crat dc- 
nonftrandura. 




PARABOHC^. 

Corollarium, 

C lineadcmparabola.poficis qujcprius, infuperalia! du^ 
»^ M N, O P ordinatim appliccntur/ic utquadrata M N, 
OP fimul fumpta acqualia finc quadratisDE, B C fimui 
fumptis, eruntctiam EN, P C lincrc aquales : cum enim 
M N, O P quadrata fimul fumpta jcquaJia fint quadratis 
D E, B C, fimul fumpcis, hoc eft duplo quadrati G H , erit 
pcr hanc propofitioncm rcda N H rcda H P a:qualis. 
Cumigitur tam H E, HC quam HN, H P aqualcsfmc,* 
ctiam difFe rcncins N E, P C aqualcs crunc. 
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PROPOSITIO III, 



Slt A B diaraetcr paribolae A B C, & ad illam ordinatim poflt* B C> 
E D, & dau fic rado F ad G minoris in^qualitatis, maior rationc E D 
adBC. ' 

Oportct ponerc rcctas K H , M L in 
rationc Fad GjUtredtx EK,B M xqua* 
lcsfiQt. 

ConJlruUio O- 'Dmonjlratio^ 

TpOnantur OR RN atquales reftis ED ,0 
A BC, adangulure(flu,du<fl3quere<ftaON A 
fupcr ON dcfcribatur femicirculus O R N, 
inquo pcr^^.Ub.j.tom.t.rearcOP.PNin- 
chncntur in rationc F adG.acdeniquc ordi-p 
natim appUccntur in parabola rc<flc KH,ML 
ipfis O P, P N acqualesrDico fadum' quod pe- 
titur: Reaae <:nim O P,P N.hoc cft K H,M L 
ex conftru(flionecandem habent rationemK 
quam F ad G. Quia vcro • quadrata OP P N 
acqualia funt quadrato O N, hoc cft quadratis 
OR, R N, hoc eft quadracis E D. B C, crunc 
eciam quadrata KH, ML acquaUa quadratis^ 
E D,B C} igitur pcr coroUarium propofitionis 
praccedentis re<flc E K, B M aiquales funt.Fc- 
cimus iuquc quod fait praftandum. j 




6b 



PRO- 



PROPRIETATES 





\H 


o 




B 


V 


0 . Jf 



PROPOSITIO IV. 

MAnentibus paraboli A B C diametro A B,ac ordinatim pofitis B C# 
Dt. 

Dico omnem radoncm poflibilem cxhibcri polTe per duas ordinatim po* 
ficas M N, O P, fic ut D M, B O fint arqaalcs. 

T^emotiftratio. 

RAtio in parabola A B C poncnda ad fcnfum propofi- \ 
tionis vcl crit major vcl minor ratione D E ad B C. 
Si major ; patct illam pcr rcdas aliquas MN, O P cxhi- 
bcri poflc ut D M, B O aiqualcs fmt. Vidc propofitionem 
prarccdcntcm ubi docuimus rationcm datam pro libitu, 
majorcm t imen rationc E D ad B C, in parabolam ponc- 
rc uc rc^a E K, B M arqualcs fmc 

Si vcro ratio data minor fit rationc D E ad B C, fervaii 
conftrudionc pra;cedentis problematis, prodibit ratio 
pctita in parabola pcr rcdas M N,0 P, ita ut M D , O B 
jequalcs permancant, non fccus ac ratio minor ratione 
D E ad B C. Sivc cnim ratio minor fivc major fic rationc 
D E ad B C, utrobiquc cx conftru(flionc quadrata M N, 
O P fimul fumpta jcqualia funt quadratis D E, B C fimul 
fumpr is. quo cafu oftenfum cft re(flis D M, B O .tqualcs 
clTc. Manifoftum itaqueeft in parabolaABC omnem rationcm poffibilcm pom 
poflc, pcr duas ordinatim pofitas M N, O P, fic ut D M, B O fmt arqualcs. 

PROPOSITIO V. 

IN parabola A B G fint duae ordinatim ad axera pofitae 0 F, A G : 
Dico omnem rationcm mcdiam intcr rationem D F ad A G & acqu*- 
htatis exhiberi pollc, pcr fiibdivifionem axcos in paitcs proportionalcs. i. 

7)emofjftratio. 

DAta fit quacvis ratio H A 
ad K.quac fic minor ra- 
tionc jcqualitatis, & fiat rc- 
dlangulo AGDF aiqualc 
rc<Jlangulum fub rationc H 
ad K fcilicct rc<5langulum 
N O L M. Dico rationcm H 
ad K exhibitam eflc pcr rc- 
^las N O , L M, qux axcm 
•dividant proportionalitcr. 
Ciim cnim rc<ftangulum A G 
D F pcr conftrutflionem x- 
quale fitrcc^ligulo N O L M. 

a i6 fixti 'P''^"'" ' utcft D F ad L M ita 
■■' ■ N O cft ad A G, adcoquc ut 




bi. bh. 
tm. I. 



quadratum D F ad L M quadratum, ita cft quadratum NO ad quadratura A G. 
Scd k ut D F quadratom eft ad quadratum L M , fic rcdla B F cft ad B M, utquc 
N O quadratum ad quadratum A G , hoc cft D F quadratum ad L M quadratum , 
ita B Ocft ad B G; PatCt igitur omncm rationcm mcdiam intcr rationem A G ad 
D F & scqualitatis exhibcri poflc,pcrfubdivifiont;m axes in partcs proportio- 

PRO. 



PARABOLrCjB. 

PROPOSITIO VJ. 
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Slt parabola M Z O, & ad cjus axem ordinatim pdfic?e A, B, C, D,E 
fint proportionales continu^. j- 
Dico fegmenta AB,BC, CD,DE cffe in conrinua analogia. 

T)emonjlratio^ 

PEri4i. libl 5. tom.i. para- 
bola MA ad parabolam 
M B habct triplicatam ratio- 
ncm A ad B, & parabola M B 
ad M C parabolam habettri- 
plicatam rationem B ad C, 
hoc cft A ad B : itcm parabo- 
la M C ad M D parabolam 
habct triplicatam rationcm 
CadD,hoccft AadB: deni- 
<jue M D parabola ad para- 
bolam M E habct iripUcatam 
racionemDadE.hoceft Aad ^ 
B,itntur parabol? M A,M B, 

M C, M D, M E funt in continua analogia. Scd per 1. lib. z. tom. 1. illarum para* 
bolarum differenti» ABadBC,BCadCD,CDadDE candcm rationcm ha- 
benc quam tota; parabolae , hoc eft triplicatam, igicur fegmcnta A B, B C, C 
D £ 1 unt in continua analogia. 

PROPOSITIO VIJ. 

O Int in paraboia A B C proporrionalcs A F, A E, A D & ordinatira po- 
O firis DC, E G, F B ponantur C E, F G : 

"^Dico fcgmcntum parabolicum BFEG adGEDC fcgracntumcam 
habcrc rarionem, quam triangulum G F E, ad C E D triangulum. 

Demon/lratio. 

PEr prjececlcntem fcgm^- 
tum BFEGcft ad feg- 
mcntum G E D C in tripli- 
cata rationc B F ad G E. 
Triangulum autem G F E ad 
C E D triangiilum • habct ra- 
cionem compofitam cx F E 
adED.^-hoccft AFadAE, 
hoc cft duplicara ratione ra- 
cionis B F ad G E , & cx ra- 
tionc G E ad C D, hoc B F 
adG E, quarcratidtrianguli 
G F E ad triangulum C E D 
tripUcatacft rationis B F ad 
G E, adcoquc ut trianguIuraG FE ad C E Dtriangulum , itacft fcgmcntum para- 
bolicum B F E G. ad fcgmcntum G E D C. Quod fuit dcmonllrandum. 

, . B b X 3PRC)- 




iCLvita 
txCm- 

/exti. 
ttm. I. 



PROPRIETATES 



PROPOSITIO VIII. 

Ilfclcra mancntibus ducaotur C G , G B : 
Dico triangulum C G E ad G B F triangulum cam habcrc rationeni» 
(^uam C£ p triangulum ad triangulum G £ f . 



Dimonflratio, 

IN praiccdcnti oftcnfum c 
cft triangulum G E F ad 
triangulum C E D habere ra- 
tioncm triplicatam BF ad 
G E hoc cft compofitam cx 
rationibus B F ad G E , hoc 
cftGEadCD.&FEadED. 
Sed ctiam triangulu G F B 
adCGE triangulum habct 
rationem compofitam cx 
iifdem rationibus G E ad 
CD, hoccftBFad GE,& 

FEad ED:igiturtnanguIum 

G E F ad C G E triangulum cft ut triangulum G E F ad triangulum C E D , & in- 
rcrtcndo triangulum CGE ad G B F triangulum cft ut C E D triangulum ad 
triangulum G E F. Quod fuic dcmonftrandura. 




IPROPOSITIO IX. 

• • 

Slnt inparabolis ABC,DEF proportionalcs lincat LB,MS,NC 
itcraGE,HT,KF: 
. Dico rationcm fcgmcnti P adOfcgmcntumtoticsmultiplicatamcHe 
rationis lincx N C ad M S; quotics ratio fcgmcnti R ad Qjcgmcntuai 
multiplicata cft rationis linex K F ad H T. 



ytm. I. 



RAtio • fegmcnti 
P ad O Ibgmen- 
tum triplicatacft ra- 
cionis N C ad M S, & 
ratio fegmenti R ad 
Q^riplicata cft ratio- 
nis F K ad H T, tgi- 
tur ratio fcgmcnti P 
ad O fegmcntum to- 
tics cft multiplicata 
rationis lineic N' C ad 
MS , quoties ratio 
fcgmcnti R ad Qjcg- 
mcntum cft muItipU 




cata rationis Irnca: K F ad H T. Qjiqfl fiiit dcraonilrandum. 



' PRO-. 



PAR ABOLICii. 



PROPOSITIO X. 

1N daca parabola B D E fit latus reaum B C infcrvicns diamctro B H, 
ad quam ordinatim applicctur C D, rcda quoquc D A tangens para- 
bolam in D occurrat diamctro H B in A, & cx A duAa quanris rcda fecet 
parabolam in punaisF.& E, fintqucF G, E H paralieljcipfi D C; dcniquc 
ducatur rc<5ta E B : 
Dico G I, G B, G F> D C, E H, B H candcmanalogiamContinuarc. 

T)emmJlrafio. 

Um pet con- 

ftru<ftioncm , 
BC,'hoce/lDC, 
fic larus rcdlum , 
in/crvicns diame- 
tro B H, crit re- 
Aangulum D C 
BGquadratoFG 
jrqualcjigitur BC, 
FG , DC func 
proportionalcsi 
£odem modo re- 
«anguluDCHB 
quadrato E H x- 

qualccft, &DC,- • - ^ ^ — 

E H, H B eandem analogiam continuanc. Quoniam vero D A tangens parabolam . „ - 
B D E, & E A recanscandem parabolam conveniunt in diamctro H A,^ratio FG '•'•^"J 
ad D C, hoc cft B G ad FG, eadcm cft cum ratione D C ad E H, hoc cft E H ad *' 
H B. Sed ctiamIGadGB« candcm rationcm habct,quam £ H ad H B jigicur I G, c ^.J^xi^ 
G B, G F, D C, E H, B H eandem concinuanc aaalogiam. * 




P 



PROPOSITIO XI. 

Ofitis quae prius, jungantur punda F, K : 
Dico F K, B C parallclas effc lincas. 

Demnftratio* 



p Ir prflccedentem TG, G B, G F, D C, E H func proporcionales continua, igi- 
tur intcr I G. & E H mcdia proportionalis eft FG, Sed ctiam B G, C, B H 
proportionalcsfunt.cumduplicatam rationcra habcantordinatim pofitarumFG, 
D C, E H ; quarc I G, K C, E H func proportionalcs, & K C media eft proportio^ 
Halisintcr I G & E H • Cum itaquercda FG etiam fic mcdia proportionalis in- 
ter I G & E H, re<flac K C, F G ttqualcs Cinc , cumquc pcr conftru<Jlionem K C, 
F G parallcL-e ftnc, neccfrc cft F K, B C, illarum excrcma ad cafdem parces |un- 
gcntcs, parallelas eflJc. Qijod fuic demonftrandum. 

Bb i PRO 



PROPRIETATES 

PROPOSITIO. xfj. 



Slt parabolae B D F diameter B L , ad quam E K, D C, F L ordinatim 
poiitic fint proportionalcs, fitque D C lateri rcdoarqualis , duftaque 
rcdlaperF& Eoccurrataxi in A: deniqueducanturFB, DB,EB, &DI^ 
ducatur axi parallela : 

Dico rationes E G F, E H F> E I F,cam haberc proportioneraquam txi/ 
plicata, duplicata & fimplcx. 

T)cmonftratio* 

PEr jtJ. lib. f. tom. t. ratio 
BE adBFeftrripUcatail- 
liiis rationis,cuju»ratio E K ad 
FL eft duplicata : quare cum 
pcr j5. lib.citati angulus F B E 
bifedus fit pcr rertam D B , 
ratio E G ad G F cadcm cft 
ciim ratione E B ad B F, igitur 
ratio E G ad F G eft triplicata ^ 
cius, cujus ratio E K ad F L cft 
dpplicata. Scd rario E K ad F L, hoc cft B K adB C, hoc cft B C ad B L , hoc cft 
K C ad C L, hoc cft E H ad H F, cftduplicata rationis D C ad F L : ducatur itaqae 
I Mparallcla DC. qujt cum fitordmatim ad axcm, crunt DC, I M arqualcs, igi- 
tur rario E K ad F L, hoccft E H ad H F duplicata cft rationis I M ad F L, hoc cft 
E t ad I F. Igitur rationcs E G F, E H F, E LF fc habcnt ut rario triplicata, ratio 
duplicata & ratio fimplcx. 

* 

PROPOSITIO XIIJ. 

Ifdem manentibus ; Dico BF ad B E haberc triplicatam rationcracjus, 
cujus A F ad A E cft duplicata. 

*Dcmon?lratio> 




I 



RAdo B F ad B 5 triplicata cft cjus rationis, ca jus ratio F L ad E K eft duplica- 
ta : Sed ratio AFad A Ecadcmcftcumrationc FLadE K,Patctigiturv«ri- 
tas propofitionis, * 

PROPOSITIO. XIV. 



Slt parabola B G D ad cujus diametrum B E ordinatim & proportiona- 
les ponantur D E, G H,C F , fitaue G H lateri rc^o atqualis, & pcc 
punda D, & C duda xtGtz occurrat lineae diametrali in A : 

Dico reaangulum A F B ad A E B reaangulum habcrc rationcm , 
quam lubct rcftangulum B F C ad B ED rcaangulum. 



T^cmoii^ 



P ARABOLICA 



Demonftratio» 

RE(flangulum A F B ad reilangulum A E B 
• habct rationcm compofitam cx rationc 
A F ad A E, hoceft C F ad D E ( cum triangula 
C F A, D E A fmt fimilia ) & ex rationc B F ad 
BE. Sed rcftangulum B FC ad rcftangulum 
B E D ctiam habct rationcm compofitam cx 
rationc C F ad D E,& B F ad B E; igitur rcdan- 
gulum AFB ad AEB rc(^langulum candem 
habcc rationcm , quam redangulum B F C ad 
re^angulum B E D. . 

PROPOSITIO XV. 

Ilfdcm manentibus : Dico redangultmi 
A F B ad A E B rc<ftangulum triplica- 
tam habere rationem linex A f ad A £. 



R 




xvj. 



7)emottflrafio» 

E(flangulum A F B jd A E B habetrationfi 
compofitam ex ratione B F ad B E,q\xx eft 
duplicata rationis F C ad E Dj & cx ratione A F 
ad A E, hoc eft F C ad E D i unde patct vcritas 
propofitionis. 

PROPOSITIO 

Slt A B axis parabolx D A C lateri rcAo zqualis , 3c per B poGta (ic 
C D, junaikjue A D, A C ducantur D G , C f parallclae ad C A, A D 
occurrentes diametro A B in G & F. 

Dico C A, C F, D G, D A efle in continua analogia. 

7)emofi/lratio. 

CUm per conftruflioncm parallcljc finc 
rcrt« A D, C F, erunt • anguli B C F, 
BDA&BFC, BAD «quales, funilia igi- 
tur funt triangula C B F, A B D.Eodem mo- 
do triangula C B A, D B G oftenduntur fi- 
tnilia;QuareC AeftadDG, utCBadBD, 
&utCBadBD,hoccftC AadDG.itaCF 
ad A D , & pcrmutando C A eft ad C F ut 
D G ad A D. »» Sed ratio C A ad A D tripli- 
cata cft cjus rationis, cujus C B ad B D, noc 
eft C A ad DG cft duplicata , hoc cft ( ut in 

Srotimio tomi hujus cxplicuimus ) ratio 
. D ad A C dividitur in trcs rationes «qua- 
les, quarum una bis repctita gquatur toti ra- 
tioni D G ad A C. Igitur (cum ratio A D ad 
AC compofita fit cx rationc A D ad D G, & 
€x rationc D G ad A C, hoc cft ex ratione 
A D ad D G & ex duabus aliis rationibus, quarum ratio A D ad A C eft cripUcata> 
ratioD Aad DG, hoceft FCad AC, cft fimplex cujus DG ad A C cft duplicata, 
igftur D G, F C, A C proportionalcs funt : ut vcf o F C ad C A fic D A cll ad DG, 
utprius oftcnfum cft, crgo A D, D G, FC, A C funt proportionales, & invcrtcn- 
do proportioiulcs funt C A, C F, D G, D A. Quod tuit dcmonftrandum. 

Cml'. 




i84 



PROPRIETATlES 



CorolL 



anum. 



Hlnc etiam patet B F, B A, B*CI proportionalcs cflc. Oftenfum dl cnim C F 
cfTcadAD, hoccft ob fimilitudincm triangulorum C B F, ABD, BF elTc 
ad A B, ut A C ad D G. Scd quia iterum triangula A B C, D B G nmilia funt, ut 
A C ad D G, hoc cA B F ad B A , iu B A cft ad B Gi igitur B F, B A, B G funt 
froporcionalcs. 

' ' PROPOSITIO xvij. ' 

Slt A B latus redum parabola: C A D axi A K inferviensj&duda per 
B quaevis re^ta occurratparaboU in E 5c F ponanturc^uc £ G, F K or- 
dinatim ad diametrum A K : '^^ " 

Dico A F ad A E cam haberc rationem, quam A K habct ad A Ctr 

T)emonftratio, -r 

OUadratii B D cll 
ad G E quadratu 
in duplicata rationc 
BD, hoc cft AB ad 
G E , & rurfus qua- 
dratum B D ad G E 
quadratum cft ut A B 
ad A G igitur A B cft 
ad AG in duplicata 
rationc A B ad G E j 
proportionalcs ita- 
:quc-funt.A G , GE, 
JjBD. Similitcr pro- 
^portionalcs oftendii- 
tur Tc(\x B D, K F , 

A K : Q^iaigitur *proportionalesfunt AG, A B, A Keric quoque G Ead BDut 
BD ad F K, adcoquc tc(\x AG, G E, BD, K F, K A proportionalcs &ratio 
A Kad AG triplicatacjusrationis, cujus K FadG E,hoccftob triangulorum fi- 
militudincm, cujus F B ad B E cft duplicata. ^ Scd ctiam ratio F A ad A E cft tti- 
b<s$.Ai.5, plicata cujus ratio FB ad BE cft dupUcata;xquates itaqucfuntrationcs F A £, 
tm.i. KAG. 

PROPOSITIO XVIIJ. 

SIc A 6 axis parabols D A C lateri rc6to xqualis, & du5^a per B qQX-^ 
vis re<Jla occurrac fedtioni in D & C, ficque A F normalis ad D C : 
Dico rationem D F ad F C triplicatam cfie rationis D B ad B C 




ttm. i. 



/ 



/ 



Denmftratio, 



RAttoDAad AC,* hoccft DFadFA, 
>» triplicatacft rationis, cujus D B ad B C 
h6^.U.y cftduplicata. Cura vcro' proportionalcsfmc 
'cCU^us D F, F A, F C, ratio D F ad F C cft duplica- 
sdS.fixti rationts DF ad F A, igitur ratio D F ad 
jP C cft fcxtuplicata illius rationis, cujus ratio 
• ^ D B ad B C cft duplicata, igitur ctiam ratio 
D F ad F C triplicata cft rationis D B ad B C. 
^ Quodcracdemonftrandum. 




PRO- 



PB.OPOSITIO XIX. 



i8j 



S ic A B azis laceri re<^o xqualis , & pofic^ qu^vis C B O , duc^tur 
C A,D A Sc TcAx C A .xquidiflet D B, iofuper re^ft; D A fic paralie- 
Ja F G occurrcDS D C in G : 

Dico racionem G B ad B C e(Te quadruplicatam illius rationis, cujus 
ratioDBadBCcftdupIicata^.,^. . 

'Demonftratio, 

QUoniam rc<fla5 C H, G F parallel? func, 
ur BFad BH itacllGBad BC.Sed 

• ratio B Fad B H duplicata dt rationis B F 
ad B A , hoc eft ob triangulorum fimilitudi- 
nem B D ad B C, igitur ratio G B ad B C du- 
plicata eft rationis D B ad B C, unde ratio 
C B ad B C quadrupHcata cft cjus , cujus ra- 
tio D B ad B C eit duplicau. Q^od fuit de- 
roouiitrandiun. 

/ 

PROPOSITIO XX. 

Slnt io parabola E A F pofitas dux parallelae C D , E F, qux ab axe (e- 
centur in G & B» iitque C G major quam G D, & £ F remotiori rer* 
ciceqiBunCD. 

Dico ratioaem C G ad G D majorem elTe, quam fit ratio £ B ad B F. 

■i • 

* '.CJ ff;ij. '. . i 





a 



mon/lratio» 



PFr C & D oonantur diametri fccantes re<Jlara E F in H & K, • crunt E H, K P a ^QMi. ^ 
«qualcs. ipiac vero ut H Bad B K, ira E H ad K L; cum pcr conftrucHiancra tm.u 
HB,hoccftCG,ma>orfitquamBK,hoceftGD,ctiam EH,hoccft KFmajorerit 
«juam K L : igiturpunftum L cadctintcrK & F. Camycro ratio H B ad B K ca^ 
dcmfitcum rationcEHad KL, crit ratio E B ad B L eadcm cum rationcH B.ali 
B K hoc cA C G ad G D. Sed ratio £ B ad B L major ratioue % F, igituc ra- 
jcio CG D maf«r eft ntipne E B F. 



ii6 



PROPRIETATES 

PROPOSITIO XXJ. 

Slt parabola: A B C diamctcr B F : Oportcat cx punftoquodam in le- 
dlionis perimetro A poncrc rcdam A E, qux fcda fit d diamctro BF 
in G lecundum datam rationcm H ad K. * 



«.1 



CofiJlruBio &• 'Demonjlratio. 



POnarur A F ordir»- 
ttm &rcccturrcfta 
BFinL.ut ratioFBL 
duplicata fit rationis H 
ad K, & fit L E ordina- 
tim pofita, jungantur- 
quc A , E puncfla • Dico 
AGadGE camhabcrc 
rationcm , quam H ad 
K, Q:jadratum C F hoc 
cft A F cft ad quadra- 
tum E L , hoc cft qua- 
dratum A G ad quadra- 
tum EG ( cura rcfta 
AFfitadELut ACad 
G E. ob triangulorum fimilitudinem ^ eft ut F B adB Lj igitur F B ad B L cft itt 
dupiicata ratione A G adG E. Scd ctiam FB ad B L cft in dupUcata ratione H a4 
K} igitur AG cft ad G E ut H ad K. Quodcrat £iciciidum. 

PROPOSITIO XXIJ. 

DAta fit parabola A B C & intra illam quodvis pundum D : 
Oporteat per D poncrc reftam A G terminatam in paraboU,qiue/e« 
fit in D (ccundum rationcm daum H ad K. 




ConJlruHio Demmjlratio. 




PEris. lib.^.tom.t^^ 
ponaturpcr Ddia-^ 
mctcr B M , & per 7' 
cjufdcm ad diamctrii 
BD ordinatim appli- 
cctur C D , <^uadrato 
C D fiat flequalc rc- 
^angulum XZ fub 
rationcH ad K : appli- 
ccntuT X Z ordinatim 
ad diametrum BM , 
fmtquc M A, LG. Dc- 
niquc AD , DG iun- 
^rftur : dico fa<flum 

cfiJod pctuur.Pcf con- . i a . 

ftruaioncm rcftangulum X Z , hoc cft A MLG , quadrato DC aquate elt» 
ieitur L G , DC , AM funt proportionalcs. Cum vero diaqacJriBL, 
r-Tti ' * ' BD, 



P ARABO^IC^ 
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BD,BM fintinduplicaurationc otdinatim pofitarum LG, DC, AM.crunc 
BL,BD, BM proportionaJes . &ratioB Dad BMcadcmcurarationc LG ad 
AM.Scd«LDeftad DMutBDadBM. igiturLDeftadDM, ut LGadAM. a/rf.£; 
Quia vcropcrconftrudioncm LG, A M ordmatira applicatflcfurtt ad diametrum tm. i. 
B M, crunt LG, A M parallcla, & anguli G L D , A M D aquales : Cum itaquc 
pcr conftrl]<?^ionem pundaL. D, MfintindircAum. ctiam A, D, Gindircrtum 
crunt. Ob fimilitudincra verotriangulorum AD M, G DL crit A D ad 1) G, uc' 
AMadGL, hoccftXadZ, hoccft pcr conftrudlioncmut H ad K. Pofitaitaquc 
oft pcr datum pundumD,rcdla AG terminata in parabolis,&fc<ilainDfccundum 
rationem dacam H adK.Quodcratfacicndum. ^ . 

i r PROPOSITIO XXIIJ. 

IN parabolaFBE,cujnsdiaf!ietcr *'^'** 
B D,ponaturordinatim C A,FE^r.,, 
divififcjuc rcftis B M, B D proportio- 
naliter in G & H , ducantur AGK 
EHL: 

Dico A K , E L proporrionaliter 
fcAas enTeinG&H. 



'J* T)enionJlrati(h 




PEr Corollarium prop, 59. lib. j.tom. 1. 
ut B G cft ad B M, ira K G cft ad G A, 
utqucBHadBDitaLHcft adHE. Sed 
pcr conftrudioncm ratio B G ad B M cadcm cft cutn ratione B H ad B D, igi- 
Kur cciaai K G cft ad G A ut L H ad H £. Quod crat demonftxaQdum. 

^^'^^PROPOSITIO XXIV. 

Slt A B diameter prxter axem, & parallelx C E, F G ordinatim ^TxtStj 
8c junas fmt A C, A E, A G , A F, &: E F, C G : 
Dico triangula E A F> G A C effe «qualia. 

7)emn/lrati0. 

STcut*FBadBG A 
ita cft triangu- 
lumFABadBAG 
.trianguluro, utquc 
eadem F B ad B G 
itaquoquccft triaiv 
guluFKBadBKG 
triangulum, igitur 
rcfiduum trianguiu 
FAKcft ad refi- 
duum triangulum 
KAG ut FB ad 
BG-fcdFBarqua- 

liscftBGcumFG' — — 

fit ordinatim appUcata,igttur arqualia funt triangula F A K, K A G.Similitcr oftcn- 
ditur tam trianguIaC A D, D A E, quam triangula C D K,D K E arqualia eflc.Pa- 
xcticaquc triangula FAK, DAE,DKE ftmul lurapta .lequalia cfTc trianguUs 
KAG, CAD,CDK fimul fumptis , hoccft triangulum E A F ^qiiale elTc crianr. 
gulo G AC.Quodfuitdcmoiiftranduin. 
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PROPRIEt ATES 

PROPOSITIO XXV. 



PAraboIa A E F habcat A F diamc- _ 
trum, contingcntcm vcro B A , qui a 
divila in partes :cqualcs, ponatur C D pa-c 
Fallcl^ diametro : 

r.i Dico quadrataC D intcrlc coraracn- 
(urabilia clTc. 

POnantur D G ordinatim ad A F, erit AG 
ad A G, hoc eft C D ad C D, ut quadratum 
D G ad quadratum D G, hoccfl C A ad C A. 
Scd fcries quadratorum C A ad C A fehabctC 
ut fcrics numerorum t. 4.. 9- 16. »5. }6. &C. 
Cum igitur omnes numeri fint commenfura- 
biles, etiam feries quadratorum illis corref- 
pondcns commcnfurabiiis crit j Quod fuitdc- 
monAraudum. F 




t 
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TROPOSITIO XXVJ 



iftt 



Arabolam A B C cujus diamctcr B M contingat in B rcaa F D, pofc 
ta deinde qullvis fccantc F A, pcr A & H du^antur A D , N E diamc- 



p , 

tro B M parallclae, 

Dico f E, F B, F D eflc proportionalcs 

T)monjlratio. 



I 4 I 
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N 



PEr 81. lib. ?. tom.t . re«.r F H , F K. F A funt proportionalcs, iginir cum paral- 
lekr fmt rcfta; A D, E N, B M. ctiamrciSa; F E, F B, FD caodcm analogiam 
ConjUnua.nt.Qupd fuit demonllranduin. ' 



PRO- 



<:P ARABOLICA.7 
PROPOSITIO XXVIJ. 



PArabolam C B L contingac in fi re- 
Aa F M. cui parallcla fit C L, pofi- 
toque axc B E ducatur fccans C D oc- 
currens contingenti in F, (edtioniin O, 
axiin E;pcrDponaturdiametcr AD G,v 
ducanturque C BL (ecantes AD" 
diametrum in G : -^"^ ♦ 

Dico re^am A G tc£tx B £ zc^ua- 
Icm cfTe. 



-V I 



1 



T)emonJlratio, 



OStcnfum eft • rc<Jlas F A, F B, FMprb- 
portionalcs cflc, igitur ctiam A D, B E, 
C, hoc cft A D, B E , A K proportiona- 
Ics funt : fcd pcr^r. lib.^. rom. i. proportio- 
nalcs funt A D, A G, A K , crgo B E, & A G 
«quales func. Quod fuit dcmonAranduau 




PROPOSITIO. XXVIIJr"' ^ 



r f 



SIc A C B parabola, cajusdiameteT 
A G, & A B jcqualis fitlateri refto, 
pofitjique C B ordinatim,pcr A & C ftf- 
cans agatur : deinde ex cangente D A G 
demittatur D F parallela A G, & fecans . 
parabolam in Ej & E G ordinacim ap» 
plicetur ad diametrum A G: 

Dico rcdam E G aequalem clTc rc- ^ 
aaeDF. 

7)emon/lratio, 

CUm ex hypothcfi A B aqualis fit latcri 
rc<flo , crunt A G . G E , A B hoc ell 
D E , G E , A B proportionalcs : Sed ctiam 
• D E, D F, A B funt proportionalcs, igitur 
oicdia; £ G, D F sqiules funt. 




4 .«-«t 



ftm. I. 
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PROPRIETAT8S 



PROPOSITIO XXIX/ 



PO/ito in parabolaH--. 
ABC axe BG, & 
contingente B D, pona^ 
tur ordinatim A G , & 
fi G dividatur bifariam 
in F i denique per F rc«« 
d^aducatur AD: 
: Dico FD bife<aam 
eflc in C. 

I /W ) 
lenmjtratw. 




ttm. L 



UTGFadFB, itaAFcftadFD, ob triangulorum A FG , BFDfimi- 
litudinem, curo igitur G B bifciJla fic in F, ctiam ADIincainFbircAacA. 
Scd • ut A D ad D F , fic F D cft ad D C , igitur cum A D dupla fit F D, ctiam F D 
ipfius D C dupla crit igitur F D in C bifcAacft. Qixod erat demonftrandum. 



PROPOSITIO XXX. 

Slt A B contingens parabolara C A D in vcrticc A, & diametcr po- 
fitaCBr - - . ^ 

Dico pcr lincam aliquam E F parallclam contingenti , omncm rati- 



onem conftitui pofrc. 



Demnfiratio. 




POnatur C D paral- 
Iclacontingtti AB, 
& data fit ratio quxvis 
H ad K. dividatur C D 
in L,ut C L fit ad LD 
ut H ad H cum K,& re* 
CL Ajqualis fiC 
DM,critDMadDL 
utCLadCM,hoceft 
CL adLD,hoccftH 
ad H cum K ; his pofi - 
ris erigantur diametrt 
- L G, M F,dcnique per 
G ducatur FE. Cum 
pcr conftru<flionc BC, 

■219. U.y GLjFMfint diamctri, ctiam • parallel» crunt : Quia vero CL, DM .rqiwles 
ijgA». I. funt, ctiam L G , M F nsquales eruntj adcoque E F, C D, & per confcqucns E F, 

B A parallelrc crunt, & ratio E C ad E F eadcm cum ratione C L ad C M, hoc eft 
• ad H cum K ; igiturdividendout H ad KitaEGadG F, undccumr.itioH ad K 

pro libitu nfTumpta fit, patct oiuncm rationem in parabola ad fcnfum propofitio- 

nispQnipoiTe. 



PARABOLIC^. 

:l»ROPOSITIO XXXW 



PAraboIam A F B, cujus dia- 
meter F O > contingat in F 
re<5ta F D ; poGt^ deiode qusivis 
/ecante A D, qua^ fecet diame- 
traro in £ : 

Dico omnem rationem me« 
diam inter rationem A D E & JC- 
^ualitatis , exhiberi poffe pcr rc-» v J\ ^ 
<^am ex A dudtam^ c^ux cadac ^ 
intcrD&F. 

Tiemotj/lratio. 

Slt enimdataratio G ad H minor 
ratione ADE,major vcrora-> „ 
cionc acqualitatisj dudi dcindc A B ordinatim ad F O diamctrurti.fiat ut G ad H 
iu OFadFK,&pcrK ponatuf A K M. Dico rationcm A M K ^equalcm dfi 
rationiG ad H.Cum AB, F M fmt parallelaE, fimilia funt triangula O K A.FKM 
igitur utO Kad K F ita A Kcft ad K M, & componendo vcl dividcndo, ut O Facj 
F K, hoccft cx conftruaione ut G ad H,fic A M ad M K. Igitur omnis ratio me- 
dia inter rationcm A D E & a;qualitatis cxbibcri potcft pcr re<ftam, qu« cadat in-^ 
(crD&F. 




PROPOSIXIO XXXIJ. 



P Arabolam A B C cujus axis B E , recct ordinatim pofita F E, cidae 
xauidiftans fit B D, per E duda fit A E D occurrcns fcdioni in C 1 
pofita deniquc B A, quae iecct ordinarim pofium F E in K , & diametrun» 
t G in G, ducatur G H parallela F E : 

Dxco rationcm D C ad D E duplicatara cflc raiionis D £ ad D H. 

T^monflratio. 

OStcnfumcft pro- 
pontionc/i.lib.f. 
tom.i.BK,BG, B A 
proportionalcs efTe » 
igiturDE,DH,DA 
etiam funt proportio- 
ndles , & ratio D E ad 
K) A duplicata eft ra- 
«ionisDEadDH.Scd 
Tatio D E ad D A • ca- 
clcm cft cum ratione 
D C ad D Eicrgo ratio 
I> C ad D E dirolicdta 

cll rationis D E ad D H. (^HDdf uit dcmoniliandum^ 




a iiU . 5'. 
tem. i. 



— X 



1^1 



PRX^PKIETATE-S 

PROPOSITIO XXXIIJ. 



COntingat A B parabolam in vcrticc, cujus axis A D; pofita dcin3e 
B C, qusE atquidirtct A D, dividatur B C in pun^tis E, F, G, H, uc 
f\nt proportionales B E, B F, B G, B H ; ducantur deni<pc pcr E, F, G, H,. 
lincaeAI,AK, AL, AM: i .--. . -^^vii ...... .vi 

pico fericm rationum AEad AI>AFadAK, AGaaA L, A H ad 
A M eandcm analogiam continuare. 




!DemonJlraho> 



Oktk 



PRopter trian- 
. . girforuna fuQt- 
•^•■''*" litudincm' utBE 
ad E A icaECdl 
ad £ I, & pcrmu- 
t^do ac compo- 
nchdo ur B E ad 
B^itaAEadAT. 
$imtliccr oftcndi- 
mr A FefTc ad A K 
ut BF adBC, & 
ffcdCc.Ttcrii AG 
ad AL QtBGad 

BC,utqucBHad 

BCitaAHadHlV^. 5 ~ ^ M L K I 

QuarckcumratiqEBGfitadrationemFBCutB E adBF,urquc BFad BG, 
tm.i. hoc cflBEadBF, hoccftBGadBH.hoccft B H ad B C ( cum cx conftrudioa 
B E, B F, B G &c. proportionalos fmc ) ita ratio F B C fic ad ritiofncm G B C 
& iraratioG B C ad H B C rationcm,crunt ratiorKS E B C,FB C, G B C, H B C 
proportionalcj quibus rationibus cura rarioncs £AI,FAK, GAL,HAM«- 
quaies oftcnfa: fmt : patct rationcs EAI,FAK,GAL»HAM caodcm anaU>* 
giam continuarc. * * 

■ ii u a i- v^v». .'.JC*jik:(:;i , •.. 




PROPOSITIO XXXIV. 



I 



Ifdcm mancntibus : Dico rationcs N A E, Q> F, P A G i Q, A H cfjc 
incontinuaanalogia. " 

P/ y j Demonflratio, ' noi' 

Er 71. /ib. 5. pom. 1. A Ni A E^ AIfuncincontinuaanalogiat fimiliterpropor* 
tionalcs^^nt A O,, A F. A K, & A P, A G, A L, deniquc A Q, A H, A M , igi, 
tur ratipneylM AE,OAF,PAG,QAH cacde funt cum rationibus E AI, FAi^ 
C A L, H A M, igitur cum rationes E A I, F A K &c. pcr pracedcntcm propow 
tioiMl?ii:(iiu;^liaiirn proportionales funt rationes X A E, G A F, P AG, Q A Hr d 

t 

! 

EX his propofitionibus colUgitur fi ex N. O, P, QrcftaducanturN V, OT, 
P S, Q R paraUcl* rcd« B C, lincas N V, O T, p5, Q 1. , C B proportiono- 
lcs forc. 



CoroUariMm. 



PARABOLIC*. 

PROPOSJTIO XXXV- 



HAbcant A B C, D E F pai-abolx diverHe, rcdas B G, E H xcjualei, 
qucordinacim ad axes applicac:e xqualcs Anguiq$(p(|^l^j ^^f.' 
bilcccnt, junganturqucKC, LF • 

Ddco K G C, L H F trianguia «qualia clTe. 




Dimonflmio. 



POfitij ordinatim ad a«$rc<flis K M, C O, L N, F 1», quoniam artguli K G B, 
B G C, L H E, E H F cx conftrudionc fcqualcs funt , uti eriam anguli A G B, 
B G O, D H E, E H P fi ilU ab his aufcrancur, ctiam K G A , C G O, L H D, F H P 
anguli jequalcsCrunt : igitur • xc(\.x K M, B G, C O, & L N, E Hi FiD funt pro- a j». & j?. 
portionalcs: igitur rc^angulum CO K M «qualc cft quadraco B G, & F P L N- 
re<flangulum acqualc quadrato E H, hoc cft quadraco B G; crgo a:qaalia funt rc-- '* 
ftatngula COKM, FPLN, undc ^nx. T PadCO ita K Mcft ad L N : proptcr b i^jtxti. 
aqualltatcm autcm angulorum fimilia func crianguta KMQ, COG, Ln H, 
F P H, igitur uc F P ad C O i ta c ft F H ad C G, utquc K M ad L N hoc cft F P ad 
C O, ita K G ad L H, igitur utFHadCGitaKGadLH, anguli quoquc K G C, 
L H Fpcr conftrudioncm aequalcs funt,ergo *toca criangula K G C, L H F «qufc «xj Ax»^ 
lia func. C 



I 



PROPOSITIO .XXXVJ. 

Ifdem nunentibus : Dico rcdangula M G O, N H P «^ualja cfTtf; ""^^ ■ 



T^emonjlratio, 

PEr conftrudioncm anguli K M G, C O G, L N H, F P H funt rcAi, aAguU 
quoquc KG M, C G O, L H D, F HP func xquales , fimilia igitur funt cfian- 
gula K M G, C G O, L N H, F H P, & per ji. & j j. lib. 5. tom. t. t<*ax K M, BG^ 
hoc cft E H, & C O proportionalcs funt, utietiam vcdx L N, E F P, unde f(v 
^angulaHM C O, L N F Pquadrato B G, & intcr fe «qualia func^lgitur ut K 
adLNitaFPadCO;fcdut KMad LN itacft MG ad N H( obtri\nguIor»Tm 
fimilitudinem)utquc F P xA C O, hoc cft K M ad L N.hoccft M G ad N H,it9 PH 
adOGjigicurrccllangula MG O, N HP«.^ualiafunc.Quodfuicd^moiiflr.tn.iam 

D d P RO^ 
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HJ4 PROPRIETATES 

PROPOSITIO XXXVIJ. 

Slt A R axis parabolae A C R, & ordinatim pofita N. - •» 
OporCeat poncrc B H, B C in rarionc data O ad I^/uc anguli C BK , 
H B A fint xqaalcs; - • ' 

Conjlru3io 7)etnofjjlrano, 







o 






c 




H 







QUadrato N B fiat 
a:qualc rc<flangulum 
fub rationc O ad P , 
nimirum rccrangulum 
fupcr H QX R qu.t ordi- 
narim appliccntur ad axcm 
^ R , junganturquc H ^ , 
C B : Dico fadlum quod / 
pctirur. Cum cnim rcifian - 
gulum C R H C^quadrato 
N B fit aiqualc^ xcOlx H Q, 
N B , C R funt proportio- 
nalcSjadcaque & A C^A E, 

A R proportionalcs lunt, - ^ .. 

/<^'f'* ^ ' H B Q, C B R «qualcs. Scd etiam pcr.conftrudlioncm anguli C Rfi, 
HQ.Brc(J^i funt, igitur fimilidfunttriangala H B Q, C B R,utqucHQad CR*^ 
hoccft psr conftru<?lioncm utOadP.itacftH BadC B. Pofuimusitaquclincas 
B H, B C, in rationc data O Ad P, facicntc* angulos jcqualcs cum axc parabohe \ 
" tcratpropofitum. 




qH 

-oiq 



PROPOSITIO XXXVII J. 



1 



IT^ triangulo redlangulo F A G, fint F A, E B, D C proportionalfs 4k 



Dmonjlratio, 



)3 



a i^.fri- 



.hr^f I d*Pf \^cn, quod rcdo angulo adjacct, junganturquc F B, O C : 
j-jDico angulos D B C, F B A inar<jualcs cfre. 

^tiVt enim «- 
qualcs, fi ficri 
poflitrcum igitur 
F A, EB, DC 
fmt parjillcla; , 
crunr ctijtfn • 
CDB,BFAan- 
guli a^qualcs , & 
tota tri.ingula 
DBC, FBAfi- 
b^.yh^i. milix,, igitur uc"» 
DCad FA, ita 
t B crit ad B A. 
Qai?. vero DC. 
fi^.^iFA fuju 

proporrronalcs , / / ' !^ ' , 

ctiamGC.G B,G Acandemcontinuant analogiam,& 'CBeftadB AutGCa* 
G B. hoccfl ut D C ad E B, igitur CB cftad B A, ut D C ad E B, & ctiamC B cft 
ad B A, ut D C ai F A. Qiipd cum dici non poffit, patet angulos D B C, F B A 
non cflc asqualcs» P R O 




ttm. I. 



M-iLABOL ICiE. 

PROPOSITIO XXXIX. 



Clrculi ABC, DBE habcant BG ordinatim pofitam comraunern, 
ipotitilJjucfccantibus F G, H G,utanguli F G A, H G E fint ^qualcs: 
dcindc pcr F & H normaliter crigantur M L,N K ipfis F G, H G xquales, 
junganturquc K G, L G : 

Dico angulos L G F, K G H aequales cfTc. 



















N fc A 









Tiemmjlratio. 

pEr conftruilionem triangula F MG, H N G runtfinMlia, cum anjruli FG M 

^U*^ F M G. H N G ponantur jcqualcs j ergo • ut M G ad G N fic F G ad a 4 W ' 
H G,hoc cft L M ad K N, & anguli L M G, K N G funt rcdi : ^ crgo ctbm M L G hV^. 
angulus acquaUs eft angufo K G : deindc quia M F G, N H G anguli arquales 
funt, erunt quoquc anguli L F G, K H G jcquales} igitur & rcOduus aneulus L G F 
tcliquo KG Hcft «qualis. Quod eratdemonftrandum. 

PROPOSITIO XL. 

Slnt du« parabol? A B C,E B D,qur & ordinatim pofitam B F & axem 
A E habeant communem, cx punfto F ducantur F D, F C ut anguli' 
C F E, D F A fint aeauales, pofitifque C L, D K ordinadra ad axcm, ipfis 
D K & CL arqualesducantur cx F occurrcnicsrcdtis DK,C L in G & H. 
Dico angulos D F G, C F H atqualcs clTc. 

DemnftratiQi 

CUm anguli D K F,C L F rcai 
fint , anguU quoquc DPK,. 
C F L arquales, crunt totatriangU" 
la D F K , C F L fimiUa} igitur ut 
KFad L FitaD K adC L , hoccft 
G F ad H F, ergo ctiara triangula 
G FK, H FLfimiliafunt.& angu- 
li KG F, L H F aiqualcs , undc aa- 
gulusDG FanguloC HFicquaii» 
eft : cum itaquc anguU quoque 
-KDF, LCF fmt fljquales, etiam 
reUqui anguU D F G, C F H xqua- 
lcs enmt. Q^pdcrat dcmonftrandum. 



.0 




PROPRlETA-flffg 




titX 



PROPOSITIO XLJ. 1 

ESco A G axis paiabola: A B C, alTumptaque axeos parte A E,Quae ma-. 
jor ficdimidio lateris re^ti : ducantur ex E linex E D, E C facientes 
angulos A E D, G E C fcmiredos : dein E B ordinatim pofit^ ducantur cx 
D & C ad axem normales F D, G C : 

Dico punda F B G cffe ad (emicircu- -^- ' ^ 

lum, cujus diametcr eft F G. 

T^emnflratio, 

PEr 31. lib. 5. fom. 1. rc<flx A F, A E , A G 
continue funt proportionales, quarcetiam 
F D, E B, G C proportionalcs funt, undc E B 
quadrato .rqualc cft rc<Jlangulum FDGC: 
quia vcro ariguli E F D, E G C rcdli funt, & an- 
guli F E D , G E C fcmirc<fli , crunt rcliqui 
F D E, E C G ctiam fcmircdli, quarc F D linca 
arquaJis cfl lincac F E , & G C linca ^ quoiis li- 
nca: G E : quarr rc(^langulo F D G C, hoc cft 
quadrato E B arqualecfl rc(ilangulum F EG, 
undc F E, E B, EG continuae funt proportio- 
nalcs, patct igitur pun^a F, B . G cfle ad fcmi- 
circulum, cu jus diameter dl F G. Quod crac 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XLII. 

ESto A E pars axeos parabola? A B C, major di- 
midio lateris redi, pofitaque E B ordinatim ad 
axcm , lumatur E F pars axeos acqualis diraidio latc- 
ris redti , jundifquc F, B ducatur B D normalis 
adFB: 

Dico B D lineam contingcre parabclam in B. 

.] 

^ 7)emnJlratio* 

QUoniam angulus D B F rcrtus ponitur, & B E nor- 
^ maiis ad fubtcnfam D F, • patct D E, E B, E F conci- 

nuc clTc proportionalcs , adcoquc E B quadrato .Tquale 
rc^tangulum D E F : fcd fi fiat ut A E ad E B ica E B ad G, 
crit G latus rc^him,& E B qnadraco orquaic rc^ngulum 
A EG : igitur A E G rcftangulum .-«qualccft rcftangulo 
D E F : igitur D E cft ad A E ut G cft ad E F : Scd G cum 
fit latus rc^lum, & E F dimidium latcris rcdli, crit G du- 
pbipfms E F,igitur & D E dupla cft re^JC A E, quare pcr 
»7. lib. 5. tom. I. rcda D B parabolara contingic in B. 
Quodcrac dcmonftrandum. 

Corollaria. 

Hlnc fcquitur, cum F B fcmidiamcter fit ad angulots rcAos linca B B , B D 1>» j 
, ncaro circulum tangerc in B. " 
2. Circulum H B K concingcre intus parabolam in B. 

PRO- 




P AR ABO LlC^ff 

PROPOSITiO XLIIJ: 



»97 



ESto ABC cadcin parabola 
qax prius , quam in B concin- 
gac iinea B D ^ icem femicirculus 
idem H B K , qucm eadem B D 
concingac in B : deniqucex H& K 
ordinacim ad axem ponancur iinex 
HL,KC. 

Dico H L rc<5lam aequari reftae 
H E , & E K iineam sequari ii- 
ncaeKC. 



T>emonjlratio. 




QUoniam B D linca conringtt cir- 
culura in B, •cricD KUncainH 
& £ fe<fla fecundum extrcmam & mc- 
dLun rationcm pfoportionalcm. Q^ia 
vcro D E in A bifeaacft ( cimi B D pa- 
rabolam quoque contingat in B ) crit 
H A K re^langulum^ £equale quadraco 
A E ; quare A H, A E , A K continuae 
funt proportionales , uti &H L, E B, 
KC , & £ B quadrato acquale cft re- 
Aangulum H L KC : fed quia E B ad reraicirculi di^metrum H K eft normalis» 
«ctiam E Bquadrato (cquale cft rcdl.irg*ilum HE K; itjitiir H E K rcrtangulum 
jequalc eft redlangulo H LK C;igicur ''ut H L ad H E ita E K cft ad K C.Quia vero 
aoguli EHL,EKCfuncro«fliadcoquc asquales, fiducantur LEj CE.crifaag 
lus H L E iequalis angulo K E C, igitur & reliquus ahgulus H L E aiqualis rel(qi 
E C K,& triangula H L E, K C E funt fimilia; igitur f L HcftadKCutHEatf 
& pcrmutando L H ad H E ut K C ad E K. Scd ut L H ad H E ita oftcnfum cft E K 
eflTead K C, igitur ut E KadKCitacft KCad E K • acqualesergofunt E K, KC : 
& quiacft ut H L ad H E ica E K ad K C, vcl K C adEK, crunt ctiam H L, H E 
aqualcs.Quodfuitdemonftrandum. , , ^ _ _ 

CoroUmm. i. , l,,,:^ 

Hlnc fequitur angulos H E L, K E C efle fcmir«3;o8.CM.meqim H L, EIWOC 
fmtarquales, uti & E K,K C : patet angulos H E L, H L E «quates eflfc, nci cfl 
KEC, K C E • quia vero , anguli E H L,E K C funtrcdli, manifeftura eft reliquos 
angulos clTc fcmircftos. ^ 

Coroltarinm. 2. 

A \^ ^ — i. 

B . 1-_ 



d i6.fexti. 
c ji. lii. J. 
tam. I. 

f4./«ri, 




1 j , OUigitur. deindc-ex hac prppofitionc^ fi, 

. ... . ^ quatuorlinc.v A, B, C, D itll ut'rB«ftartg{ilL_ 
.( ; ~ AD «quale, fit redlangulo B Ct;it rcif^angulum 

— ' — rr-r— A C fit a^qualc rcftangulo B D , tarh rc(fb'; A! $k 

— B,quam C & D ajqualcs cfle; & contra. Qmjniarrt 

cnim A D rciflangulum fljqualeponiturfC(flangul6 S C,igittii^fit'A ad'BitiCeft 
ad D : & quia A C rectangiilum acqualc ponitur B D rectangulo, ut A ad B, ita eft 
C. Quare cum fit ut A ad B ita C ad D, utque A ad B itaD ad C, crit C ad D uc 
D ad C : undc C & D a:quales funt ac proinde A & B. 

D d j PRO- 



PROPRIETATES 

JROPOSITIO XLIV. 



IKUcmpofitis: occurratEL linca circulo 
in F, & E C cidem in G , tum per F & G 
normales ad axem ducantur M N , P O : 
Dico tria punAa D, F, G cflc in dircftum. 



/ 



7)€mofiBrati(h 



tl'". I. 
h6.ffxti. 



IUn(fla D F produfta fi non occurrat rc^ OP 
in G.occurrat pcriphcria; circuli in Qrdudliquc 
QE ponarur QO parallela F M.Quoniam paralle- 
Ix funtMF, OQ,cri£utDOadDM,ira OQ^ 
adMF: fcdut DO*adDMitaOEcftadEM, 
igirur ut O^ad M F ita O E eft ad E M, & pcrmu- 
tanda ut O Q ad O E ita M F ad M Ej funt autcm 
anguli E M F,E O Q^fcqualcs, utpotc re<fli, * fimt- 
\h iqirur funt triangula E O Q , E M F & angulo 
M E F «qualis cft angulus O E Q. Scd angufo 
M E F .tqualis cft, cx hyporhcfi , angulus O EG{ 
i.fntur angulo OEG acqualis cft angulus OEQ» 
Quare pun(flum Q idcm cft cum G, & tria punAa 
D. F,G funt in dircdum. Qijod crat dcmonftran- 
dum. 




'• OIOI 



^lLOPbSTIO XLV. 



I 

■iii 

u 



!fdcm mancnribus : Dico reeaa A M, A E, A O dCein torii^tm ; 
logia* 



'Demottjlratio* 



T cft OG ad M F ita D O cft ad D M,utquc OG ad M F,ita quoquc ob trian- 
- gulorumftmilitudincmOEeftadEM.igiturutDOadD MitaOEadEM: 
cft infupcr E Dlinca in A bifcaa, quia B Dcontingit cx conftru<aionc parabolam 
in B, quare ptr^. lib.i.tom.i.tresUnc« A M,AE, AOmconuiuafunrana» 
logia. 

Corollaritmu 

ULtiimh«caflcrti6nonfblumadmitripoftulat,dumangnliME L,OE G funt 
fcmircAi. ScdquoticsIintaccxE cdu<fl« faciunt cum axcangulos arqualcs; ui 
h B S, EZ, qux circulo occurrant in S & Z fociant cum axc angulos A E S, K E 2 
«quaics,&perS&Znormalesducantur RSV. XZY,rertac AK, AB, AK 
erunt proportionalcs. Dcraonftratio cnim uni vcrfalis cft. 
il, ... 
3uUbi;C>- ^.Jb/< PRO- 



.r 



D 



P ARABOLIC*- 

PROPOSITIO XLVJ. ■ 

Atum circulumcx dataparaboladefcribcrt. 

ConJlruBio 7)monJlmiO' 



LlbrO qucm dc parabola con(cripfimus,docui- 
mus praxim dcfcribendi parabolam cxdato 
circulo , modo proponinlus exdata parabola da- 
tumcirCulu defcribcre , & contracx dato circulo 
datam paraboU. Qijia cadem.paraboU mancnte 
infiniticirculi proponi pofTunt, htnctota hujus 
problcmatis difficultas in co fica cft, ut radiu dati A 
circuU fuo loco conftituamus, ccntrumquc in*axi 
cxhtbeamuS) quo circulus, intervallo radii dati ^ 
do(cripru$ , parabolam contingit in punifto ali- 
quo , a quo , demiiTa ordinatim ad axcm fignct 
pun^um,iquo omncslincicdcfumidcbcant,qu9 
circutum cx data paraboladcfcribant. 

Sit itaquc parabola data A B C.cujus axis A F, 
& latusrcdumfit {cqualcrc«flae D, cujus dimidia 
fic H, radius vcfo circuli, qui dcfcribi poftulatur, ^ 
fit Jtqualis rc<flac E.Oportct itaquc praxim cxpo- 
ncrccirculi pcr parabolam defcribcndi, cujus fa- 
dius fit icqualis rccfl^ E. ■ 

Invcniatur primo Hnca K L , qua; fit tertia 
proportionalis ad duas lincas datas, qux* funt di- 
midium lateris rcrti, qu,od cft H, & linca E , qu<e 
eft radiuscirculidati : deinde cx ipfa K L fumatur 
re^ L M icqualis dimidio latcris re<fli , fivc 
sequalis H, divifaquc MK biferiam inM, fiat rc<?^«NM «qualis A F in axe 
parabola;,cui adjiciatur aequalis A O ; TC<^iq vcro M L fiat requali« F G • deniquc 
ponatur F B ordinatim adaxcm , jungancurquc G 6 : Dico drculum centroG 
& intervalloG B , defcriptum cffe ilium qul qu«ritur* 

Quoniam F A cft ^cqualis AO & F B ordinatim adaxem conrtituta, eritrc<^a 
B 0*contingcns parabolam in B : quia vcro F G ipfi H fivc dimidio lateris re<fli 
«equalis cft, ^ jcrit G B normalis ad B O, quarc * proportionales funt re^bc O G, 
G B, G F & rc<flangulum O G F, hoccft pcr conftru^ioncm K L M «qualc qua- 
dratoG B :fcdrc<flangulum K L Mper conftrud^ioncm r^quale cftquadratodiatjc 
rcilas E.igiturquadratii E equalc cft quadrato GB &G BUncanrqualisdatodiame- 
tro E, Ultcrius du^la P R qua- circulu contingat in P.ducantur quotcumque paral- 
lclns ipfi R P occurrcnies paraboljc in S & circulo in X i jun<ftifquc F X ducantnr 
totidem F Y, facientes cum F Q axc angulos icqualc^ anguhs P F X , & pcr V, Y 
ponantur ordinatim Z V • Quoniam igitur rcfta B O contingit parabolam in B, 
& B F ordinatim ad axcm ponca eft, infupcr FG rc<lU ncqualis cft dimidio lateris 
rc^li, ctiam O B contingctcirculum in B, cum ^ G B (eraidiametcr fit adangulos 
re<f^os line? O B.Quia vcro angulis X F P arqualcs ponuntur anguH Y F Q,' crunt 
rc^tis X F a*quales rc<il.T S T, & lincis F Ya*qualci> lincJC V Z : undo cum pun<fla 
X B Y fint ad circulum & pun<fla S B Z ad parabolajn , patct hac mcthodo rc<flc 
circultim P B Q radioE a parabola A B C <dacadcfcriptura a^c, Q^iodpepcbatur. 
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• .! Scholiofh 

Iralitur for te mn vemo cur j>ro /Utermitiatiotu u/t fuerimus Aliqu^ uSiS, quje major exi* 
^Jieret dimidio lateiis rt/fi pardhoIiCpro r/idio cncuU iMveniendo, qui A pMobtla fnAiui 
i'ul[et fcr (OKjlrui^itonem, qua prttfenti propofittone uftjumus, Uerum lUa determitiatio fTOrfmr 
tiecejjaria efl \ft emm ajjumatur aliquodjegmentumaxeos paraMte d pmnHo verticis, quod vfl 
ipji dimidto lateru refri /cquaU ftt,vel to minns,tuMC tx iUis puit/fis imtetvaUo verticis s/fump^ 
t/t line/t ntmts erunt hrevei, quam ut illarum intrrvaiiis cirtuli defcrihi poj/int, qui pmaholam 
tentin^ant in duobus pun/tis tequalita ab axe ftmotis,q$toJ ahfolutt netefjarium efl, ut ex para^ 
holts circuli declinearipvjfint. tlura circa bamc mattriam rtperits libro quem deparahoU tom. u 
confaipfimus, A ptopoftttont iii. ^ deinctps, Omne vero augmtntmm addstum dimidio Utcrit 
re/?i, exbibet lineam quandam, duit fublata ab axe ojlendet termino Juo punflum , nempe (fll» 
trum circuli A par/Ma prodmcemdi , qui paraholam btnc tnde in duobus pumflis (OHtim^at, 

.PROPOSITIO XLVIJ. 

PArabolae A B C cujus vcitcx A , & axis A D po- 
nacur ordinatim auazvis B D , & condngens B E 
cui orchogonaliter inudac rcdta B F : 
Dico A F lineara majorcm ciTc lateris rcfti dimidio. 




t i8.fibrr- 

W. 
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Demonjlratio, 

OStcndimiispropofitionc 114. libw 5. tom. ». rcftam DF 
aqualcm clTe diraidio latcris redli, igitur rc^U A F oia- 
)Orcft dimidio latcris rcdli. 

PROPOSITIO XLVIIJ. 

DAtus fic (emicirculus P B D cujus dia- 
meter P D, daca infuperfic linea R r 
Oporteac ex daco (cmicirculo P B D fe- 
miparabolam dclcriberc , qux partcm axcos 
habcat P D diamccrum femici^cuii , Sc latus 
redlum dacam lincam R. 

ConJlruBio O J)mon/lratio. 

ESto ccntrum fcmicircuU PB Dpun^um M , 
fumaturquc in diamctro P D pars M E, «qua- 
lis dimidio latcris re<fli R , dudaque E B norma- 
li ad P D, ponatur B F contingcns circulum in B* 
occurrens diamctro P D in F : dcniquc divifa F E 
biftirtam in A, ducantur quotvis EG, E H hac Ic- 
ut anpuli P E G fmt scqualcs angulis D E H, 
& pcr pun^la G & H ponantur normales ad P D, 
Tc(\x L K ipfis EG*a;qualcs & rc^x N O .rqua- 
lcs rcdh E H. Puncfla K, B, N effc ad parabolam 
parct cx prop. ;o;. lib. tom. 1. effc autem ad pa- 
rabolam quaefitam , hoc cft cujus latus rc(fhim fir 
R, fic dcmonftro. Quia F B contingit circulum in 
B, 8c B ^ cjufdcm circuli cft radius, crit • angu- 

lus F B M redus j & quia B E non^is ciladFM^cric^FEM rcdangulum 

arquale 
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PARABOLICA. lOt 

jtqualc quadrato E B. Qjjia vero F E bifcfta cft in A, fi fiat ut A E ad E B ita E B ad 

V, erit V latus rcftum parabala: A B C, & rcdangulum A E V aequalc quadrato 

E B, hoc efl rc<flanguIo F E M. « igitur ut A E ad F E ira E M ad V : fcd A E dimi-. ^ js^futriii 

dium cft ipfius F E, igitur & E M dimidium eft ipfius V.Eft autem per conftruftio- 

nem E M dimidium ipfius R, igitur R & V funtasqualcs , & A B C parabola latUJ 

redlum cft data UncaR. Quod dcmonftrandumfupcrcrat. 



Corollarium i. 

HTnc patet t. ficx P & D ponantur ordinatim rcdlac P S , D T occurrentes pa- 
rabols in S & T, rcrtam P S jrquari reftx P E ., & rcdlam E D aiquari redlat 
DT. Cum cnim vi conftru<flionis, fecantibus E S, E H ajqualcs fint ordinatim po- 
fitac L K, O N, crunt E P, E D, partibus diamctri,acqualcs contingcntcs P S, DT. 

Corollarium 2. 

PAtct I. parabolas qua» circulos gignunt, ab iifdem circulis produci ; nam dato 
circulo P B D, fi reftas E G, E H, facicntcs cum diametro angulos xqualcs» 
transfcras in normalcs L K, O N. oritur parabola A K B N. Si vcro data paraboli 
A B N, ordinatim pofitas L K, O N transfcras in rcdtas E G, E H producitur cir- 
cuLusPBD. 



PROPOSITIO XLIX. 

Slnt ad redam A B normaliter ercflje duac A C, B D inaequalcs.' 
Oporteat aflignare parabolam, quae tranicacper C & cujui azeos 
pars fit redta A B. 



ConftruBio &- 7)emonftratio. 



Flat ut quadratum D B ad quadratum C A, 
italinca E ad lincam F : fit autem G difFc- 
rcntia lincarum E, F : fiat dcindc ut rcfta G ad 
rcdlam B A , ita linca E ad lincam"B H. Dico 
H clTc vcrticcm parabolac rcquifita:. Quoniam 
cft ut G ad B A ita £ ad B H, cric pcrmutan- 
do ut G ad E , ita B A ad B H, & invertcndo, 
utE.hoccft Fcum G, adG ica BHadBA, 
& dividcndo, invcrtcndo & iterum compo- 
ncndo ut G cum F, hoc cft E , ad F ita B H ad 
A H. Scd ut E ad F ita per conftruftioncm 

quadratum D B cft ad quadratum A C; igitur ut H B ad H A ita quoquc quadra-^ 
tum D B ad quadracum A C, igitur H vcrtcx e/l parabolae quacfitac , & A B pars 
»xcos. 
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PROPRIETATES 

PROPOSITIO L. 



Cliculum A B C contingat D B in B, & ponantur D E H , deinde D C 
dividatur in G ut fit D A ad A G ficut D C ad C G, &: per punita E & 
H fint F E K, N H M ordinatim pofitx redis D E, D H acqualcs : 
Dico punda K, M fore ad eandem parabolam. 



D 
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T)emnflratio> 

U<flis G E, G H fiant rcfflis E G acqualcs 
— ^ F E O, rcAis quoquc G H acquales rt(\.x 
a joiif^.5. N H P : oftenfum cft • punfta O P cfle ad pa- 
t$m. I. rabolam.cujusvcrtcx eftpunrtum quod bifc-j 
cat D G In Q:Eft autc «'ut D B ad B G, vcl D E' 
ad EG ita D A ad A G : & fimilitcr ut D A ad ; 
AGicaDHadHG.Igitur DEcftad EGut 
DH ad HG,& pcrrautado D E ad D H ut E G ^ 
ad H G,hoccft F Kad N M ut FOad N P.cu 
cx conftniftione rcdis D E, D H «qualcs fmt 
rc€ix F K, N M, & rc<flis E G, G H acqualcs. 
F O N P. Quia igitur pun<fla O & P funt ad 
paraix)lam, rcdac FO funt ad N P in fubdu-, L 
phcata ratione Q F ad Q N , igitur ctiam F K 
ad N M funt in fubduplicata rationc Q F ad 

Q Niadcoque quadrata F K adN M quadrata, ut rcifla Q A ad QC, vcl QF ad 
<iJ»J- undc pundjiJt,Mrunt ad parabolaro, cujus vertex eft puniilum Qp 
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PARS- SECUNDA 

2)e Tarabolif fefe interfecantibut, 
PROPOSITIO LJ. 

INterfecent feieparabolae duaE A B C, D B C ad cundem axem condi- 
tutx, in pundto B, ex quo ordinacim ad axem ducatur linea B Cj Ht au- 
tcm E latus reilum parabol.T; D B C,& t latus re6tum parabolae A B C. 

Dico rationem axium A C ad D C> & laterum redorum reciprocam 
ellcjfivcACcflead DCutEadF. 



T>emonJlratio> 

QUoniam E cft latus rcftum 
paraboljc D B C, & F latus rc- 
Aum parabola: A B C , linca vcro 
B C ordinatim pofita, utriquc pa- 
raboln; eil communis , quadraco 
B C zquale efl tam re^ngulum 
A C F quam rc^angulum D C E, 
sequaliaigicur func incer fe rctflan- 
fiula A C F, D C E. ; Quarc A C eft ad D C ut E ad F. Quod crat dcmonftrandum » ^^.M'. 
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PROPOSITIO LIJ. 

Ntcrfecentfefcparalfolx A Bd, A dc adcundem axem conftitUtac 
in pundo A, ex quo demiffa fit ordinatim ad axem, reda A C : 
Dico A B C parabolam effe ad parabolam A D C, uc B C ad D C. 



*DemonJlratio* 

IUngantur A B , A D : pcr Archimedem & 
prop. 240. lib. 5. tom. 1. parabola A B C eft ad 
parabolam A D C , ut A B C triangulum cft ad 
triangulum A D C. Sed A B C triangulura cft ad 
triangulum A D C ut • B C ad D Ci igitur ur B C 
adDC ica ABC parabola cft ad pacabolam 
A D C. Q^od crac dcmonftrandum. - ' ^ 
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DE PARABOLIS 

rHOPOSITIO LIIJ. 



HAbeant A B C, G B C parabol« ad cundem axcm conftituts com- 
muncmordinatim pofitam B C , uti & {v^rabolx D E F, H E F com- 
munem E F infupcr A B C, D E F parabolac communc habcant latus rc- 
dum, qucmadmodum & paraboU G B C, H E F. 
Dico A C cfTe ad G C, ficutD F cft ad H F. 

Demonflratio, 

QUoniam A B C, D E F para- 
ho\x communc habcnt latus 
rcrtum K, «rB C, E F linca: ordi- 
natim pofitacfuncadaxcs AC,DF: 
igitur rc<^langulo A C K jcqualc 
ad quadratum B C, & D F K rc- 
^langulo nrqualc quadratum E F, 
igitur quadratumBC cftadqua- 
dratum E F , ut A C ad D F. Sirai- 
litcr oftcndccur quadratum BC 
cffc ad quadratum E F. ut G C ad 
H F, igitur ut A C ad D F.itaG C 
adH F. & pcrmutando ut A C ad G C ita D F ad H F.Quod fuit dcmonftrandum. 

1 

. PROPOSITIO LIV. 

INtcrfcccnt fefe in C paraboiae'^ax A B C, D E C : demi(taquc cx C 
normali C F ad (ymmunemaxem A F, ducatur quaevis G B paralJeia 
axi A F, occurrens (cftionibus in E & B, 3c rcAac C F in G, ponanturque 
E K, B H, normales ad axem A F : 

Dico A B H fegmentum elTc ad (cgmcntura D E K > uc A B C para:- 
bola c(l ad parabolam D E C. 




^emofifiratio. 



Uia ABC, ABH parabolae . 
-idcm habent latus rc<ilum,uti & 
parabolae D E C, D E K,itcm A B C, 
D E C tcrmincntur communi ordi- 
n.itim pofiti C F; qiicmadmodum & 
parabol.t A B H , D E K communi 
rcfta B H vcl E K, crit pcr praecc- 
dentcm A Fad D F ut A H ad D K. 
ty.Jmiia: Scd » A F cft ad D F ut A B C para- 
bola ad parabolam DEC , utque 
hftrtM»- b A H ad D K ita parabola A B H ad D E K parabolam : igitur H B H fcgmcn- 
tum cft ad fcgmcntum D £ K. ut A B C parabola ad parabolam D E C. Quod &c. 

PRO- 
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PROPOSITIO LV*. 

Slnt A B C, D E F parabol* duae parallcla: . affumptoqac in pcriphe- 
ria A B C quovis pundto B,ducatur B £ parallela axi A D occurreas 
paraboJ^OEFinE. 

Dico iineas B £> A D arquales effe. 

Demonjlratio» 

QUoniam hacc alTcrtio in initio 
dcmonftrationis prop. jjj. lib.5. 
€om. I. afllimitur, quamvis antc de- 
inomTrata non f\uc, juvac cam hlc 
paucis ratam faccre. Ponantur igitur 
BG, E H perpcndicularcs ad axcm ; 
& fifK latus rc<flura parabol^ A B C. 
Cum itaque parabola: A B C, D E F 
fmc P' rallcla; adeoquc & {eq^.ilcs , 
eric K latus rci^lumparabola: A B C, 

communc paraboia: D E F. Quia vc- ' 
ro B G, E H normalcs func ad axcm, & B E, G H parallche, erunt cam B G , E H 
quam B E, GH jcqualcs intcr rc,adcoquc & quadrata B G.EH inter fc ^qualia: eft 
autem B Cquadrato equale redanguliim G A K, & quadraro E H itqualc rc^an- 
gulum D H K, a:qualia igicur funt rctflangula G A K. H D K : qu^u-e & lincnc H D, 
G A inter Te funt aiquales : addita igiturcommuni G D, manet A D a:quali^ (^|H, 
hoc eil linea: B E. Quod erat dcmonilrandQm. , » 

PROPOSJTIO LVJ. 

Llneis E C , D C au(ftaria E A, D F adjundla finc, qu? habeant ratio- 
nem duplicatara E C ad D C, & reAas ex D & E normaliter edudas, 
jfecctaltera qu^dam cx C duda in G 5c B : dcniqucpcr A, F, G, parabo- 

defcribantur, habentes communem axem A C. 
. Dico A B, F G parabplas paralleias elTc. ^ ^^j^ 




jDefmi/lratio» 



1 



POnatur G L aequidiftans 
A C, & cx L ordinatim 
dcmittatur L M , cric L M 
icqualis G D, & ratio B E ad 
1 Mcadcm cum rationc B E 
ad GD: fed ratio A E ad A M 
duplicataeftrationis BE ad 
LM,hoccflBEadGD, & 
ex conftrudtionc etiam ratio 
A E ad F D duplicata cft ra- 
tionis B E ad G D , igitur ra- 
tio 'A E ad A M eadem cft 
cam rationc A E ad F D, & 
TC&.X F D, A M cqualcs funt* 
Quarc fi aufcratur coramunc 
F M, vcl, fi communc non fit , utriquc addatar , etiam A F & M D, hoc cft L G 
sequalcscrunt, tgicur per 3}3>lib. 5. com.i. parallclie funt parabds A B, FG. 

£ c 3 PRO- 
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PROPOSITIO LVIJ. 



Slnc duc parabol? parallcl? AH, F K, & alTumpta qu^vis communis 
axcos pars A C, dividatur in E & D ut ratio A E ad F D duplicataiit 
rationis E C ad D C, ex E & D ponantur ordinatim £ B, D G : 
Oico pundta B^ G, C cffe in dire^um. 

T)emonfiratio» 

R"B(fta: A C ex G parallc- 
■ laponaturrcd^aG L,& 
LM ordinatim ad axcm 
A C : quoniim igttur parai- 
lel;*: funt parabola: A H, FK, 
•.rcdf AF,L G hoc dl M D 
lequalcs crunt . addatur ita- 
quc communc, vcl fi com- 
munc non fit dcmatur F M. 
crunt A M, F D arqualc5,& 
AE ad AMur AEadFD. 
Scd A E ad A M duplicata 

cft rationis E B ad L M hoc . 
eftT>G, igitur & ratio A E ad F D (fuplicata cft rattonis E B ad DG : fcd ctiam ra- 
tio A E ad F D, cx fuppofitionc, duplicatacft rationis E C ad DC, .-«qaalcs itaquc 
funt rarioncs E B ad D G & E C ad D C : Ducatur itaquc pcr B & G rc<fla B G N, 
crit E N ad D N ut B E ad D G.hoccft E C ad D C. Patct itaquc pun<flum C idcm 
cflrc/;ura pun<a« N. adeoquc pundla B,G,t: indircaumdTc. Quod futt demon» 
ftraiidum. 

PROPOSITIO LVIIL 

ESro A D axis parabol? A B C, dud^uc cx A aulvis fecante A B, fu- 
matur in pcrimctro paraboU pundum quodvis C, quod remotius 
diftct ^ vcrticc A, quam ipfurti B, ducaturquc C H parallela reft^ B A: 
Dico C H axi occurrerc in pundo quodara D. 

^ T)cmonfiratio> 




Blfcdis A B, C H in G & F, ducatur per G, & F li- 
nca F Ej crit hxc parallclaaxi.adcoquc diamctcr, 
ad quaro ordinatim pofitaj funt A B, C H : igitur ut 
E G ad E F tta G A quadratum ad quadratum F H. 
Quia vcroG F diffcrcntia cft tntcr E G & E F, patet 
E F majorcm cffc rcfta E G, adcoquc & quadratura 
F H ma)us quadrato AG : cft^utcm punAum Ain 
axc, igitur F Hlinca,qu.t major cft quam AG,nccef» 
farioaxem fccatin pun^loaliquo D. 

Hr-*f njjertto vh» eft licet A D «on fit »xu,Jed dtnnJSter 
alia ^uaHtntluti utt pntet demnjltMtionem iipj>/i(/intt. 
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PROPOSITIO LIX. 

Slnt A B C, D EC du? parabol? parallel? : fumptocjac in communi 
axe pundo quovis C, ducatur qu^vis CFoccurrens parabolisin K 
&F. 

Dico rationem F C ad K C minorcm efTe rationc A C ad D C. 



7)cmonJlraiio. 

DUaS K G paralleli axi AD, jun- 
gantur AG, K D ; rc<fta; autcm 
A G parallcla ducatur FCQuoniam 
G K, A D cx hypotcfi funt paraUelac , 
uti & parabola A B C, D E C, • erunt 
G K , A D rci^lac aequales : igitur & 
AG, DKaequalcsfunt & parallel?:cft 
autcra F O parallela ipfi A G , igitur 
& F O paraflcla eft ipfi D K. Rurfum 
quia G K parallcla axi fccat F C con- 
currcntcm cum axe, in K , patcr G 
pun<^tura viciniuscflc vcrtici quam fit 
ipfum F : quarcpcr pricccdentcm F O fccataxcm in puftfto quodam P, fifo inter 
A & D : igitur ratio P C ad D C, hoc cft F C ad K C,minof eft ratione A C ad DC. 
Quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO LX. 

Slnt ABC, DEC parabolx d\ix parallelz: &cxpandoquoyisCia 
axe alTumpto, ducantur duae redtx C F , C G occorrentcs parabolis in 
H, K, F,G, & F C fit remotior ab axe quam fit ipfa C G. 

Dico rationem G C, ad K C majorcm cffcquam fit racio F C ad H C, 
Ycl quam ratio B C ad E C. 




T)m(m}lratio, 



DU<flis H L, K M paraUeUs axi A D, 
jungantur H K , L M, • patet tam 
recflas L H, M K quam L M , H K intcr 
fc fcquales eflc & parallclas : ducatur 
dcinde FN parallcla rccfticLM. Quo- 
niam igitur pun^ura F remotius cft a 
vcrticc diamctri M K quam fit ipfum L, 
& L M, F N parallcla; funt, •» re(fla F N 
fecabit diaraetrum M K*Quia vero CG 
linca fecat diamerrum MK in K, adeo- 
quc punAumGcaditintcr M&F, ma- 
nifcftum cft G C fccari in quodam pun- it" 

R a refta F N : infupcr quia L M, 
H K parallela: funt, & F N fxi<fla cft parallela ipfi L M, crit & F N par allela rc- 
H K. Quarc « ut R C ad K C ita FC ad H C , fed ratio R C ad KC minor cft 
ratione G C ad K C, igitur & ratio F C ad H C minor cft ratione G C ad K C. Si- 
mili difcurfu oftcndcrur ratioG C ad K C major rationc B C ad E C i imo & ipfa 
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ratio F C ad H C major rationc B C ad E C. 
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PROPOSITIO LXJ. 

DAtis duabus parabolis parallelis A B C, D E C, cx punito quo4am 
axis, communis erigatur normalis C B : 
Dico ommem rationem minorem ratione A C ad D C> majorcra vero. 
ratione B C ad E C , cxhibcri poflepcr redamex Cedudtam, iparabgii* 
occurrencem in G & Fj quz cadat inter B C & A C. 

Demonjlratio. 

DAra fit ratio P N" ad 
ON minor rationc AC 
adDC, & major rationc 
aiS.a.i: BCadEC,&« rcdisPN 
O N auftaria addantur.qua; 
habcant rationem duplica- 
tam rationis P N ad O N : 
fit autcm compofitarum li- 
ncarum ratio iequalis ratio- 
niACad DC, hoccft,ad- 
datur hncjc P N rc^aP Q, 
quas ad O R, adjundlam h- 
ncx NO , duphcatam qui- 
<jcm rationcm habcat P N 
adON, itatamcn ut ratio 
Q N ad R N acquahs fit ra_ 
tioni^quam habct ACad. 

D C. Dcindc rcdla A C dividatur in pun^tis H & K , ut divifa cfl rc<fla Q^N in P 
6cO ; Quoniam it»itur cxconllrudionc,A C cft ad DC ut Q N ad R N, & H C acl 
K C ut P N ad O N; crit quoquc A H ad D K ut Q P ad RO, adcoque rcAis H C, 
K C addita ftint au^laria A H, D K in duplicatarationc P N ad O N, hoc cft H C 
ad K Ci crc^iis igitur H F, K G,qua: arquidiilcnt C B, ^ crunt pundla F, G, C iit 
dircaum : ducatur itaque CF, crit « C F ad CG ut CH ad C K , hoc c/l NP 
ad N O.Cum igitur ratio N P ad N O, mcdia intcr rationcs CAadCD&CBad 
C E.pro hbitu affumpta fit: patct omncm rationcm minorcm rationc A C ad D C, 
majorcm vcro rationc B C ad £ C pcrrc^lam exC cdu^lam, ad fcnfum propofi- 
tionis exhiberi poflrc. 
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PROPOSITIO LXIJ. 

Int duz para- 




bolx parallclx 
ABC,DEC,qua$ 
/ccet redac|uaevis, 
ex aliquo commu- 
nis axeos pundlo C 
duda, in G & F : 
fintque FH, GK 
ordinatim pofitx 
ad axem. 

Dico rcdtangu- 
lum AHC ad 
D K C redtanguium habcre triplicatam rationcm F C ad G C. 



K H 



K Iff 



Dmott' 



SESE INTERSBCANTIBUS. 



20^ 



*Demon/lratio* 

DUAis G M ipfi A C, & M N ipfi G K parallelis.crit ratio H A ad N A, hoc eft^ 
D K, duplicata rationis F H ad M ]Vf,hoc dl F H adG K.hoc cft H C ad K C: 
ratio rc(flanguli A H C ad D K C » compofita eft cx rationc A H ad D K, hoc a >J-JM 
ex duplicata rationis H C ad K C , & ex ip("a rationc H C ad K Cj igitur ratio 
^dlanguli A H C ad D K C re<flangulum tripUcataeft rationis H C ad K C , hoc 
eft F C ad G C. Quod crat demonftrandum. 

^ota» 

HJEc propofitio 
non folu admit- 
tcoclacft,ficrc<?la cx 
C normali , linca ali- 
qua cx C ducatur in- 
tcr norraalcm & pa- 
rabolarum vcrticcs , 
fcd ctiam cum ( ut ia 
prAjfcnti (chcmatc ) 
rcdla C B cx Ccdu- 
cadAt ultra nor- 
raalem C H: dcmoli- 
ftratio cnim prorfus 
univcrfalis cft.ou^is 
quippc L G,ipfi A C, 

& L M ipfi B E paraUclis , erit L G, hoc cft M D , aqualis A F ; adeoque A M 
«qualis F D , & ratio A E ad A M, hoc eft FD, duplicata rationis B E adG D, 
hoccft B C G. Ratio autcm rc^languli A E C ad F D C rcdlangulum compofiu cft 
tx rationc A E ad F D 8t ratione C E ad C D. 

PROPOSITIO LXIIJ. 

Slnt dax paraboIjE parallelic A B B, C D D, quas fecct rcda B E cotn- 
muDi axi perpendicularis. 

Dico rationem A E ad C E duplicaum efTe rationis B E ad D E. 
Demonftratio. 

CUra pcr hypothcfim p4- 
rabolae fint parallelx , 
idcm habcnt latus re<flum , 
quod rcprarfentet K H;erunt 
igttur K H, B E, A E , itcm 
K H, D E, C E proportionalcs 
adeoque » ratio A E ad C E 
duplicata eft rationis BE 
adDE. 





PRO- 



I 



6E PARABOLlS 



PROPOSITIO LXIV. 

Slnt ad axem B G paraboL^ parallcla: A B C, D E F conftitutx, fit A C 
ordinatim ad axem pofita : rv. R i: -i.i f n 

Dico reaangulum A D C effe adquaaramm D G,ut reaaB Ead E G. 



CUm parabol? ABC, 
D E F parallcl^ fmt 
communcm habcntes 
axcm B G , crit per 
pr^tccdcntcm ratio BG 
adEG duplicau ratio- 
nis AG adDG.adco- 
qucquadratum AG ad 
D G quadratum ut B G 
adEG:igitur dividcn- 
do utcxccffus reifla; BG 
fupra E G, hoc cft B E , ^ 
ad E G ita exccffus qua- / ^ 
drati A G fupra quadra- / / 
tum D G. Scd quadra- 



'Demonjlratio. 




' ?r .cxccd^tS^ DG rcaangulo A D G bis fumpto, hoc cft A D F 
i4 A- Xngulo & quadr^o A D, ^hoccft F A D^cdlangulo hoc eft rcaangulo A D C. 
tlfic^ rg-cu?rcd;.gulum ADC cft ad D G ut quadratum B E ad E G. 

f PROPOSITIO LXV. ■ 

POfitis iterumduabusparabolis parallelis A BC, A B F^fit ratioBE ad 
E L triplicatarationis B E ad E G, &ordmatim pofits fint H E, K. L, 

^ Dico rationero quadrati H E ad M L quadratum triplicataraefrc cfiis 
rationis, cjuam habet quadratum H E ad D G ^uadratum. ^ 

T>enmJlratto* 



Um parabolas A- 
_iBC, DEF pa- 
rallela: fmt , idcm ha- 
bcntlatusrcftum.pu- 
ta N : proportionalcs 
itaqucfutBE,EH.N 
&EL.LM,N&ratio 
B E ad E L duphcata 
rationisEHad LM; 
undc utBEadELita 
cft quadrauim EH aa 
LMquadratum;fimi- / 
hter oftcnditur qua- f 
dratum EH effc ad ^ 




quadratumDG utB E ^^^^ fuppontionc. rationis B E ad EG, 

"It^r^k radot^d^^^^^^^ ^ L quadratum^ripUcau eft rauonis c,us, .uam 
&hct quadratum H E ad D G quadratura, ^ ^ 



SBSE INTERSECANTIBUS. 



PROPOSITIO LXVJ. 

SIc A BK parabolc axis A C>8c in illo puaftum quodvis C, cxquo cdu- 
Jtisquocvis lineis C D, quae A B K paraboU occurrantin B, iiac 
ucC AadCBitaCEadCD. 

Dico punfta E D D cfTe ad parabolam, cujus axis E C. 

T>emonjlratio, 

ERe(fla cx C normalis C K pro- 
ducatur in H, ut fit C K ad C H 
ficut C A cft ad C E ■ aflTumptaque 
quavisfecantiumC B D, demitta- 
tur cx B & p perpcndiculares B G, 
DF. Quoniam cx conftrudliona 
eft ut C A ad C E ita C B ad C D, 
& ob parallelas B G, D F , cft • ut 
C B ad C'D ita C G ad C F, crit ut 
C A ad C E, ita CG ad C,F; quarc 
•»& rcfiduum A G cft ad refiduum 




E F, ut C A ad C permucando A G eft ad A C ut E F ad E C : fcd uc A G ad 
A C ita quadratum B G ad quadracum C K ; igitur ut E F ad E C ica quadratum 
B G ad C K quadtacum. Qiiia vcro cft C K ad C H ut C A ad C E , hoc eft C B ad 
C D,^ hoc eft B G ad D F, crit quadratum C K ad C H quadratum ut B G quadra- 
tum ad quadratum D F, & pcrmutando ac invcrtendo ut quadratum B G ad C K 
quadratum, ita auadratum D F ad quadracum C H. Scd BG quadratum cAad qua* 
dratumC K ut AGad AC, hoc cft E F ad E C , igitur ut E Fad ECitaquadra- 
lum D Feftad C H quadratum : Quarc puncfla E, D, H funtad parabolam. 

'hlota paraMam E D H non ejje t^aUm aut p*rMlUkm ABK parsbolt, ut emm oflen^ 
Jum ejl tn parabolis paralUlis ratio CDadCB fcmpei mtnor ejl ratione CEsJCA, 

PROPOSITIO LXVIJ. Q 

PArabolac duae A B C, A D E ad eundcm axem conftimtap, habcantA 
vercicem communem : aflumptoque in axe quovis pun<5to F>educan- 
tur ex F fecantes dnx F B, F C occnrrentes paraboix A D E in D & £, fic 
ut angulus A F C major fit angulo A F B. 

Dico rationem B F ad D F minorem elle rationc C F ad E F. 



Demonflratio. 




FlatutFDadFBitaFAadFK, 
utqucF AadFKitaFEad FL: 
erunt » pundla K B L ad parabolam: 
cujus axis K F: Quia vcro B pun- 
^um communc eftparabolis K B L, 
ABC.adcoque K B L parabola fccac 
paraboli AB C in B,pars autcm K B 
cftcxtra parabolam ABC, neccirario 
pars rcliqua B L cadit intcr parabo- ^ 
lam A B C & parabolam A D E. Igi- • 
cur ratio C F ad C E major cft rationc L F ad E F, hoc cft pcr conftrudioncm B F 
ad D F. Quod erat dcmonftrandum. 

F f » PRO* 



D£ PARABOLIS 

PROPOSITIO LXVIIJ. 



INtcrfcccnt (cfc in A & D parabolac dux A B D, A E D ad cundcin 
axcm confticutx : demifl^quc cx A rcfta A D normali ad arcm C B, 
ponatur qua^vis F H parailcla axi C B, occurrcns parabolis in G & H. 
DicoHF clTcadGF, ficutBC cftadEC. 

'Demnjlratio. 

* - 

Slcut F G linca ad lincam C E ita A F D rc^an- 
gulumefl ad rc<flangulum ACD, pcr^.;. lib.y. 
tom.i.fcd pcr candem ut F H cftadC B ira rciflan- 
gulum A FD ad rc<flangulum A C D, igitur ut F G 
ad C E ita FH dl ad C B. & pcrmutandoac inver- 
tcndo H Fcft ad G F ut B C cft ad E C. 
Efi (OMVtrJa ftopofaivnit 31^. Uh. y tom, 1. 



n.. 



PROPOSITIO LXIX. 




INterlcccnt fcfe in A & D parabolx dux A B C , D E C ad cundcro 
axcm conftitutae : dcmiifaquc cx C normaliC F , ducatur cx F quae- 
vis F B occurrcns parabolis in B & G .- 

Dico rationcm A F ad D F roajorcm dfe , quam Cit racio B F ad G F» 



7)emonJlratio» 




DU<f^a B L parallcla axi A F, po» 
nantur G K, E H parallctac rc<flac 
C F : Pcr pracccdentcm ut A F ad D F 
itaBLeftadEL,hoccftBFadMF. 
^ia vcro E rcmotius cft a vcrticc D, 
quam fit ipfum G,& E H,G K norma- 
lcs funt ad axcm, patct M punrtum ca- 
dcrc intcr G & F , adcoquc rationem 
B F ad M F majorem cflTc rationc B F 
adGF. ScdutBFadMF ita cft B L ad EL, hoc cft A F ad D F; igitur rati^Jl 
A F ad D F major cft radonc B F ad G F. Quod erat dcmonftraodum. 

PROPOSITIO LXX. 

INterfcccnt (cfc in B jparabolac duac A B C , D B C ad communcm 
axcm pofitae , dcmiffaquc normali B C ducantur ex C duae Jinc« 
C E , C F occurrentcs parabolis in £, F, G, Hj & E C vicinior fit axi 
A C, quam fit reda F C. 
Dico rationcm £ C ad G C majorem cHe ratioQc F C ad H C. 

Tjemofh 



fiBSB INTERSBCANTlBUSi! 



J)emon/lrjito> 




DEftrripta intelligatur parabola 
D KOparallela parabola- A BC, 
habens verciccfs in D. Quoniam igicur 
yarabola: D K O, A B C parallclac funt, 
Jiunquam D K O parabola concurrcc 
cum panboia A B C : quia vero para- 
hola D B C concurric cum parabola 
A B C in B , cric • ut A C ad D C , ica 
lacus re^um parabolae D B C ad lacus 
Tc^tum parabola: A B C, hoc cft para- 
bolac D O C : quare cum B C mcdia fic^i 
interDC & lacus rcAum parabolac 

D B C , & C O mcdia intcr latus rcdlum parabolae D O C, & rc^am D C, fic au- 
tem latus rcAum parabola: D O C minus latcrc rcdo parabol« D B C, cric B C 
Tc(\z mftjor linci O C, adcoque D K O parabola cadit infra parabolam D B C. Eft 
autcm^ratioECad K C major ratione FCad L C, ratioGC ad KC minor 
rationc H C ad L C, fiat igitur ut C L ad C H ita C K ad M : quoniam ratio G C 
ad K C minor cft rationc H C ad L C, & ratio M ad K C acqualis rationi H C ad 
L C, patct G C lineam minorcra c^Fc quam fit M : Quia rero ratio E C ad K C ma- 
ior eft rationc F C ad LC, erit ratio E C ad M major ratione FC ad H C: fcd ratio 
E C ad G C major cft racionc E C ad M C cum G C minor fit quam M ) igitur ra- 
cio E C ad G C major eft racione F C ad il C. Quod erac dcmonftrandum* 

A (^orolUrium, 



B 



EX hac propoficionc colligitur, cum 
A B major,C D minor,dividuntur in c 



duae rationes 
duas rationcs. 

pcr rcftas E & F, ita ut ratio E B minor fit ratione F D, 
rationem A E minorem efTc racione C F. 



PROPOSITIO LXXI. 



3Ntcrfccent fcfc in B parabolx dii« A B C, D B C ad cundcm axcm- 
conftitutx : demifQque cx B normali B C ducatur cx C quarvis C E, 
©ccurrcns parabolis in F & E. 

Dico quod non ducetur cx C alia fecans parabolas, qax exhibeat ra« 
tioncmECadFC. 

DcmonJlratiO' 

D Ucatur quavis « C H, qua cadac a 
mrerEC &CA: ft(b.nn,«, >.a ^ ' 



inrer E C & C A : oftcnfum eft 
rationcm HCadKC majorcm elTc 
rauonc EC ad FC. Ducacur dein 
cquavis ahaC L, qujccadatintcr E C 
;ac B C.Oftenfum «> rurfus cft rationcm 
J, C ad M C minorcra elfc rationc 
ECadFC.quarecumCH, CLIi- 
nea: fint quaecumque , patet cx q ^ 

ttrrd^^^"°° cxhibcacrationcm EC ad FC. Quod crat demon- 

Ffj PRO- 




lX4s: PARABOL13 

PROPOSITIO LXXIJ. 

IlCJem manentibus, ex F & E dcmittantur red x E F H normales ad 
axem. 

Dico rationcm A G ad D H majorera cfle ratione A C ad DMHI.^' 



Demonjlratio. 



DUai F M parallcli axi A C, po- 
natur M K normalis ad A C:cric 
a jjii^*;. igitur » A K ad D H ut A C ad D C : 
Quia vcro F M parallcla axi fccat 
E C in F, crit M pundum vicinius 
axi, quamfic E^adcoquc M K minor 
quam E G, fl(c G pun^um cadit intcr 
K & Hi quarc ratio A G ad D H ma- 
j(K cft ratione A K ad D H, hoc eft 
tru^ob AC ad DC. Qi^od erac dcmon- 
.wfM-^- ftrandum. 




I 



PRQPOSITIQ LXXIIJ. 

Ifdem manentibus ; Dico ratioqcm A G ad D H majorem cHc ratione 
ECadFC. 

Ticrnonjlratio^ 

Mferpr^ Uontam ratio A G ad D H • major cft ratione A C ad D C , & ratlo A C «4 
mkniem. v^D C, ^ major rationc E C ad F C , patcc rationcm A G ad D H mulco majo-. 
b 6^j^M, rem cffe racionc E C ad F C. Quotl fuit demanftrandunau 



1" 



PROPOSITIO LXXIV. 

IlfHemmanentibus : Dico rationcm A G ad D H compofkam eflc , cx 
ratioQ^duplicat^ tationis £ C adi Cj ^ ratione A C ad D C. 

... . / 

7)emon/lratio, 

POfita iterum F M parallcla axt A C , & M K normali ad cundem aKcm, ratio 
A G ad D H compoftu cft ex ratione A G ad A K & ex racipoe A Kad DH. 
Quia vcro quadracum E G cft ad quadracum M K uc A G ad A K, ratio A G ad A K 
duplicata cft rationts E G ad M K, hoc cft E G ad F H, hoc cft E C ad F C : RatiO- 
vcro A K ad D H cadcm cft cum rationc A C ad D C,igirur ratio A G ad D H coro- 
pofica cft cxduplicaca racionc E C ad F C, & ex ratione A C ad D C. 

PROPOSITIO LXXV. 

INcerfecent (efe itcrum in B parabolz dus A B C, D B C ad cuadem 
axem conftitutae, demilTlque ex B normali B C, ducatur cx C quatvis 
C H,occurrens parabolis in E & F^ quibus pundtis dcmittantur E F K 
normales ad axem. 

Dico ratipnem legmenti A E L ad (egmcntum D F K, compofiitam dlc 
cx rationc triplicata £ C ad F C &: cx ratione A C ad D C. 

T^emorP' 



SESE INTERSECANTIBUS. 

- Demonjlratio. 




ttm.1. 



DUai F G paraneli A C, pona- 
rnrG Hatquidiftansrcdac EL. 
Kdtio (cgmcnri A E L ad fcgmen- 
tum D F K compofira cft cx racionc 
fcgmcnti A^ L ad (cgmcnruni 
•AGH, & cx ratione fegmcnti 
-AG H ad fcgmcntum D F K. Scd 
■ ratio fegmcnti A E L ad A G H fcg- 
tncntum triplicata cft rationis E L >■ 
adG H , hoc cft E L ad F K , hoc 
cft E C ad F C: ratio autcm fegmcnti A G H ad fcgmentum D F K, eft ratio para- b u hui 
ho\x A B C ad parabolam D B C, hoccft ratio A C ad D C , igitur ratio fcgmcnti J " 
A E L ad fcgmcntum D F K, compofita eft cx rationc triplicaia E C ad F C & cx 
rationc A C ad D C. * 

PROPOSITIO LXXVJ. 

INtcrfeccnt fercdux parabolx A N B, C N B,adcundemaxcm podtap, 
in N; dcmifllque ordinatim N B,ex pundo B ducatur B D, qusc (eccc 
parabolas in E & D ita ut raiio A B ad B C duplicaia fit rationis D B E, de- 
ni(]uc ponantur ordinatim E F , D G. 

Dico rationcm iegmcnti n 
DAG ad ECF fegraen- 
tam , quintaplicatam cfTe 
rationis quam habct DB 
ad B£. 

Demonjlratio» 

Er proponrioncm prarcc- 

dcnte ratio fcgmenti D A G 
ad fcgracnrum ECFcompofi- 
ta cft cx triplicata rationc DB 
ad EB, & ex rationc AB ad 
CB, qua:cumpcrconftru<flio- 
ticnj duplicata fit rationis D B E, patct rationcm fcgmcnti D A G ad E C F feg- 
fncntum quintuplicatam eflc rationis cjus quam habct D B ad B E. 

PROPOSITIO LXXVIJ. 

Il/Hcm mancntibus ducatur cx B rcOa B H ut ratio D B E duplicata fic 
rationis H B K/ducanturque H L, K M ordinatim ad axcm A B. 
Dico fcgmcntum A H L ad C K M fcgraentum habere rationem fcp- 
tuplicatam rationis H B ad B K. _ 

T>emonJlratio. 

Um ratio A B C cx conftru<ftione duplicata fit rationis DB E, qu« duplicata 
^ pomtur rationis H B K, erit ratio A B C quadruplicata rationis H B K.Quare 
cumratio fegmcnti A H L ad C K M fcgmcntum componatur ' cx triplicata ra- 2 7y. ht^ 
tione H B K & ex rationc A B C, patct fcgmcntum A H L ad fegmcncum C K M >«, 
babcrc rationem fcptuplicatam rationis H B K. - . . 

PRO- 




ii6 



4c . 



DE PARABOLtS 



PROPOSITIO fjXXVIII. 

PAiabolae refe interfccantes in B & ad eundcm axem applicat», hii- 
beant communcm ordinatim pofitam B C,5c ex C duda^uavis C f t» 
ponatur F G parallcla A C, & ordinatim demictantur F L, G H : \ 
Dico reaangulum A K C ad reaangulum A H L C triplicapm habcJ - 
re rationem, cjus quam habet K C ad L C. 

Demmjlratio» 

RAtio rc(flanguU A K C ad 
A H L C redangulum compo- 
fimcft exrationc A Kad A H, hoc 
cftcx duplicacaratione rationis K K 
ad G H.hcc cft F L,hoc cft cx ratio- 
ncduplicata rationis KC adLC, & 
cx rationc KC ad-L C. Igitur ratio 
rertanguli A K C ad A H L C rc- 
Aangulum tripiicata cft rationis 
KCadLC. ^ 

Corollamm, 

T?'X hac propontioncmanifcftucft «.aangulum AK C ^^irc^languUim AH C L l 
. . Eldcmha'bcrcrat.oncm.quamhabctfcgmcntumpa^^^^^^^ 
. .4../. y. tum A G H. • cum fcgmcntum A E Kad ^cgmcntum AG H cnphcatam habcat 
tioncm E K ad G K, hoc eft E K ad F L, hoc cft K C ad L C. 

PROPOSITIO LXXIX. ; 

T Nterfecent fefe in B pirabol^ du^ A B C, D B C ad eundem axem.. 
1 conftitut^ ; demiflaqic B C normali ad axem, ducatur ex C cju_tv,s 
C E, occurrens rarabolis ia E & F, junairquc A E, F D demutantur E G, 

Dico rationem trianguli A E G ad triangalum D F H candem e/Tc cum 
ratioDe fegmcnti A E G ad D F H fegmentum. 




Demonjlratto. 



DUai F L paralldi axiAC, 
ponatur L K norroaUs ad 
axcm, &junganior A,L. Ratio 
trianguli A E G ad triangulum 
D F H compofita cft cx rationc 
trianguli A E O ad A L K trian- 
gulum , & cx rationc trianguli 
A L K ad D F H triangulum. Scd 
ratio trianguli A E G ad triangu- 
afti40. lum ALK, cft'ratio fegmenti 
U,. :«m.t. A E G ad fcgmcntum A L K , & 
ratiotrianguli A L K adtriangu 




gjimDFH.cftnriofegmentUEG.ulDFH feBmentum.QModet«dcmo^ 
jjUandum. P R O- 



SESH INTERSECANTIBUS. 

PROPOSITIO LXXX. 



P AraboIae A N B, C NB ad communem axem conftitutx intcr(ccenc 
(efe in N,dcmifl^que N B normali adaxcm,ducatur B E qua:cum(]uc, 
& ex £ ad axcm ordinatim demittatur E F ; 

Dico rationem (egmenti N A B ad C E F (cgmcntum,habcrcrationcm 
compofitam cx ratione triplicata N B ad E F,& ex rationc A B ad C B« 



*DemonJlratio» 

PEr punftam E ducarur axi paral- 
lcla E O, & cx O ordinatitTt fic ad 
axcm O P. Ratio fegmcnti N A B 
ad E C F fcgmentum compofita cfl 
cx rationc fegmenti N A B ad feg- 
tum O A P, & cx ratione fegmcnti 
O A P ad fcgmentum EC F. Sod 

• ratio (cgmcnti N A B ad fegmcn- 
tnm O A P triplicata c/l rationis 
NBadOP.hoceflNB adEF. & 

* ratio fcgincnti O A P ad E C F 









0 






\ 






r 
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ttm. I 



fcgmentum cadcm cft cum ratione fegmcnti N A B ad N C B regmenfum hoc cft 
« ut A B ad C B. Igitur ratio fcgmcnti N A B ad fegmcntum E C F compofita cft r ,*r,ff 
cxtripUcataratiolicNBadFF.&exriuoac ABadCB. tZ uf 



PROPOSITIO LXXXJ. 



Ilfdcm mancntibus, ducatur quoqucex D rcda D G parallcla N B. 
Dico rcgmentum A N B ad C E F fcgmentum , haberc rationem 
compofitam ex rationc triplicata N B ikl D G ^ & triphcat4 D B ad E B, 
&cxrauoncABad CB. 

T)mon]lrAtiO. 

Atio fcpmcnti A N B ad C E F fegtnentutn cft compofita ex ratione fegmen- a t^i*. i j; 
J- V ti A N B ad fegmcntum A D G , hoc cft ex triphcata rationc N B ad D G j tm. i. 
& ex ratione fegmcnti A D G ad fcgmentum C E F,'' quac compofitMift cx triplica- u - 
tarationc DB adEB & rationc AB ad CB. Igitur ratio fegmcnti ANB ad "^^****^ 
C£F fcgmcntumcompofitacftcxrarionctriphcataNBadDG,& triplicati ra- 
Cione D B ad E B, & rationc A B ad C B. 



Gg 



I 
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pE PARABOLis Jeae 



PROPOSITIO LXXXIT. 

Slnt iterum parabolx ad axem comrauncm }x>ntx,qux kfe intcrfecent 
in N, & ex N ordinatim pofita ad axem reda N B , duftaque <}uavi$ 
B D dcraittatur D C normalis ad axem. 

Dico rationem fegmcnti N G Bad D A Cfegmentum,compoGtam cffc 
cx rationc B G ad B A & cx tripiicau rationc S B ad D C. 



Dmonjlratuk 



Dl 



1 141. /.5. 



Ucatur D K parallda axi , cul 
K H infi/latpcrpcndiculariter: 
Ratio fepmcnti N G B ad fcgmcn- 
tum D A C, compofita cft cx rationc 
fcgmcnti N G B ad K G H fcgmcn- 
cum, hoc cft ■ cx rationc triplicata 
rattonis N B ad K H, hoc cft D C, 
& cx ratione fcgmcnti K G H ad 
bi^Jn^iu D AC fcgmcntum, hoc cft^cx ra- 
tionc parabola: N G B ad parabo- 
c^iJi^atf. lam N A B, hoc cft ' cx rationc G B ad A B. Igitur r«io fcgmcnti N G B ad 

mcntum D A C ^compof ita cft cx rationc B G ad B A & cxxatiouc ciiplicata N S 
ad D G. Quod crac demonftrandum. 
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PROPOSITIO LXXXIIJ. 

DAtx Hnt trcs rationes ajoris ii]Z^uaIiatis,A B maxima, C D trium 
mcdia, E P minima. y f ^ T T 1 ' 
Oporteat lineis E, P rationismfnimt, a<i)ungcrc lincas habcntcs ratio? 
ncra maximam A B, ita ut ratio aggrcgati ad aggregatum, dccadcmcufli 
racioncCadD. 

ConJlruUto C> ^DemonJlratio. 

ASfumatur qujcvis F H , quac divi- 
datur in G, ut F H fit ad F G uc A 
cft ad B : dcin cx H & G normalcscri- 
gantur H K, G L, ficut H K fit jcquali* 
E, & G L fit irqualis P; junftaque K L 
producatur in M , ut K M fit ad L M 
ut C ad D : dcindc jun Aa M F produ- 
catur. ut LG, KH produ^is occinrac 
in N & O T quod fict, cum mrio H F ad 
G F cx hypothcfi ma)or fit rationc K M 
ad L M, adcoquc M F non fit paralicla 
ipfi LG. His pofitis. Dico rc<flas L N, 
KO cflc cas , qu.T rcquiruntur. Quo- 
niam H K ^qualts cft rc^x E, & L G xqualis ipfi P, ut E ad P, ita H K eft ad l Gr 
cft autcm H O addata ipfi H K, hoc cft E, ad G N additam ipfi L G, hoc cft P, ut 
H F, ad G F, hoc cft pcr conftruftioncm A ad B : Aggrcgatum infupcr K O eft ad 
aggrcganim L N, ut K M ad L M, hoc cft pcr conllrudioncm ut C ad D, igituc 
lincis E, P, hoc cft K H, L G, adjunximus lincas HO, G N habcntcs rationcm 
H F ad G F, id cft A ad B, fic ut aggrcgatum K O fic ad aggrcgatum L N, uc K M 
ad L M, hoc eft C ad D. Q^od eracfacicndum. 

PRO- 




SESE INTERSECANTIBUS. 

PROPOSITIO LXXXIV. 
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INterfcccnt fefc in B parabolae duae A BC.D BC ad cundem axcm 
confticutx ; dcmiflaque normali B C,Oportcat cx C re<5tam ducere , 
occurrcntcm parabolis in F & E, ut E C ad F C datam habcat rationem, 
^uam minorem efTc oporteat ratione A C ad D C. 




CmjlruBio ^ ^emonjlr atio. 



DAta cfto ratio N O ad P O cujus duplicata ponatur N 0,ad M O. infupcr ra- 
tio N O adMO dufta in rationcm AC ad D C exhibeat rationcm 
9d SQ. Erit tgttnr ratio R Q^ad SQ maior racionc NO ad PO , ut paret : & ca- 
dcmratio RQ adSQjnajorrationc ACadD C. Eft autcmratio AC ad D C.cx 
liypothcfi.major rationc N O ad PO.igiturtrium rationumminimaeftratio NO 
adPO,maximavcrorarioRQadSQ,mcdia deniquc ratio A C ad DC:quarc 
per prjeccdcntcm rc^is N O, P O addantur line.t Z N, Y P habcntcs ratio- 
«lem R Q ad S Q , tta ut ratio totius Z O ad YO fit cadem cum rationc mcdia 
A C ad D C : tum A C dividatur in G & H , ficut Z O divifa eft in N & P, po- 
•sianturque ordinatim ad axcm A C rcdlac GE , HF. Dico pun<flaC, F, EcfFc 
indirc^lum & CElincam cffe requifitam. Fa^lumcninn cftoquod qu«ritur.& 
B C ad F C datam habcat rationcm N O ad P O, ipitur & E G ad F H, hoc eft G C 
ad H C,erit ut NO ad PO: Eft autcm 'ratio AG ad D H compofitaex duplicata ay^-W"» 
ratione E C ad F C, hoc cft GC ad H C,hoc N O ad P 0,& cx rationc A C ad D Cj 
& pcrconftru^lioncm ratioRQ^d S Qcx itfdem compofitacft, igitur A G cft ad 
© H ut R Q ad S Q. Rurfum cft per conftru^ionem rationi G C ad H C, hoc cft 
^ O ad O P,additum eft au<flartum rationis A G ad D H,hoc cft RQad S Q. ita uc 
tota A C ad D C habcat rarioncm totius ZO ad Y O. Igitur patet, divifa A C in 
G & H utZ O in & P, ordtnatim pofitas G E, H Fcxhibcrcrationcm datam N O 
»d P O, ac defigmrc pundla E & F, quas cura C funt in dirc<flum, adeoqilc darc li- 
Cicara quiEfitam E F C. 

/ Corollarium. 

Hlnc manifeftc colligitur omncs rationes mcdias intcr rationcm axium A C 
adDC.&rationcmJcqualitatis B Cad BC.poflrccxhiberipcrlmeamaUquatn 
cxC du^am, & a parabolis intcrfcAara. 

G g 1 PRO- 



DE PARABOLTS 



PROPOSITIO LXXXV. 

INterfeccncfeparabolx A BC, D B C ad cuodem axem conftiratar til 
punfto B,ac]uoponaturordinacimBC,&poncaqu^vis CE: 
Oponcac cxbibere C GjUtracio £ C ad C F duplicau (ic racionis G C 
ad CH. 

CofiJlruUio Demmftratio. 

POnatur M media proportionalis 
intcrEC & F C, & pcr pracccdcn- 
tcmducaturcx C lincaC HG, utG C 
ad H C habcac rationcm E C ad M. 
quod fieri potcritcum ratio E C ad M 
fir minor rationc E C ad FC, adcoque 
mulfo minor rationc A C ad D C. Di- 
co G C lincam cflc quacfitam : Patct. 
Cum cnim M medta fit proportiona- 
lisinterEC&FC.ratio ECad FC 
duplicata cft rationis E C ad M, hoc 
eftpcr conllruAioncmracionisG C ad H C. 

PROPOSITIO LXXXVJ. 

PAraboIam A B C fccet rc^a B C ordinacim coliocata ad axem D E» 
& pofit^ A F, cju^ ^quidilUc axi,ducacur A E, quam (ccct reda au«« 
ris G H parallela F A : & invenca certii proportionali ad rcdas G E, B Ea 
nempe K E» ex H ducacur refta pcr pundum K, quz occurutaziia 
& angulo A E B (iac zqualis B E M> Hcque K M axi parallela. 
Dico puada H^B» M« L cHc ad eandcm parabolam^ cujusasiscft L Et 




T)emonJlratio. 

TJoniam proportionalcs funt rciHa: 
.G E, B E, K E, & G H ipfi L E paral- 
tprti9- lcla, • igitur pimda H. B, L, funt ad pa- 
v<Ti4m^i. rabolam, cujus axis L Quia vcro cx 



IIW.L 




conflrudlione (equales funt anguli AEB, 
B E M, & K M parallela ponitur axi LE, 
igitur ubi occurrit K M ipfi E M pona- 
tur M D parallcla B E, & funilitcr pcr 
punAum H ponatur H N, crunt ftmilia 
triangula MDE.EHN&MDadHN 
ut D E ad E N , fcd ctiam M D, hoc cft 
KE, cftad HNut LE ad LN, igitur 
L E cA ad L N ut D Ead E N , adcoque' 
*proportionalcs funt L D,L E,L N:Cum 
igitur punAa H, B,L, fint ad parabolam 
cujusaxis L N , crit ratio L E ad LN, 
hoccftDEadEN, hoccftMDadHN 
duplicata rationis B E ad H N. Quare 
pronortionalcs funt rc<ft.T M D , B E, 
H N 8c quadratum M D ad B E quadratum, ut M D xd H N, hoc eft D E ad E M,' 
hoc cft L D ad L E,funt itaquc pun^la B,M,L,& confcquenter H,B,M,L, ad ean- 
4em parabolam, cujusaxis L N 8c vcrcex pun^um L.Quoddcinooftrarcoportuit, 

PRO* 



SBSE INTERSECANTIBUS. 
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PROPOSITIO LXXXVII. 

PArabolam A B C iccec ordinatim ad 
axem ponta re^ E D, fintque propor- 
rionalcs E D , F D , A D: & fimilitcr F D, 
G D, A D : pofitifque E H, F K, G L axi pa- 
nllelis, jnngancur H B, K B, L B : 

Dico ctiam E D, A D,0 D& F D, A D, 
N D , dcnique G D > A O, M D proporcio- 
^cs eife. 

*DemnJlratio. 

OScenfum cft propofitione 4». lib. ^:. tom.i, 
fi rcAa E H axi parallcla , occurrat ordi- 
natim pofitac E C, & ducatur rc^la H B ad vcr- 
ticcm fc^lionis, quod reft« E D, A D, O D fint 
proportionalcs,igitur pcr candcmctiam propor- 
tionales funt FD, AD, ND & ulccrius GD , 
AD,MD. 

PROPOSITIO LXXXVIII. 

Slt iterum parabola A B C cujos axis D E.ad quem ficordinacun pofTc» 
B C, & qu.Tdam F A fit parallcla axi : fiant autem F E , G E , B E pro- 
portionalcs, uti & G E, H E, B E. & ftatuantur G K, H Q^parallcl* axi, 
fluat occurrant redis A E, K E , in L & M : dcni<]uc fiant proportionales 
CE, BE,NE,&HE,BE,OE,&pcr punfta Nac Oducantur LN, 
]d O, donec convenianc cum axe parabolae A B C. 

Dicopun(5hi L . M, B, P efTc adeandemparabolamicujasaxis coiih 
maais fic cum linea axeos paraboU A B C. 

Dmoiiftratio» 

QUoniam proportionalcs funt 
GE,BE,NE«punaaL, B. 
& P, ubi convcnit L N cum D 
funtadparabolam, & obeandcm 
caufam funt ad parabolam pun- 
<la, M, B & P, ubi concurrit rc- 
^ M O cum rcdla D E. Oftcn- 
dcndum itaquc rcftat, quod para- 
bolic hae dujc non finc, fcd una & 
cadcm. Sint itaquc punfta P, R, 
B, L ad candcm parabolam , po- 
tianturque ordinatim RD. L X : 
Quoniam igitur cx conftruftione 
GE,BE,NE, hoccftLX.BE, 
D proportionalcs funt , ctiam 
P X, P E , P D erunt in continua 
anaiogia. Fiat autem P V media 
intcr PE & P X.& inter B E, LX 
snediafic tcA^ V M {cqualis H E, 
igitur H QM linca acquidiftat axi 
p£» cruDcquc pun^ L, M, B ad 
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parabolani 
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DE PAKA^p^IS 




parabolam cujus vertcx cft pun- 
dum P : nam Iinc« P E, P V.P X 
funtproportionalcs, ficut &qua- 
drata lincarum B E, MV , LX, 
qua: funt in cadcm ratione cum 
lincis P E. P V, P X. Et quiaG E 
cft a.lHE, uf LX adMV,ut- 
quc G E ad H E ita quoquc K E 
ad M E ; igitur ut K E ad M E ita 
quoquc LX ad M V. Eft itaquc 
pun<flum M communis intcrfc- E. 
dio lincarum H Q,K E &fcAio- 
nis LMBP. Eodcm difcurfu 
oftcndctur, quod fint ad parabo- 
hm punaa B, S , R cu jus cft vcr- 
tcx P.Scdc6ftat punftaL.B.R.P, 
cffc ad candcm parabolam , cujus 
vcrrcx P : igitur ad eandcm para- 
bolam funt L,M,B,S,R,P.Quod 
crat demonftrandum. 

"^t>k'bVosiTio LXXXIX. 

P^rabola ABD fecct ordinatira ad axcm pofita rc^a BE,cjul produfti 
iri F. fiant proprtionales F E, G E, B E, & G E, H E, B E : ex pua^ 
ais autem F. G, H ponantur F A, G L , H N axi Pf raU^Jf '^'^f^^^C'^- 
rancreais AE, LE in punais K&M.OftenfumdtpunaaK,M,Bcfl^ 
ad candem parabolam, cujus vcitcx cft in rcda E D produda. 

Oportcatautcm punAaiQtcrmediaper cjufdcm conftrudioais cond^ 
nuationcm cxhibcre. 

ConjlruBio O Demofijlraio. 




,{ ^ j Nveniantur mcdia pro- 
1 portionalcs intcrFE, 
G E , & G E, H E, dcniquc 
intcr H E & B E, qux fmt 
O E. P E, Q E ,& conftituan- 
tur 6 R, P S, Q T occurrcn- 
tcs Imeis R E, S E in pundlis 
V&X:DicoK,V,M,X 
circ ad candem parabolam. 
Patct cx codcm difcurfu, 
quo in prarccdcnti propofi- 
tionc ufi fumus.Hancautcra 
propofitionem attulimus , 
ut univcffalis conftruAio 
oftendatur.qua pcrfubdivi- 
fioncm continuam Ixncx 
FE.incootinucproportio- . !• t?» 

nales, &pcrconftitutioncm parallelarum axi,pcr pundtainventam hnea Fb, oc- 
currcmiumlinciscx punftis fcAionis ad punftum E dcdu(flLs, ubi paranelje axi 
occurrunt feftioni, omnla pun<Jlarcperiri poffint, ne vidcaturconftruAio pauct» 
folummodo pundis invcniendis infcrvirc, cum vcrc univcrfalis fit. 
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5BSB INTBRSECANTIBUS: 

Corollarium i. 




HTnc collipitur quaratione , tn- 
venti quidinn paraboli KMB, 
pcrconIlru<flioneni paulo antcalla- 
tam.cciamaliaexhibcri qucac. qu-e 
»'incdia fic inccr parabolas A B C& 
K M B, uccndofcmpcrcadcm pra- 
xi aucconftrudlioncNamficxpun- 
ftis O, P, Q parallcl.i5 axi protra- 
hantur in lincas A E, L E. N E ap- 
parebunt punfta R, S , T, B. qu.T 
omnta fimilitcr ad unam candcm- 
quc parabolam percincbunc , non 
minus atquc puncfla , M, B, om- 
niumqucillarum parabolarum vcr- 
ciccs in DE axcprodudo cxhibc- 
buntur. ^ ' >A 

I Corolltnnm 2. 

TT Inc etiam patet quod,'cum fubdi\ ifioncs redAt P 8 & B E in infinicum fcflV. 

pcr poflintconcinuari, acproindc ali.t atquc aliae parabol^ hac praxiemcr- 
gant, rcAc infcratur omncs parabolas. qu.-e tranfcunc pcr punda B & C habcn» 
tc$ \xrciccm in rc^a D E produda, poic cidcmpraxi dcfcribi, ncc uliam cflc qua 
muk conftruaioni non fub/ accat. \ 

PROPOSITIO XC 

HAbeant d\iz parabolj A B C, P B E ad cundcm axcm pofic?, com» 
muncm B F ortlihatim aJ axem pofitam, & du^x finc qujccuraquc 
PH, F E angulos conftioicntes x«^ale$ cum rcda B F : dcniquc ordinauin 
cohfticuantur H G, K L,C M E N. 

Dico reftangulum G A M ad rcaangulum L D N in dupUcauclTcra» 
tione linez A F ad D F. 

*^ Demnflratio. ~ 

P\ Er jx. Iib.y. tom. i.pro- 
portionalcs funt rcAae 
AU, A F, AMi&percan- 
dcm ctiam proporciona- 
lcs func DL, DF, DT^. 
Qijarc • rationcs A G ad 
D L , A F , ad D F, A M 
ad D N" proportionalcs 
ftmt , & ratio A G ad 
D L du<f>a in rationcm 
AM ad DN producicidcm 
qiiod rario A ad D F du- 
cbir» fc,hoccfldupIicatam 
Mttonem A F ad F D. Scd, 
f atio rc<lantiu!i G A M ad 

L D N rc^langulum com- « ^ ^ 

ppnit jr cx rationc A G ad D t & cx racionc A M ad D N t igicur ratio rciflanguli 
u A M ;id rc«aangylum L D N duplicata cft rationis, quam habcc rcda A F ad rc» 
ll^. Quod crat dcmonftrandum. P K O 
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v^ns^ROPOSITIO XCI. 

Ilfclcm maneptibus : Dico rc^angula H G C M, K L E N tam inccr (c, 
quamKjuadrato B F ^qualia clTc. . 

Demonjlratio. ' *^ 

OStenrum cft propofitionc jj. Ub. y. tom. i. tam rc^las H G, B F, C M, quan 
rc^m K L, B F, E N proportionalcs cflc. Patct igirur rcdlangula H G C M, 
K L £ N quadrato B F adcoquc & intcr fc cflc aqualia cfl!c. 

PROPOSITIO XCIJ. 

I fraem manentibus : 
Dico rationes H F K , 
. ibrF C acquales efTc. 

\7)emonBratio. 

Q''Uoniam Tcdx HG, 
KL, & CM, ENpa- 
rallclA|unt,HFcftadKF 
.WC HGaiJ K L , utquc E N 
j^dC Mic.1 E Fcft ad C F. 
.Gum iiaqac pqr prarceden- 
jfcm rcrtanguht H G C M, 
ICLENnEqjiiilja fint, HG fk 
'eftad K L urENadCM; 

a^dcoquc & HF adjKF^ac £F>a4 QF*, Quod crat dcmQnftranduin. 




vKo'v6¥i^io xciij. 

;p(ibiis : Pico re(5t;ingu[\^m H G 
gulum cITc in dupiicau ratione H F ad K F. 
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(*F ircJ.ernmaoep(ibtts : Pico rca^mgulum H G £ N ad K L C M rcdaiti 
jL gulum dfc iQ dupiicau ra 

2)emonjlr4tio* 

P Er pcnutnmam a?qualia funt rcilangula ttGCM, J^LEN igitur H G ell 

K L ut E N ad C M. Gura igiturrcilangulam H G E N ad rc«flangulura K L- 
G M habcat rnrioncm comporitani, cx rationc H G ad K L & E N ad C M, ratio 
rcaanguii HGENadKLCM rcrtangulum duplicata cft rationis H G ad K L, 
hoc cft proptcr triangulorum fimilitudiDcm rationis H F ad K F. Quod crai dc' 
SQonftrandum. 

PROPOSITIO xciv. 

^ Int eadem qn^ prius : Dico proportioncm ^quaiium rationum , qu^ 
l3 fimiles fint ratiooibus H F ad K F,& E F ad C F, non effc affignabilem 
pcr lineas ex pondo F eduAas, qu^ angulos cum rt^ B F jquaies conSd^ 
tuant. ■ . la 

*DemonJlratio* 

•7i.fa5iw r\ ??rcnfum cft • ratidni H F ad K F ftmilcm cxhibcri non poflc pcr lineam dlii 
^--^ <iUm cx F mrcr Imeas A F, & B F : patct quoquc ex praccdcntibus propofi- 
tionibus, rcdam F E duAam.ut cum BFangulum acqualcra conftituat angulo 
B FG, cxhibcrc rationcm arqnalcm rationi H F Cr IgitUr ctmi nulla alialincadu* 
Aa intcr B F & A F, poflit darc rationcm arqualcm rationi H Fad F K, ctiani 
nullaalia poni potcrit intcr BF& F N,cumanguU BFA, BFN «qualcs finc, 
Igitur proportio rationis H FK ad EF C rationemnonailifemclpotchcxhibcri- 



SBSB INTERSECANTIBUf. 

■'Trqpositio xcv.' 
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HAbeanc parabol» A B C , D B E ad cundem axcm pofitje , BF 
comraunem ordinatim ad axem : 
Dico omnem proportionem rationum fimilium,quar minores fint ratio- 
nc A F D, exhiberi pofTe per duas lineas cx F produdtas continentes,angu^ 
los xqualcs cum linca axcos. 



Demon/iratio. 



Ata fic propdrtio rationis* 
K L ad fimilcm rationcra 
M N, fmc aucem rationes K L , 
M N minores rationc A F D ; & 
liat rationi KL icqualis ratio 
G F H pcr 8+. hujus , dcindc an- 
guloBFG jcqualis fiat angulus 
B F E : pcr yi. hu;us fimilcs crunt 
rationcs G F H, E F C ; & quia 
* qufltvis ratio rainor rationc 
A F D conftitui poteft , pcr ali- 
quam linearacx F du<flam, patct 
vcricas hujus propofitionis. 




PROPOSITIO XCVJ. 

HAbeant paraboU F D C, F B C, quarfl axis fit B E,communem ord?- 
tim pofitam C E F, & quae vis per E duOa fit A H , fecans parabolas 
in A. G,K, H. 

Dico A Hproportionalitcr feftam efTc in G & K. 
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7)emonjlratio* 

FTat angulo A E F , hoc 
cft angulo C E H, ^ qua- 
lis angulus F E L; crit E L 
«qualis rc(Xx E H,critque 
fc^U in N uc E H in K,cum 
ex conftruiftione B E fic 
axis communis parabola- 
ruraFBC,FDC , ficque 
"pun<flum E in axc B E. Po- 
nantur igirur ordinatim 
LM,NO,GP,AQrquo- 
niam angulum A EL bifc- 

cat rcdaEFordinatimpo- / / X^W *?V**'5'i 

fita, • crunt tam L M, E F, / / _ \ . tm.i. 

CV, quamNO,FE, AQ 
proportionalcs : igitur rc- 

ftangala LMGP, NOAQ quadrato F E , adcoquc & inter fc jcqualia funt, 
undc L M cft ad N O ut A Q ad G P.Scd ut L M ad N O ita L E cft ad N E.hoccft 
HEadKE,utquc AQadGPitaAE cft adEG , igitur AE, & LE, hoccftAE 
& H E, hoc eft A H proportionalitcr fc(fla cft in G & K. Qiiod crat dcmonftran- 
dum. H h PRO- 




i%i6 DE PARABOLIS ^ 

PROPOSITIO :?fCVIJ. 

Slnt parabolae paralleK^ A B C , D E F, & rcdaG B ordinatim pofiti, 
diviilat bifariam angulum C G H : 
Dico rationes H G K,B G E, C G F proportionalcs clTc. 

T)monJlratio. 

EX punais C, F, H, K ordinatim 
ad axem dcmittanturrcdla' C L, 
FM , H O , K N : Cum itaquc cx 
conftru<flionc bifariam divifus fic 
A^JH.y angulus CG H , crunt»tamCL, 
»•».1. B G, H O. quam F M, E G , K N 
proportionalcs , adcoquc & ipfas 
bi4j.W. krationcsHOadKN,BGadEG, 
ytm.i. LC ad FM proportionalcs funt , 
underatio H O ad K N du<fla in ra- 
tioncm C L ad F M producit ratio- 
ncm duplicacam rationis BG ad EG, 
hoc cft ratio H O ad K N, du(fla in 
rationcm C L ad F M.producit can- 
dcm rationcm , quamproducitratio 
B G E dudlain fc.Pcr clcmcnta autcm,cum rc^ac C L, FM, & H O, K N paral- 
lcla» fmt, ratio G K H cadcm cft cum ratiorc H O ad KN & ratio C G F cadcm 
cft cum rationc C L ad F M igirur ratio H G K du^la in rationcm C G F candcna 
rationcm producit , quam ratio HO ad K N dudla tn rationcm C L ad F M, hoc 
cft candcm quam producit racio BG E inrcPatet itaquc rationcs H G K, B G 
C G F cflc proportionalcs. 

PROPOSITIO XCVIII. 

Ilidem mancodbas ; Dico rationcm H G K majorem d£c ratioDc 
CGF. 

'Dcmonjlratio* 

OStcnfa cft» ratio H G ad K G major rarione B G ad EG, cum igitur pcr prar- 
ccdcntcm rationcs HGK, BGE,CFG fmt proportionalcs , •* ratio H G K 
b hk. I, fupcrat rationcm B G E codem cxccflu^quo ratio B G E fuperat rationcm C G F; 
timJmjMj. igitur ratio B G E major cft ratione CG F , adcoquc ratio HG K multo majot 
ratiooc C G F. Quod fuic dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XCIX. 

1N parabola A B C , pofitx (Tnt duz B D, C E ordidatim ad azem, 
quac bifeccDt angulos F D G, H E K «Qualcs : 
DicorationcmFD adDG minorcm ciic (]uam Htratio HE ad KE. 
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5ESB INTfiRSECANTlBVS* 



^emonjlratio. 



s. 



FTftt Et «qualis A D, & 
dcfcripti pcr L para- 
boli L M N parallcli para- 
ho\x AB C, crunt rc(fla: 
ME,RE,NErc«isFD, 
B D, GD a:qualcs,cum cx 
conftru^ionc rc^x A D, 
LE , paraboljc ABC, 
LMN ,&anguUFDG. 
H E Karqualcs fmt. Igitur 
Vatio ME ad EN cadcm 
cft cum rationc F D ad 
D G & ratio HEKcftad 
rationem M E N. ut eadcm rario H E Kcft ad rationem F D Gj fcd • ratio H E K • 
eft ad rationem M E N ut ratio H E M ad rarioncm K E N;ieitur cum pcr prjccc- f^. h 
dcntcm ratio H E M major fit rationc K E N, cti.im ratio H EK major cft rationc 
£ N hoc eil ratio F D G minor cil rationc H £ K. Qupd erai dcmoaiUaadum, 
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_> A R A B O L 

PARS TERfiA 

7)e Tarabolis dd eundem axcm fuhcomrarie ftftiu 
/( PROPOSITIO d 

S'fht piraboU a.Quales fubcontrariAe B D C, B E C cjdAram axik 
D £ ^ communis ordinatim pofita B F C; cx punao ycro F duCitut 
cjtixvis re<ita F G, occurrens feaioni alteri in H, & parallda fca» D fi » 
auaarexpunaoB.inpunao K. 

Dico tres tineas F G, F K, F H prcJ{)drtidnalcs cffc. ^ ^ ; 



T)emnJlratto. 

POnanturG L, H M qu.T arquidiftent axt 
D E, & convcniat H M cum fcdionc in 
pundo N , ordinarimquc ponantur NO, 
' G P. Quoniam parabolnc acqualcs fubcon- 
traric pofirflc funr ck conftruAionc, M H 
^^primi 3-quaHscftrc<J>a;MN acpromdCangulus 
N FM angulo HFMarqualis , ficut & 
b«.W.f. N FOa-qualisanguloG FP^^^proporrio- 
' . . r..i jrx— r\ o r\ C" 'H D Itr 



ttm. I. 

c ]tv ibi- 
dtm. 



nalcs igitur fub rcfta D O, D F, D P , & 
H confequenrer « N O, D F , G P, hoc cft 
F M F B , F%. ills arqualcs. Scd ui F M, 
F B,F L ita quoquc funt F H,F K F G,funt ^ A 
itaquc tces illx linc* in conrinuaanalogia. 
Quod fUitdemonftrandum. 

Corollartum. 




I 



dfref. 4Z. 



HTnc apparct. H ducatur cx G ad D rc<fla G D candcm lineam pcf punjlum M 
tranfirc. Oftcnfum cnim cft <» Hb. 5. tom. ». quod (fi cx vcrricc parabolac dc 
mitrarur axis D F. & ex codcm punao alia reAafecans D G)omncs lincac mrcr- 
cepr« inrcr G L aquidiftantcm axi & ipfum axcm, pcr pcndicularcs autcm adcun- 
dcm axcm, dividantur ab ipfa fcftione & a linca fecantc in trcs continuae propor- 
tionalcs.UndccumLFifcaionc&rcfta GD inpunftis B& Mproportiona- 
litcr divifa fit, patct pun(flum M communc cUc rcdtis L F, G D, H N. 

PROPOSITIO CJ. 

Slnt parabol» A B C, D B E «qualcs fubcontraric pofitx, & B^E c©ra- 
munisordinatimapplicataad axcm, duftaqucEC occwrrat fcdiom. 
bus in punais F&Cfitquc GBparallclaaxi;dcindc E H,EK mcdix 
fint inter EF,EG,&EG,EC: dcniquc fiant H L, K M axi paraUd*. 
Dico punaa M, N, E cffc in dircdum. 



V 
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$UBCaKTRARIB FOSITIS. 



^motijlratio. I ^ 



POnanrar ordinatim. L O, N X. M V, H r » 
G i , K P- Quoniam igicur proportionalc» 
iuntfc<f^« K E, G E, H E, ctiam funt ptoportio- 
nalcs K P,G Z, H Y. hoc cft M V, B E. L O. igi- 
tur • angirius M E D «qualts eft anguk> A E L lc 
tedia L N bifc<fta in R. Quia vcro reda A E cft 
ad A O ut quadratum B E ad L O quadratum, & 
re<Jta A E «qualis lincae D E, & rcda A O lincas 
D X , quadratum vero B E ad quadratum N X uC 
.rcaa D E ad D X . hoccft A E ad AO , crit qua- 
dratum N X atqualc qaadraco L O.adcoquc rcda 
NX aequalis cft lincjc LO, prouc ccrminatur 
N X in parabola D B E. Scd ctiam prout tcrmi- 
natur in lincaM E cftratio K E Hxqualis ratio- 
ri M E N, hoc cft M V ad N X. Jgitur punautfl Y 
N cft communis intcrft<flio fe(f^ionis D B E flt 
E M, undc patct pun<fla M, N, E cflc in dirc- 
Aum. 
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I PROPOSITIO CIJ. , )i, 

Ifdcm mancntibus: Dico racionem C E F majorcm efTc rtitJone M B N« 

7)emonflratio, 



PErelementa ratio C E F majorcftricionc K E F , & ratto K E P major ratione 
K E H; igicur racio C E F mulco mi|or cft racionc K E H. Quoniam tgitur pa- 
rallcla: funt rc^ln: K lyi,!} N. raiioni K E H a:qu:^lif cft ratio M E N, undc & ratio 
C E F major cft racidnc M E N. Q io3 crat demonftrandum. 

PIRQPOSITIO CIII. } 

rO* iBtiterum parabol^ A B C , D B C rubcootraric pofit^ & afqualcs , 
:0 ^itquc B C communis ordinacim pofita :'dudU deindc B £ paraiieU 
ari, ponatur quaevis C F. ^ * *. i 

Dico omnera rationem, minorcm ratioiw F C G & niljbrem ratione 
arquaiitatis> exhiberi poffc per lineam aliquaminter C B^ C F dudam. 



T>emonfiratio» 



Slt quavis ratio L M minor ratione F C G & 
major rationc B C B. Inveniatur autcm N ' 
mcdia proportionalisimcr L& M.&fiatut N 
adL itaCEadCO, utque NadMitaCEad 
C P. Quia igitur cx conftru<ilionc ffttio L ad M 
niinor eft racione F C G, cr ic quoquc ratio L ad 
N minor racione C F ad C E, & ratio N ad M 
minor rationc C E ad C G. Igicur pundla O & H 
Pcadunc incer F,B & E, G. Ducanturicaquccxj 
O&P Tcdx OQ , 'PJl parallelA5 axi.crunc 
f pun<fla Q, R, C in dirc<ftum, & racio Q C R ea- 
dcni caim Taiionc O C P^ hoc eftex Conftru<Jlio- 
tie cadcm cum racionc L ad M.Quarc cum idcm 
difcurfus proccdac iri qulvtsrationcqua: minor 
eft racionc F C G, & maior ratione B C B, patct 
-cmncm rationcm talcm poflTc cxhiberi pcr ali- 
quam lincam duOam cx C intcr iincas C B, C F. 

H ti ) 




''.tlTfaDt PARABOI.IttN»>% 

PROPOSITIO CIV. 



PAraboI* A D B, A E B ad cnndeiiiaxem D E fubcontraricpofitc, ha^ 
beant A F B ordinatim pofitam communcm , & per F duda qua:vi$ 
reda occurrat parabolis in M, K, Y, C« 

Dico M F ad K F candcm rationcm haberc, quam F C ad F Y. 

AN^uTo A F M fiat jcqualis angufu» 
B FXi cric FX a;qualis F M,&dr- 
vifa in R uc FM divifacft inK,cum 
pun<f^um F, fit cx conftru<flionc in axc 
parabol.T. Ponanturautcmadcomrau- 
ncm axem ordinatim rc^x C H, Y N , 
R'0 , X P : quoniam » itcrum anguli 
C F B. A F M, hoc cft B F X , «qualcs 
fmt, crunt C H,B F, R O. & Y N, B F, 
X P proportion.ilcs. Quarc rcdlanguU 
C H R O, X P Y N cidcm quadrato B F, 
adcoquc intcr Ce icqualia funt, igitur 
CHeftadYNutXPad.RO. ScdCH 
adYNcftutCFadY F,&XFadRF 
.^ut X Pad RO,hoc cft CHadYN 
igitur C F cft ad Y F ut X F ad R F, hof: , 
cftM Fid K F. Quodcrat dcmonftran- 

uni;^v..u,n:. PROPOSITIO CV- 

Slntparabolxbinarad eandcm drdihatim ad atcm pofitam conditnt» 
A B C, A D C, quibus acqnalcs fiant fubcontrarix ad cundcm axem 
A M C, A N C, & pofiti A L, quar axi xquidiftct, ducatur quanris CGi 
Dico C F ad C H candera obtincrc raiio ^ »J • *» 
nem, qu^ eft inter lineas C K ad C G. S 




•7 T 




T)emonjlratio. 



aiob. /HStcnfum" cftlinct<CFiCL,CGc(rcpfoport!0- 
jui. ^ nalcs , uti & C H, C I,, C K, igitur rcAangula 

FCG, H C K quadrato C LadeoqueiAterfe «qualia 
b i4/»atf». funt : undc reciprociinhabentinlatcribusrationcm 

CFadCH,utCKadCG. 
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PRC^pOSITIO CVJ. 

Ilfdcm mahentibus : c* punftis K & H ponantur axiparalic/f HO» 
K P, quK occurraiit fedionibus in pundis Qjc R. 
IDico punOa R, O, C, dTc in dircdura. 

i 



Demom 




S VBCOMTRARIB^ POSITU; 

DemonHratio, 

QUohiam • oftcnfum cft K C , L C, HC 
proportionalcscflTc, cciam proportiona- 
lcs funt P C, A C, O C t & quia parallcl? func 
PK, AL.OH,du<flaRC, crunt RC, SC. 
Q C proportionalcs. Scd cum R C occurrac 
feaionibus A D C, A N C in pundlis Q & R, 
& rcdlam A L in S, ctiam proporcionalcs func 
R C, S C, Q. C; igitur pundlum Q.communis 
cft intcrfcdio lincpc R C & H O, & fccflionis 
A N C; quarc R, Q, C funt in dirc<flum.Q^od 
demonftrarc oportuit. 

PROPOSITIO CVIJ. 

Slnt ad communem axcm AC,para* 
bolae A B C, iifque arquales fed fub- 
contrarie pofit? E B C, F B C & fit communis ordinatim pofita BC,axi 
autem ?cjuidiftet B G, duftaque fitquevis linea C K occurrens feaionibus 
m pundis H, L, & M, K, & alia qu^vis, inter C K & C B, reda C N oc* 
currens leaionibus in O, P, Q^, N. 

Dico proportionem rationis K C H ad M C L rationcm, majorcm eflc 
proportione rationis N C O ad ratiodem QC P. 

T>emonJlratio. 

CIntprimodaritatiscrgo.rca« CH, CL, 
''^^it^ C K proportionalcs ; cricigitur 
ritio KCH duplicata tam rationis MCL 
quam G C H, adeoquc racio M C Laqualis ra- 
tiomGCH,& CH ad CGutCLadCMj 
Igttur • racio K C H cft ad M C L rationcm uc 
K C ad G C. Similitcr oftcndctur rationcm 
NC O cflc ad QCP rationcm ut NC ad 
C R. Ponatur itaquc pcr N rcda N S paral- 
!cla rc(flac BG, patct rationcm KCG majo- 
rcmcflc rationcNCR, atquc adco propor- 
tionem racionis KCH ad MCL rationcra 
majorcm cfle proportionc rationis N C O ad 
rationcm Q C P. 

Si vcro rcdlaiCH, CL, CG, CM, CK 
proportionales non finc , fiat utCLad CM 
ita C H ad aliam puta C T, utquc C P ad C Q^ 
ita C O ad aliam C V : cric •» racio K CH ad" 
adMCLracioncmucKCadCT, ucqucNC 
ad C V ica racio NCO adracioncm QCP. 
Ooortcc igicuroftcndcrc KCadC T majorcm habcrc rationcm quamNC ad 
C V, uc conftcc huius propoficionis vcricas. 

Fiac angulo K C 15 «qualis angulus BCI , & angulo NCB «qualis an- ^^ofcrf^ 
gulus B C Y : Oftenfum cft ' racioncm I C X majorcm clTc racionc Y C Z. Quia 691 & 

'I^^lJ^''Tn 'JCX,KCM,LCH,&YCZ,NCQ,PCO arqualcs func , fo' *S» 
cr c ratio K C M m.i,or racionc N C Q^ & racio L C H major racionc P C O. . 
Ultcrmsraao KCH compofica cftcxrationibusK C M, MCL hoccftTCN 
cx conitru«ionc, & ex rationc L C H j fcd ctiara compofita cft' ex rationibus 
-r KCT. 
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nZlxiOM^ FARABOLI? 



KCT, TCH hoccft MC L rdcmpti igitur rationc TCH,mancc ratio KCT 
jcqualis duabus rationibus K C M, L C H. Simili difcurfu oftenditur ratio N C V 
jcqqalis duabus rationis N C Q, P C O : cum itaquc rationcs K C M, L C H majo- 
rcs fint quam rationcs N C Q, P C O, ut oftcnfum cft,patct rationcm K G T ma« 
jorc eflc rattonc N C V,adcoquc proportioncm rationis K C H ad M C L ration6 
majorcm cfTc ptoportionc rationis N C O ad QC P. Quod fuic demooftcandum. 

PROPOSITIO CVIIJ. 

Slntparabol^ A B C, E B Dad communem axem pofitae, haboates BF 
ordmacim pofitara eandem, Sc parabolis A B F, E B F ?cjuales fint pa- 
rabolac H B F, G B F fed fubcontraric poficae, dudslque re(5t^ F D> quat 
occuri^at parabolis in D, C, Z, Y, ponantur ordinatim D X > C V, Z T| 
V S : deinde ducatur altcra fecans F K, & ordinatim ponantur K R , L 
NP>MO. 

Dico rcaangula MOKR,NPLQ^,YSDX,ZTCV ae<jaaiia eflc. 

Demonjlratio. ^ 

POnatur B T arquidi- D 
ftiins axi A H, & I X 
parallcla B F, crunt I X, 
B F c^qaales. Pcr propo- 
Acionem autcm loo.hujus 
proportionalcs funt rc- 
^«FY, FI, FD.igitur 
ctiam funtproportiona- 
lesYS,TX,DX.adcoque 
rc<flangiilum Y S D X «- 
qualc I X,hoc cft B F,qua- 
drato. Simili difcurfu dc- 
monftnmtur rc(ilangula 
MO KR,NPLQ,ZT- 
C V quadrato B F aqua- / 
lia } undc & ipfa rcdlan- 
guliMOKR, N PLQ, 

YSDX.ZTCV intcr fc func arqualia. Quod erat dcmonftranduin. 

PROPOSITIO CIX. 

Slnt parabo- 
Ix P A C , 

P N C ^quales, 
& ad cundem 
axem fiibcotra-» 
riepofitAe , ha- 
bcntcs commu- 
ncm ordinatim 
PBC,& per B 
ducanturqu^vis 
fccatesEBKM, 
D B L F , ita ut 
B F fit inter rc- 
«asB M,BC. 
Dico redtan- 





gulum M B K raajus cflTc rcdangulo F B L. 



Demcif 



SESE INTERSECANTIBUS. 



t-r, ^ HonisCre<flaCH ««,^u«.i^c^t r^. 

as FB. M B in G, & H, • crunc lincre F B, G B, L B proportionalcs uti & » «00.4«. 



D J^'*^?^,*?/»"-^^?"!*^?*^'®"" ^ re<flajC^Hj>arallclaaxi A B, quafccct re 



cric quadtatum BH maju» BGquadratb. & confcqucntcr rcaangulum MBK VixlT 
ipfi B H quadrato «quale, majus rcftangulo F B L. Quod fuic dcmonArandum, fyim, 

PROPOSITIO CX. 

IN axc parabolac C A D fumatur quodvis punanm B, per quod du» 
xz€ue, tranfeant in parabola terrainat* , cjuibus occurrat cx C axi 
parallela GH in G & H, & fiac B G xqualis B O. 

Dico rcaanguiura M B E cxcederc rcOangulum F AD, rcaangulo 
B O H bis ^ UQ^ cum quadrato H O. 



T)emonJlratio. 



POnatur CN P parabola , arqualis & fubcontrarii pofita' parabol? CAPj 
crit E B ipfi B K, & D B ipfi B L ^qualis, & reaangulum M B K, hoc c(t 
M B E aequalc quadrato B H} rcAangulura vcro F B L, hoccft F B D icquali ^utpstm 
quadrato BG, hoc pft BO. Scd ^quadratum H B fuperat quadratum OB. rc- im dtjmmi 
rtangulo HOB his. uni cum quadraco HO, igitur rcftangulura MBE cx-firar^' 
ccdic rcdangulum F B D bis rc(fUngulo B O H, uni cum quadraco HQ, Qiidd 
crat demoxiAranduau , b^.jtaaz 



PROPOSITIO CXT. 

DUapparabolx BEL, BAL ad communera axem fubcontrarie 
pofitaf, fecent fefe in B & L, & duo circuli B QL, B R L pro 
linea diametrali coraraunem axem habcntes, fecent fefe in ijfdempun- 
^isB, L: dcmilTique ,-ex pun<fto interfe<dionis B , normali B L ad 
communcm diametrum , ducatur pcr F quaevis linea M F G, qu« Se 
circulos Sc parabolis interfecet in C, H, V, Y, G, K, X, M. 

Dico rcaangulum CKF ad HFG rcAanguIum, cam habcrcrattoi 
ncm, quam M V F rcaangulum ad reaangulum XF Y. 

i)emofjflratiQ. 



RErtangula H FG, X- 
Py cidem quadrato 
FB , adcoquo intcr fc 
aqualla funt. Sed ctiam 
rcdangulaCKF.MVF, J 
func airqualia, •cum C F fic 
adVF, uc M F ad FK. 
Patct igitur reftangulum 
CKFadHFGrcaangu- 
him eam habcrc rationcm, 
quajn rcaangulum M V F 
adXFYrcaanguluin. 
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134 DE PARABOLIS. ^ 

PROPOSITIO CXIJ. 

DAtis duabus parabolis A B O , D B P fubcontraric pofitis , 8c com- 
muncm axcm habentibus. Oponcat circulos cxhibcrc , qui pa- 
rabolas illas producant. 

ConJlruBio &- 'Dentonjlratio. 

DUcantur ad commu- 
nc pun^lum B.rc^lac 
F B C , H B K tangcn- 
tcs parabolas A B O , 
D B P, crcdifquc cx B ad 
HB K, F B C pcrpcndicu- 
JaribusB L , B M, ccntro 
L radio L B , & ccntro 
M radio M B circuU dc- 
fcribantur, crunt hi cir- 
culi qurcfiti. Vidc prop. 
ccntefimam trigcfimam 
fccundam lib.quinti tomi 
primi, vcl hic prop. 4.1. 

„3 PROPOSITIO CXIIJ 

OPorteatcx fedlione parabolica 
hypcrbolam , redos angulos in 
fuis afymptotis continentem , dcli- 
nearc. 

(^onJlruHio &• Denwnjlratio. 

Slt igitur parabola ABC,cujus axis 
A D, & vcrtcx A, aflumptoquc in axe 
p^nrto quodam D, pcr D ponatur ordi- ^ 
natim D B , qu.u bifccct angulos E D C , 
& cx pun(^isE& C ordinatim ad axcm 
cplloccntuf rcd«EF,C G, & ali.-elinc.x 
H , C K fint axl parallcla: : dcindc fiant 
rcdis DK , hoc cftCG, arquales linca; 
H L , &* line.x D B {vqu.ilis B M , ac dc- 
nique rcdlis D H , hoc eft E F , iequales 
K N. Dico omnia pun<fla L, M , N cflc 
ad candem hyperbolam , cujus afymptoti 
funtrcdacD A, DK;quodfic dcmonflro. 
Quoniam anguli E D C biferti funt re<fla 
B D,«proportionalcs funt lincas EF, BD, 
C G. hoc cfl DH, DB, DK, hoc cft H L , 
B M, K N ; funt itaquc rc^^angula L H- 
N K «qualia intcr fc , utpotc quadrato 




B M «rqualia : ducantur autem LO, N P paralielac B D, erunt LO «quales reftis 
D H, hoc cft K N, & N P aequalcs K T>, hoc eft H L, igttur etiam re<ftangula L D, 
b txe. 98. N D arqualia funt cidcm quadrata B M , ac proinde «qualia inter fc : undc^^pun- 
W.Mj». 1. <f^a L, M, N funt ad candem parabolam , cujus afymptoti funt D A , D K : igitur 
cxhibitum cft quod (jua;rebatur. 

PRO- 



PROPOSITIO CXIV- 



Ilfdcm mancnribus parabolam A B C focct 'm B partbolt O B?, 
communem habcns axcm cum parabola A B C. 
Dico hypcrbolam a parabola O B P gcnitam , candcm cdc cum ea, 
qu« i parabola A B C produciiur, licct divcrla puncu afligncntttr. 




^enmftratio, 

^ Arabola A B C defcribit hyperbolJ pcrpraxim proporxtiooe prjtcedenri*-r 
* plicatana, coquod rcdlanguia H D K jcqualia fint quadrato B D , & confo» 
qucntcrrcdangub L D, N D arqualia fmttam intcr fc quamquadrato D B : cum 
lint proportionalcs linca: H D. B D, K D. Scd etiam proporrionales Iinc«fun« 
P' P hoc eft X D. B D, V D cum anguJi O D B jcqualcs fint anguUs 
B DP. Igiturctiam rc«angula XDV quadrato BD ^qualia funt, ac proind^ 
Ctiam ^ualia rcOangulis H D K ; fi igitur rcftis D X ^qualcs fiant V S & D V 
cqualcs X T normalcs ad B D, crunt rcftangub S D. T D «qualia rcaanguUi 
X D V, hoc cft H D K hoc cft L D vcl N D,rc«flangulis : quarc unam candemque 
Uypcrbolamcxhibcnt duar parabola; A B C & O B P : Qiiod crat dcmonftrandum. 
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PRO- 



PROPOSITIO. CXV. 

bypciboU paraboUm deTcnbcre. 

(£3 rm.-j!?Tl3 r 




ConJlruBio & ^emonjlratio* 



STnt A B, A C afymproti hyperbol« re^ac , fitquc A D quadrarum aTymptotit 
infcriptum, pcrtingcnsad D vcrticcmhypcrbolar : fintqucproportionalcs A 
AE, AB,&mcdiacintcr AB, AE&AE, AF fint AG , A H, & fiat lincx AF 
squalis linca K L orthogona ad A C furopto intervallo A L pro libitu : deinde uc 
^to.er quadratum K L ad • E A quadratum ,ita fiat L A ad A M, invcntoque N tcrmino 
8i. U. 2. proRreflionis fcriei M A, A L, crit N L ad NA ut L Aad A M, utquc N L ad N A 
.*•"»• I. ita N A ad N M. Divifl dcindc rc^la N M in O & P ut fmt proportionalcs N L , 
NO, N A, N P, N M.intcr K L & E A mcdia fit QO normalis ad N A cx punfto 
Ocrcfta; & fcficro K L.Q O, A E continucnt P R, MS fimilitcr cx puniflis P & M 
ere<fl;^ normaliter ad C A. Dico tcrminos illarum linearum omncs cffc ad candcm 
parabolam & ordinatim pofitas ad parabolam cflc f qualcs lincis in hypcrbola crc- 
rtis cTc pundis G, F, E, H, B. Cum enim cx conftru^lionc rcdx N L, N O, N A, 
N P, N M fint in ratione duplicata lincarum KL, QO.E A,RP,SM patcrcxclc- 
jnentis conicis pun^a N , K , Q, E, R, S cffe ad candcm parabolam ; cum vcro 
rcda A F a:qualis fit rcdac K L fitquc Q O mcdia intcr A E, K L,hoc c/l FA, intcr 
quac me4ijii quoque eft G A, patct totam fericm proporcionaiium, totifcriei altcri 
«quaicm cfl^e. 

PRO- 



SUBCONTRARIB POSITIS. 

PROPOSITIOOCOSVJ; 



Sfc AB axis parabobe AC D,pofitaqueBCordinatimadax^rc6fl<* 
ftituatur fubcontraric parabola B C E acqualis A C B , & axi parillda 
ducatur reda C F : ponantur vero pcr B quxvis B D, B G occurrentes om 
parabolis auara red^ C F,& cx pundlis interfedionum K^U, G> f , D|QC* 
dinatim ad axcmappiicentur K I, H L, GM» FN, D OlsA •j.-fbrh ' I mniii 
rr Oponeac has ordinatim podcas ad propriam byperbolao^ reducefiAjod 

-o: ;o3raj;Ili loqsup.r.if.Iodi^jc^; y SPpfirjhnr.-j JFb cninu oaiG 

.3D^i^?:;n msn 




ConJhruBio ^^^^emonflratlo* 



EDucanturcTtringu'is pundlis in fciflionc invcntis, qusc fiint fcrmini ordinaf im 
pofirarum, axi paraboljc «quidiftantcsfciJicet DP,G Q, F R, K S, HT occur- 
rcntes B C ordinatim ad axcm pofita: in pundis V, X, C, Y, X : fiat dcinde rca« 
D O, hoc cft V B, jcqualis Z T, & rc<ft« G M hoc cft X B asqualis V S, & rcA« 
FNhoccftCB.'equalisCF,rcftpcvcro KI hoceft Y B a;quahsXQ,acdcnique 
reiflf H L hoc eft Z B jequalis V P.Dico omocs illas lincas cffc ad candem hypcr- 
bolam.cujus afymptoti funt BV, BA.Quoniam cnim cx conftru<flionc lincis BV, 
B.X, B C, B y , B Z aqualcs funt Hnea ZX Y S. C R, X Q, V P crit ut B N ad 
1B Z ita Z T ad V P, utquc B X ad B Y ita Y S ad X Q, adeoquc rcftanguluiti Z l^. 
V P,hoc cft T Z B , ad reftangulum Y S X Q,hoc eft S Y B, ut reftangulum V B Zf, 
hoc cft P V B,ad X B Y.hoc eft Q X B,Tc^langulum j qujc rcftangub cum inttt" ft 
aqualia fint ( urpote nfqualia cidcm quadrato C B ) crunt quoquc rc^alt^lfe 
"TZ B, S Y B tum intcr fctum quadrato R C, .i:quaria:Cum igitur ex conftrudior 
'ne quadfato R C .rqualc fit C B quadratum , & quadrato C B aiqualia recflangul» 
P V B, Q X B, crunt rcftangula T Z B, S Y B, Q X B , P V B «qualia intcrfc* 
quadrato R C : undc pcr ca qux dida funt lib. 6. tom. fecundo conftat punfta 
P,Q, R, S, T cfTc ad eandem hypcrbolam, cujns afymptoti funt B V, B A. Feci- 
mus itaquc quod rcquifitum fuit. 

I i j PRO- 



I 



.tt~' DE PARABOLIS 

PROBOSITIO CXVIJ. 



>¥ T AbeaDtbinxparaboIas candemKncam pro axe, fed diverfbs vcrticts 
X 1 icilicec A & C>ad axem aucem condituca ficordinacim B D ucriaue 
parabolx A D B, C D Bcommunis, Sc iint parabolx fubconcrahe poutc 
E D B, F D B xcjualcs parabolis A D B, C D B. ulterius autem pcr puo- 
Aum B du<5tac fiot fecanccs B G > B H : transferantur autem ad fuas hypci- 
bolas^e&dcmprtxi^ c]u^ in pratcedenti £ropofitione ufi fimins, ordinacim 
ex pundis inter fc£tionum ad axem politz. 

Dico unam elfe candemquc byperbolam, qux per illam conflrudio^ 
nem cmergec. 




!Demon/lrati(h 

Slt igitut pct prsccedentcm conAmftioncm parabola ADK reduAa ad ruam hy 
pcrbolam N O P. erunt reiiz N Q, P R arqualcs rcdis K L hoc cft lincis Q B , 
R B & rc^langula N B, P B «qualia quadrato O B. Scd ctiam rc Aangula G M-- 
H m' , hoc cft X B V acqualia funt quadrato B D, igitur ctiam rc^ngula XBV 
aqualia funtrcAangulis R B Q.hoc cft rcftangula S B, T B aiqualia N B , PB 
^angulis. Quarc una & cadem cft& hypcrbola qu«pcrpunda S, N,0,P, T tns^ 
fic. Quod fiuc desQonftrandum. 
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SUBCONTRARIE POSITIS. 139 

PROPOSITIO CXVIIJ. 

PAraboIx A B C fit axis A D , & ex quovis pundo axeos D ordinatim 
ponatur B D, fecans angulos E D F bifariam, & per punda E & F or- 
dinatim ducantur , E G, F H: deniquc fiant proportionales, BD, ECLH, 
ita ut prima E G , qiix eft proxima linex B D inter vcrticem parabolae & 
ordinatimpofitam, media fitinter B D& primam LH, qux eft iterum ab 
altcra parte, proxima linea: B D, & fic confeqacnter : fimilitcr fiat ut 
BD ad FH, itaFH ad KG. 

Dico omnia punda K, B, L clTe ad eaadem hypc rbolam.cuius afvmt>- 
totifuntAH,AM. ' J X P- 




2)emon/lratio* 

r\ Uoniam ex conftruftionc anguli E D B , B D F «qaales"?lint, igitur . pro- 
v^porcionalcsfuntUncacEG,BD,FH:&quiacxcon(lruaionccriam LH l.iJm.t: 
ii Lr, B D func proporcionalcs , hinc funt quacuor lincjc L H, E G, B D , F H ia 
contmua analogia. Quarc ratioLHadBD duplicaca cA rationisBD ad FH: 
Cupi xgitur rationis B D ad F H ctiam duplicata fic ratio AD ad AH, manifeftum 
clt raaoncm A D ad A H ar qualcm cfle rationi L H ad B D , undc ctiam rc<flangu- 
lum A D B asqualc eft rcftangulo A H L j patct icaquc omnia puncfla B, L, L eflc ad 
candcm hypcrbolam : hic difcurfus cum fit communis rc<aangulis K G A B D A 
etum K, B pun(fla funt ad candcm hypcrbolam. * 



PRO- 



DE FARABOLIS 

PROPOSITIO CXIX. 



Slt parabola A BC,cnjQ« axcni A D (ccctordin^tim t) B,3c dadi aui, 
vi$ D C, defcripta fic pcr B hyperbola inter afymptotos AL» AD,na^- 
que angulo C D B «qualis angulus 6 D E, & per punda C & E ponancor 
ordinatim CF> HG , <ju« occurrant hyperbolae in pundtis H,K. 

Dico tam C F mcdiam proportionalcm eflc inccr rC^4S HO» E D» 
quam rciSam mcdjam imcr li«ea$ BD, KF* ' --^1 



!DmofjJira(io, 



.y. A A . 



Q 



iUoniam angulum 
EDC bifccat rcf 
ajt.d^jz rtaBD,»proporttona- 
**.J. lcsfuntCF.BD.EG, 
'«•? *• & ratio C F ad E G du^ 
pHcata eft rationis C P 
adBD.hoc cft BDad 
E G. Ratio autcm AD 
ad AG dupiicata cft 
rationis B D ad E G , 
igitur ratio AD ad AG 
eadcm cftcumratione 
CFad EG.Sodctiam 
ut A D ad A Q ica cft 
H G ad B D, igitur ra- 
eio HGadBD.dupli- 
cata cft rationis BD 
?ui EG.hoccftCFadBDiundeproporttonalcs runtHG, C F, BD. Similidifi 
curfu proporcioiules oftcnduiicur B D»^£ G. K F. (^uo4 Tuic dcmooftraodum. 





UBER 



L I B E R 

S E X T U S 

D E 

Trofrietatibus HypeMicir, 

ARGUMENTUM. 

Continet hic liber parter trer, 

Trima rationes cum ipfts hyperbolicis fegmentis^ lineifque propor^ 
tionalibui confert : ex qua comparatione pulcherrima prodit rationum 

proportionaliumproprietasyOmninoadeSMefoiabii/blutioneneceJfaria. 

Secunda vero pramifsis rationibus aqualibus benejicio hyperbola 
inventisiinquiritquandonam quibufve lineis ratiojn hyperbo/a conjlt- 
tuta, dividi queat in duas rationer, qua inter fe habtant rationem da- 
tam* Dein dijlantiasrationum ab invicemin fegmento hyperbolico; ra- 
tiones in invicem duBas , variafque compofitiones ratioms majorisaut 
minoris inaqualitatis con/tderat. 

Tertia denique inquirit quandonam fegmentum hyperbolicumfemel 
feHum iterum queat dividi , ut exurgant tres rationes proportionales^ 
^ein aliquasrationum feries^fecundum datos dewminatores expendit, 

P A R S P R I M A- 

Comparantur ratioms cum /egmentts hyperbolicis > lineifque pro» 

portionalibus. 

PROPOSITIO J. 

QUoties tres lineas proportionales , 
afymptoto parallelas , in hyperbola 
conftuutas invenies , toties ipfura fegmen- 
tum, ex prima & tertia emergens , pcr me- 
diam lineam bifedum advcrtes. 

Demonflratio. 

C Int proportionales A, B, C, in hypcrbola afymptoto parallclo: , crit ratio A C 
J^duphcata AB rationis.Scd*quameftratioACmuItiplicatarationis AB" tam »115.^-. 
lcgmentum-AC cft multiplcx fcgmcnti A B. Cum itaquc ratioAC duplicata -l 
ut rationis A B, crit fegmcntum AC duplex fcgmcnti A B; adcoquc fcgmcn- ^«^**.<J.^v 
tum AC bifcdura cft pcr rc^Ilam B. Quod fuit dcmonilrsmdunj, 

K k PRO- 
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141 PROPRIETATES 

PROPOSITIO IJ. 

Slnt in iiyperbola rationcs A B, fc CO xquaics: 
Dico A B, C D fcgmenta cffe aequalia, 

T>cntonflratio. 

Flac rationi C D acqualis ratio B 
E, cruncrationcs A B, B E acqua- 
Ics, & ratio A E duplicau cam ratio- 
nis A B , quam B E, hoc cft C D. Scd 
*quam cft multipUcata facio A E ra- 
tionis CD vcl A B, cam cft multiplcx 
fcgmentum A E fcgmcnti C D vcl A 
Bi cum igitur ratio AE tam fitdupli- 
catirationisC D quam AB, tamcrtt 
rcgmcncum AE duplurafcgnaenciC 

D quam A Bj fcgipcncum icaque C D ipfi A B fcgmcnco acqualc cft. 

PROPOSITIO IIJ. 

Slt fegmentum A B a:qualc C D fcgmcnto: 
Dico rationes A B, C D aequales ellc. 

T)monflratio. 

Fiax. rationi C D «qualis ratio BE,\:nt fcgmcntum BE arqualc C D fcgnacnto , 
& confcqucntcr arqualc fcgmcnco A B, igitur cum fcgmcntum AEduplum 
fic fcgmcnti B E , hoc cft AB,cricracio A Eauplicara cam ratioois A B, guaa 
B E quarc aMjuaJci fiint rationcs A B, B E, hoc cft C D» 

PROPOSITIO IV. 

OMne fegmentum hyperbolicura dividi poteft in tot partes nuracit) 
pares & inter fe xquales , quot datus aliquis numerus compledi- 
tur, qui partibus numero paribus conftat. 




*Dcmnflrati% 



STc vcrbi gracia aliquod (cg- 
mcntum A B dividcndum 
in partcs numcro parcs , 
ncmpc fcx & quidcm inccr fc 
scqualcs. Ponacur C mcdia 
proporcionalis inccr A & B , 
a & • duaj parccs A C , C B 
aqualcs crunc.Dcindcfuppo- 
namus inccr A & C duas mc- 
dtas proportionalcs cflc D,E, 
& fimilirer intcr inccr C5| B 
mcdias cfFc F & G } crunc ice- 
b 109 & rum ^ fcgmcnta A D , D E , 
ft^Mli. E C, & CF, F G, G B, aqua- 
fi*. 6. lia. Igicur manifeftum eft fcg- 
tm.1. mcncum A B dividi poflcin partcs fcx C qui numcrus par cft) &qmdcm mtcf 

fticaualcs: Quod fuic dcmonftrandum, _ 

PRO- 




HYPERBOLIC^ 24J 

'PROPOSITIO V. 

/egmcntum aliquod Hypcrbolicum divifum fucrit , in partesxqua- 

Dicolinearam numerura &. fegmcntorum, (eu partium, deni^juc numc- 
rum lincarum mcdiarum, intra cxtrcmas collocaurum, cfle in Arithracti- 
caanalogia. , 

Demonjlratio. 



Slnt A, B, C, D, E lineae» tcnnini fcgmento- 
rum, in qu* cft divifum totum A E fegmcn- 
tumi Igitur cum ponantur quinquc numcro li- 
ncac, crunt A B, B C, C D, D E, quatuorpartcs 
illis lincis tcrminat^, numcrus autem mcdio- 
rum terminorum, fi tollantur cxtrcmt , rcma- 
nct ternarius; Igitur funt raedii terroini, & par- 
tes fcgmenti AE, cum omnibus lineis in divi- 
fione repcrtis, in feric progrefllonis Arithmcti- 
ciCi Quod fiiit dcraonftrandura. j ^ 




^hA.i«o^.^^OlP.SITiq vj. . 

OMne fcgmentum Hypcrbolicum dividi poteftin fegmcnta impari 
numero,fccundumqucmvis numerumSatum, qui iraparis numeri 
partcs continet. 



r n/ 
7)emon/lr4tio. 

/ 1 i 

■p\ Atum cllo A B fcgmentum iJivWen- ' 

dum in fcgmenta xqualia, numero im- 
pari, vidclicct in fcptcm partes. Quoniara 
A B fegmentum fi fuerit divifum in feptcm 
partes «qualcs, pcr lincas afyraptoto paral- 
Iclas, dcbct conftarc » lincarum numero , & 
partium fegmcnti numcro, dcniquc re^la- 
rum numcrOjCxcIufis cxtrcmis, quae fint in 
Arithmetica: progrcfliomsferic : igitur cum 
fcgmcntorum fcu partium icgrficnti AU/ 
numcrus fupponatur impar,dcb«bit numcrus linearum omnium cfle par, numcrus 
illarumcric o(flo,& numccii^ tcfflarum^ qua: intcrmcdia: funt intcr A&B cx- 
trcmas , ccianj par crit : undc (T ihtcr tcritiinos A & B fcx mcdirc proportionalcs 
aflignatic fuerint, prodibtt numerus partium fegmcnti fcprcm; quarcctiam quod- 
libcrtc^montum hypcrbolicumdividi potcft, ut exhibcatur numerus aqualis cui- 
cumquc numcro impari. Quod fuic demoniUaodum. 




^ ft/ fr/f 



Kk 



PRO 



f 



144 



FROPRIET ATES 

PROPOSITIO VIJ. 











A 






• 








c ^**" 


0 


r» 



QUod fi A B (cgmcntum pcr redlas C & D, afymptoto paralleks, di* 
vifum fucriCjC^ux cum excremis fmc in concinua analogia: 
Dico corom A B legmcncum criplum cfTc fegmcnci mcdii C D. 

. *DemonHraUo. 

• 

QUoniamrupponunturomncs li- 
nca A, C, D, B cflc proportio- 
naIcs,igicurctiamproportionaIc$funt 
«i.i«9«w. A, C, D > igitur • fcgmcnta AC, CD 
funt aqualia;atqui cciam funt propor- 
tionalcs C , D, B , cx conftru^^ionc, 
igitur ctiara ^qualia funt fcgmcnta 
C D, D B} undc cum C B fcgmcntum 
fic acqualc tam A C , quam D B fcg- 
mcnto, patct tria illa fcgmcnta jequa- 
iia.eire, ac pr oinde cocum fcgmcntum A B triplum eflc /cgmenci C D. 

PROPOSITIO VIIJ. 

SI fcgmcntum A D triplum fuerit fegmcnti B C : 
Dico fcgmtnta A B, B C, C D clTc in fcric progrcffionis Arithmei 

tic2. 

9 

T>etnonJlratio, 

SUpponatur primofcpmcntum A B 
minus cflTc fcgmcnto B C, quoniam 
orgo A D fcgmcntum triplam cft cx 
conftrudionc fcgmcnti B C , igitur 
duo illa fegmcnta rcliqua A B 6c C D » 
duplicia funt fcgmcnti B C; undc fcg- 
mcntum A B cidcm diifcrcntii cxcc- 
ditur a fcgmenco B C , quo B C feg» 
mcntum fupcratur a fcgmcnco C D * 

funt igitur ca cru fcgmenta in lcnc Arichmetic^ progrcffToms, 




PROPOSITIO IX. 

DTvifum inteliigatur fcgmentum aliquod hyperbolicum in fcrieai 
Arichmcdcam : 

Dico primum legmentum cum ulrimo, arquale efle iecando cora pc- 
Bulrimoj acque icadcinccps, (i numcrus par fiicric iegmeaconun* 

PRQ* 



HVPERBOLICA 



!Demon/lratio. 

OMni fcriei Ari- 
thmctica: pro- 
prium eft, ut primus 
tcrminus cum ulti- 
mo «qualis fit fccun- 
do addico pcnulti- 
mo, & fic dcinccps; 
crgoetiam fcrici fcg- 
sncntorum hyperbo' 
licorum, qua;fccun- 
dum progreflioncm 
Arichincticam dl c6. 
Ilicuta. 




CorolL 



arim. 



QUod propontfo affirmar defcrie Arithmetica, in cafu, quoparcluin fegmentf 
numcrus par fucnt, ctiam intelligcndum cft.dequovis numcroimpari modo 
incdius tcrmmus b»s fumatur : Quod ctiam fcrici quantium difcrct» communc 

PROPOSITIO X. 

T)i^^r°°°°°"' conftituere, per lioeas Afymptotop»; 



D 



ConftruBio O T)emonJlratio. 




Ata fit qu«vis ratio A B, * Hjpcr- 
bola C D E inter afymprocos FG, 
C H confticuca.-pccicur aliqu^i^mcthodus 
Gcomctrica conftitucndi duas lincasa- 
^roptoto F G parallclas , quarum ratio 
■jC ffqualis A B Priufquam ultcrius in 
liac partc progrcdiamur moncndus cft 
lcdtor, quod in poftcrum non urcmur 
*i5 hypcrbolipraiterillam cujus afymp- 
Coti conjugacarum hypcrlyjlartim con- 
llituunt redum angulum , non quod 
aliorum angulonim hypcrboU minus aptas fint ad prxftandum ea , qu« propofi- 
lZ^".Xn?'^"'"'r «'""«hyperbolaciifdcm gaudcantpropnctatibifid 
firmandani un. v-crfahccr imagmat.onem. ne varictatc anguloruii turbationcni 
jSfTa m.nus f>t apta ad ca pc.dpicnda,qu^ proprictatibus connncntzr. Sit iaqup^ 
? \x ^PfP^^^f.cupisafymptoci angulumrc<flum conft.cuantj Oportcac itaauc 
w .lla «h'bcre duas rc«f^as afymptoto «quidiftantes . qu« fint ik ratioie a S S ' 

1b f^n? 5^r!^;^b7"'';^? nacura hypcrbol^ • rc^anpula G K C, & G H D Squa- • ^f^-^: 

[""f . '•ficuc G fC nd G H , ica cft H D ad K C; fcd G H ad G K cft xxcl ad '«^ 
%#giturccumKC ad H Dcftut A ad B. Fa<flumigitur cftquodfultLpe^u^ «>i5.)^- 

PRO- 



PROPRIETATES. 

PROPOSITIO XI. 



0: 



SI. (egmcnta A B, B C, C D ita fint conftituta , ut ratio A B totics (It 
multiplicata B C, cjuoties B C ratiocft multiplicata C D : 
Dico (cgmcnta hypcrbolica A B ^ B C, C D cfte in continua analogi;^ 
Gcomctrica. 

*DemonJlratio. 

•rx IJ5. /^Uando rttio A B ' totieseft multiplicatarationis 
crjtifmrM. KJbC, quotics B C racio cft mulciplicata rationis 
C B , tund fcgmcntum A B tam eft multiplcx B C, 
quam B C cft mulciplcx C D; crgo funt «quc multi- 
plicia fcgmcnta A B, B C, C D & ^ ^r confcqucns in 
concinuaanaiogia. 



tOM. 2. 



brxdef. 
tf.Cr 7. 




PROPOSITIO XII. 



Slt A B rcdta bifeda in C/cgracntum quoquc hypcrbolicum D E divi-- 
datur pcr F, ut ratio D F ad F E fit acquaHs rationi A C ad CB; 
Dico Uncas D, F, E proporcionalcs cfic. 



Q 



'Demonjlratio* 




Uoniam fcgmcntum D E fc^lum eft pcr 
F, uc fit racio D F ad F E uc A C ad C B, 
a?v^?4« cxconftru^lione/igitur^t-e^ngulum DEad 
B. 1. /»«. F quadracum cft uc A C ad C B , hoc cft ficuc 
ki^ms. D ad D : fcd non poccft rcdangulum D E eflc 
ad quadratum F in racionc D ad D, nifi fic ra- 
tio D F atqualis rationi F E, nam racio D E 
rc<flanguli ad F quadracum, compofica cft ex 
racione D ad F & E ad F, undc uc producatur 
rano DadD, debct racio EF cftc aiqualis 

F D, fcd cum func ^quales racioncs D F & FE { 
b 4. itfi». tunc»* trcs terraini funt proportionalcsj igitur patet lineas D, F, E proportionalelj 

:!«• 

'Egmentum Hypcrboiicum claudatur duobus tcrminis afymptoto p4»J 
3 railclis & horum rationis narstcrtia, in duobus tcrrainis quovis loc0> 
conltmiatnr : .r;,,„. 
^jpico^quod totum fegmentum mcdii /cgmcoti fit triplon^ 

.^Vr^A ^,.,.. TUjiiTiU.upnnnni?. - PROtf 
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PROPOSITIO XIIJ. 



r 



HTPERBOLIC JB. 




IDemouJlratio. 

P Xponatur aliquod fcgmentum hy- 
pcrbolicum A B, cujuscxtrcmorum 
tcrminorum ratio A B fit triplicata ra- 
(ioat$ C D , & con/lituatur , quduis af- 
fumpti lincA in fegmcnto A B nimirum 
E , ratio E F , a-qualis rationi C D: Dico 
fcgmcntum A B forc triplum fcgmcnti 
E F , quod fic dcmondro. Fiat rationi 
C D icqualis ratio A G , & fimiliter ra- 
cioni AG xqualis G H , crit ratio H B 
scqualis rationi AGvcl GH, quoniam 
ratio AB fupponitur triplicata C D,hoc 
cft A G vcl G H ; crunt igitur propor- 
tionales linca; A, G, H, B: undc » crit fcgmcntum A B triplum fegmcnti G H vel xj.ht^m. 
A G vcl HB;quia vcro Ead F cft utGadHcxconftruftionc, crit perroutando E 
ad G ut Fad H, undc fcgmentum EG, »»nfqua!c cft fcgmcnto F H. Igitur fi com- b i.h4m. 
munc addatur fegmcntum GFutriquc fcgmcnto EG, &FH, crit fegmentum 
E F fcqualc G H, & confequcnter tcrtiac parti fcgmcnti A B, Quod dcmonftran- 
dum futt. 

PROPOSITIO XIV. 

IN (egmcnto A B fumatur C D pars tcrtia , per rcdas afy mptoto paral» 
Idas, <]uocumque tandem loco in toto fegmcnto : ^ 
Dico rationes A C, C D, D B, proportionales effc. 

*DemonJlratio. ' 

QUoniamex con/lru^lionc fcgmcn- 
tum A B , cft tr iplum (cgmcnti CD , 
igitur*ratto AB triplicata cft rationi$ 
CD. Scd ratio A B componitur cx ra- 
tionibus A C,CD,JD B;adeoqucabUti 
ratione CD, cujus AB cft triplicata, 
manct ratio A C du^a in D B duplt- 
cata rationis C D, fivc xqualis rationi 
CD duftae in fc : & confcquenter pa- 
tct rationcs A C, C D, D B proportio- 
nalcs cflc. Quod fiiit dcmonftrandum. 




afa5i».d. 
tm.x. 



Corollarium* 



1 



T T" Ndc fcquitur quoticfcumque aliquod 
fegmcntiimhypcrbolicum, fcilicct AB 
divifum cfttaliter, utrmcac CDafymptoto 
parallclx contincant aliquam fegmcnti par- 
tcm , quai tcrtias parti cotics fcgmcnti fit 
scqualis , five illa pars conftituatur , hoc vel 
illo loco in fegmcnto , fcmpcr prodirc trcs 
rationcs proportionalcs A C, C D, D B : & 
contra, quotics rationcs A C, C D, DB pro- 
portionalesfunt, totics ctiam fegmentum 
ABcriplumfcgmcnti CDfucurum. 




PRO- 



^4« 



PROPRIETATES 



PROPOSITIO XV. 

SEgmentum hyptTbolicum in partes arquales impari nuraero divifiim, 
aut in ina:quales, fed in proportione Arithmetica, cxhibet, primi ter- 
mini ad ultimum rationem, toties multiplicatam rationis, quam conti« 
nenc termini rationis medi^jquot funt partes rationis ieriei. 

'Dcmonjlratio. 

POnantur fcgmcnta AD, DE, EF, 
F B. B C , vcl itquaiia inter fc , 
vcl in rationc concinua ferici Ari- 
thmeticf : Dico quod ratio A ad C 
.i«fr\-r primi tcrmini ad ulrimum, totics fit 
multiplicata racionis tcrminorum, 
jan-\.t. t «jui mcdium fegmcncimi concincnt, 
fcilicec E ad F , qiiocics cocum fcg- 
mcncum ACdivifum cft} Quod fic 
dcmonAro : Duplcx cfl cafus hujus 
propoficionis , primus qui fupponit 
icgmencum A C divifum effe in fcg- 
imcnta fcu partcs intcr fc cqualcs, & 
fic cum fupponatur fcgmcntum AC divifum clTc in quinque sequalcs partcsj 
non cft mirum quod racio AC fic quincuplicata EF. Sccundus autcm cft ca- 
fus qui fupponic quidcm fcgmcntum A C in partcsquinas divifum,fcd omncs 
inxquales inccr fc. Ad hujus cafus vcricaccm dcmonilrandum ncceirarium c/l, 
ur oftcndamus fcgmcncum E F conftarc tcrminis , quorum ratio fit quinta pars 
a 14, cotius rationis A G. Quoniam fcgmcnta funt Arithmcticc proportionaiia, * erunc 
rationcs proporcionales Gcomccricc : Igicur racioni A D du^ae in B C cdaequa- 
hsracio DE duAa in FB, & ratio DEinFB ncqualis cA racioni EF 6m(\x ia 
(c, ac proindc cciam racio A D in B C acqualis racioni E F du^a in fc ; unde 
' omncs racioncs A D, DE, E F, F B, B C in fc du^a , cxhibcnc quintuplicacam 
rationcm E F, igitur ratio E F cft ncqualis quintac parti rationis A C; igicur totics 
cft mulciplicata ratio A C rationis media; , quotics A C divifum dl.Quod fuic 
' demonftrandum. 

PROPOSITIO XVI. 

SI rationcs A B, A C, A D proportionales fuerint in fcgmcnto Hy- 
perbolico: .^- 
Dico lineas B, C, D proportionales efrc, 

7)emonfiratio, 

tTm.x. "n aM> AB.ad AC*c<iutCadB,&ratioAC 
W. 8. Xv ad A D cft ut D ad C , igitur cum ratio A B 
ff- 7- ad A C fit cadem cum racionc A C ad A D, cciam 
. jracio C ad B cadem cft cum racionc D ad C, & 
ratio D ad Ccadcm cum rationc C ad Bj propor- 
tionalcs itaqucfunt lincas B,C&D, 






PRO- 



o 



HYPERBOLlCm j^a^ 

PRQPOSITIO XVIIv i 

Moes tres raciones proportiotules zquali rationis iatetvf^st dilue- 

'Dmonflratio. " 



paot 



Slt fcries rarionum A B , B C , C D 
proportiofialium. quarum, prima A B 
fit maximatrium,& fiat rationi C B ?qua- 
lisBE, igitur cum fmtrK conftru<flionc 
proportionalcs rationes A B, B C, C D, 
ctiam crunt proportionales A B , G B, 
E B. Et conrequenter , per prjcccdcntcm 
propofitioncm, proportionales erunt li- 
ncac A, G, E, igitur • rcgmentura A G 
jequale cft (cgmcnto G E , igitur ctiam 
^ ratio A G cft jfqualis rationt G E : crgo 
patct tres rarioncs A B. B C, C D, aquaii 
rationis intcrvallo diifcrre. 




atoffJSi: 
6. tom. X, 



PROPOSITIO XVIIJ. 

Slnt AB, &BC, C D, DE rationcs proportionales , quovis numero 
complentes rationem, quae cft inter A,E tcnninos fegmenti Hyperbo* 
lici: 4 
pico partes fegmenti A, E contmcrc ferlmprogrefllonis Arithraeticar. 



*Demonftratio» 



QTJoniam rationes funt Gcomctricc pro- 
portionalcs • igitur fcfc inviccm fupcrant 
«quali rationis intcrvallo, igicur funt rationes 
«cquales , quibus intcr fc difFcrunt omncs iiliu» 
fericirationcs: ''vcrum* xqual^s rationcs acqua- 
lia contincnt fcgmcnta; igitur fcgmcnta, quo- 
rum termini cxhibcnt fcricm Geomctricam, 
fefeinviccmexcedunt codem fcgmcnti cxccl^ 
fu,quarcreflc pcrhibentur in ferie Arithmcti- 
cacoatincri. C^uod fuic demonArandtun. 




PRO- 



PROPR1ETATE5. 

PROPOSITIO XIX."! 



Mne fegmcntum hyperbolicnm in pancs divifum, cjuar funt in fro' 
^ grcfsione quantitatis difcretx , exhibet rationes lineaium m krie 
gcoraetric9proportionis confiftentes. 



o 



M 




T T T V 



^emoftftratio. 



^wicrinir inArithmcticarationcomncs partcs^ A B . BC DE & E F fcg- . 
S m^nS A F " D co rationcs A B . B C . C D . D E , E F cffe tn connnaa fc- 
v^mcntiAr . 17 Qyod fic dcmonftro. Quoniam regmcntuni^ 

^B^^r^^^^^^^ Sdcm d^crcntd . qua fbgmcntum B C cx.^ 

^cdit CD fegmcntum, igitur arqualiafunt fcgmcnta, fcu differcnti*. qmbus diJ 
W intcrfc fcgmcnta A B. B C. CD : ponatur autcm dtffcrcntia fegmcntoniai 
Vlf. l<»mcnto G H icitur A B fc^mcncum, fuperac B C fegmcncum G H feg- 
So auTnmilitcr fc^c^^ cxccd.c fcgmcntum B C fcgmcntum C D. quarc 

Slmfmt^^glno^^^^^^ 

£^,Tt felmcntorum intcr fc fcrvant. £cqualcs crunt. .«quaU igitur d.fRrcnt.a ra- 
• '^c^fft^r «Hn A B a racionc B C. qua diftat ratio B C a racionc C D; propor- 
t,onis diftat rat o A B a ratK>n^ , q : nam A B cft ad B C ficut B C ad -C D 

'r^rnc^S^m^^^^^^^ funiUtcr ratio B C fie 

^^[^nn^m rD Qucmadmodum C D cft ad rationcm D E. erit quoquc idcm di- 
? r inTc=*;s'^i?-damusrat,o«m<,.3=Cm 

F F rationem ac proindc ,omncs illas rattoncs A B B C, C D, U 1. 1 1 cuc in 
con^nil^u fcric Geomctricacjufdcmrationis. Quodfmtdcmonftrandum. 



s 



trica. 



PROPOSITIO XX. 

Int xqualia fegmenta A B, B C,C D & pofitaquaevis E j 
Dicorationes E A, E B, E C,E D cflTcin continuaanalogiagcomc. 



PRO- 



HYPERBOLICa 

Tkmonftratio. 

aUoniam fegmenca AB , BC , CD «qualia 
funt cx conAru^lionc, idco • raiioncs A B, B C 
C D jcqualcs Tunc inter fc ; undc cum ra^io E A dcfi' 
ciac intervallo rationis A B a ratione E B.quo ctiam 
racioE B deficica racionc E C, & racio E C i ratione 
E D , hinc omnes illa: rationes E A , E B, E C, E D 
«qualiracionisintcrvalloabinviccm difcrepanc, igi- 
tur ^ proportionalcs fiuit c«dcra ratioacs : Quod 
fuic dcmool^randuni. 




s 



PROPOSITIO XXT. 

Upponantur fcgmenta A B, BC, C D inter ie cflc xqualia, ficati 
legraenta E F. F G, G H, dcinde fiac regmcnio A B arqualc K L fce- 
mentum, %mentis quoaae B C, E F xqualc L M fegmentum, denique 
iegmentis C D, F H xquale fegmentum M N ; 
Dico rationcs K L, L M, M N proportionalcs clTc. 




Demorj/lratio. 

^'f^Ept^^nr^^^^^^^ ^ "^'"PcracregmentumBC.unicumregmcni" 
to E F. fegm^nto E F fed etiam regmcntum B C una cum E F fuperac A B 
fcgmentum codem fcgmenco E F, igitur fcgmcnta C D cum F H Xcx con 
ftrtta,onc,fegmcntum M N fuperit fcgmenta B C,EF hocdlfcem^nt^^^^^ 
ficuc fegmcncum L M fuperac ipfum K L regmcncumru^drpro^SirAricJ' 
raencc func fegmenta K L, L M, M N.adc%uc.rationcsLminorJm Gco^: « ^ 
tncc funt proportionales : Quod fiiic dcraonftrandum. ^ comc- . 19.«: 

SPROPOSITIO XXIJ. 
I fegmcntis Hypcrbolicis , in feric Arithmccica conftitutis addantur 
iinguUs aequaliafegmenca: 

dina»'''^"'''^ rcfultabitferies rationum in Gcomctrica progrefiione or: 

Demonjlratio, 

C I • in fcrie numcrorum Arithmccice proporcionalium. a fmgulis «qualcs oar- 

JSflTo T ^''2""' Hypcrborici fupponatur cffe in Arithmcclca pro- 

I^^^^r."^'/"''"^' etumferiem Arithmecicam, f, fmgulis partibus ' 

<tiara progrcffionem fcrici Gcomctricit : Quod erat oftcndcndum. 

^ * » PRO- 



FROPRIETATSS 

PROPOSITIO XXIIJ. 



QUod fi iegmcntum A B hypcrbolicum pet alic|uas rcdas C, 0^ 
afympcoco paraUelas divirum fueric^ in prtcs Gcomctricc propor* 
tionales: ' j . 

Dico rationcs tcrmiqorum A,C, D, B, aon fbrc Gcomccricc propor- 
tionales. 

T)emonJlrAtio. 



DOcuimus toni. ». libro dc hypcrb '■ 
quaindo in hypcrbolafcgmcnta funtita 
dirporiisa, uc primum fcgmcacum cam (ic 
multiplcx fccundi ,quam cAmulciplex k- 
CUndum ccrcii, quod in illo caTu fic cam 
muUiplicaca racio A C rationis C D, quam 
cft mulciplicaca racio C D r ationis D B.Scd 
quando parccs fcgmcnci A B func Gcomc- 
cc proporcionalcs , cunc primum fegmcn- 
tum cam mulriplcx cA fccundi, quam mul- 
tciplcx cft fccundum ccrcii,& confcqucnccr 
racio AC cam mulriplicaca racionis C D qua 
I. cA mulciplicaca CD racionis DB/quandoauccm racioncsfunc as^juemulciplicataEj 
$$m. bKjms funcproporcionalcs, crgo quando func fcgmcncagcomccricc proportioaalia 
racioncs non func proporcionaies. 




PROPOSITIQ XXIV. 



Slnc A, B, Cj D iincae proporcionalcs in fcgmcQto Hypcrbolico, ^ 
,ponaturcpi£vis Eance lincam A: 
- Dico fegmenta E A , £ B, EC, E D cflc io fcric progrcfsionU Ari^ 
thoicticz. 

Demonjlfatio* 



SHgmcntum E B fuperat fcgmeiftwm 
. E A.fcgmcmo A B, furuliccr fcgmcn- 
tum E C cxccdic fcgmcncum EB fcg- 
« 1. mcnco B C ; cA auccm * A B fcgmcn- 
cum icquale B C fcgmenco, cumlinca: A, 
B, C, fint cx conArudionc proporciona- 
lcs, igicur func in ferie Arichmecica fcg- 
mcnca E A, E B , E C» quod cum cciam 
convcniatEB, EC.ED fegmcncis , pa- 
tccomnia illafcgmcncaE A,E B,E C,ED 
in fcric progrcfsionis Arichmccica con- 
ftltutJkeflc. 




PRO^ 




5HYPEllBOLlC« 

.fpROTosiTro XX 

SEgrtieniuw A B HypcfboIicum,fc^lum fitpcr Clincamafyrnptdio 
parallciam, utfegmcntum A Cminus fittcrtia partci^mcnn 
Oportcat illud dividcrc dcnuopcraliam D lincam, uc IiDtfcgmcnca 
A C, C D, D B D in ferie Arithmctica. 

Conflruciio &- 7)emo}iJlratio, 

POnatur re(f\a D ut C D fcgmcntum 
jcquale fit tcrcia; parci fcgmcnti A B.erit- 
quc fa<flum quod rcquiritur.Cum cnim C D 
fcgmcntum jcqua'c fit tcrtiic partifegmen- 
ti A B, igitur A C , D B fcgmcnta arqualia 
funtduplo fegmenttCD,igitur BD fcgmcn- 
tum fupcrat D C (cgmcntum , ficut D C feg- 
mcntum fupcrat fcgmcntum CA:igitur funt 
A C, C D, D B in fcric quantitatis difcrcta;.. 

> Scholm. 

PKopofttio hre prohUMs ^iti4im hahef jpeciem , cum nitur» fu» viJeMtur f9tims 
tbeorematici pofonend», quemaimoium ft dt:eietui -. fe^mentum fenum fa-C, 
itxhrtens pMrtem KC minorem tertia psrte Je^menti AB, _/i JiviJstur inp *f vS 
/?/ ^j«4/r; rertig pMTti fe^tnti AB , erunt A C. CD,DB ff^ment^ inferie Arithme- 
tica r quMre potiitt tbeorematis normi pofluldt b/ec propofttu eauntinri , quin bucujqttf 
tutditm rttio r(p(rtk eft , fttxi leomtsritd txb'theni^ d»ti feimenti tertiam pnrtem , n 
Iguod eSdem methodo troJiret noti/t duns kiiids , inter dustf dntMi linftts^ iitveme/fiL 
I^ibiiominus fn/e modj prohlematis vtl tbtofemifis proponittur , estdem notttia emerQf 
frnprietHtls, (fuim'inienjirhus inftnunre, qun pttbibetur neceffmim efft fraxim qi$M 
imin pmi fegninti invenutur. »d dividenditm fegmentum fecundum fetiem y4fitbmeiir 
tnm , quxjrnxts porfus neceffhria efl, moh ad dtuti folnm meduu , fed ai onum mfdie^ 
tntej exbitendoj. 

PROPOSITIO XXVJ. 

DAtum fcgmcntum f^ypcrboLcnm divifum in trcs partcs Arithmcti* 
car proportionalcs AC, C D, DB, pofita quavislinca E intcrpri^ 
mam & iecundam lineam , oportcat dcnuo dividcrc in trcs partcs Arithi 
mctice pfoportionalcs , uc pars prima fitfcgmcntum pcr lincam A^ 
iignatum. 



Demonjlratio. 



,1,,, 



lat rationi C D arqualis ratio E F : 
Dico fac^lum quod poftulatur : nana 
E F fcgmcntum cqualc cft fcgmento CD, 
cft autcm fcgmcntum C D flcqualc tcrtis 
parti cx conftrudlione : igiturettam feg- 
ncntum E F,quarc fcgmcntum A E, F B 
duplicia fun^ fcgmenti E F ac proinde 
funt in fcric Arithmeticafegmcnta AE. 
EF,FB. 
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1>R0PRIETATES 

PRQPOSITIO XXVIJ. 

Portcat exhibere aliquod icgmcncum hypcrbolicam condam o<l- 



meroparuum mipan. 



V 




CofiJlruBio Demonfiratio. 

f \ Arus fic verbt gratia nutnerus partium novcnnarius, h affummtur dcccmli- 
xyck in continua fenc proportionalcs, qu.r omrcs conftituanturin hypcrbo- 
iJr^arlllcIaiJirymproto.- intelUgantur A, B,C, D cffc in continua analogia , £c 
mi«v(s illlf umpartium di vifa in tres , pcr lincas qux Anc flmiUter in continua fe- 
Ita tit^Jtfcdm linca: proportionalcscomplcanr tocam rcricm A D, igitur fcg- 
DTfrifl AD partieserunt novcmnumero,&quidcm intcrfccqualcs: hocfaftofu- 
^atDr rcHcs fcgmencorum aiqualium DE, E F, FG, G H, H I, I K, KL, LM^ 
^^'^^&CVScrecund^parri.regmcnti A B divifl in trcs partes {equalef.addacurfcg- 
jnenrum DE; dcindc tcrtiajparti cjufdem (cgmcnti adiungantur duofcgmenta 
D E & El^. Prim.t parti fegmenti B C, addantur tria fcgmcnta D E. E F, F G;& 
fecund.T parci cjufdem fegmcnci acccdant quatuor (cgmcnta D E , E F, FG , 
G H; tcrtiie dcinde parti B C addaQmr quinque fegrocnta D E, £ F, FG , G H, 
H I. Ultcrius primfc parti fegmcnti C D apponanrur fex fcgmenta D E, E F, F G^ 
G H, H 1, 1 K; & eiufdcm fcgmcnti C D parti fccundac adjungantur fcptqm feg- 
mcnta D E, E F, F G, G H, H I, I K, K Lj dcindc tcrtiflc parti ejufdcm fcgmenti 
D accedant o^o partes aequales , ncrope D E, E F . F G, G H. H I, I K, K L» 
LMi&prodibitfcgmcntumhabcnspartcsnovcmin Arithmcticac fcrici progrcf- 
ConeconAitutas. Prima cnim illarum novcm partium folicaria fumpta oft, rcliquac 
'^oaeqnali fcfcfegmcntocJcccdunt ,utex ipfaconftrudlionc liquerc fufficicntcc 
roihi perfuadco : atquc hxccft praxis formandi quemvis numerum in Hyperbola 
aliquarum partium,qu;cfmtincontinuaprogrefsionc Arithmctica, nccrcfcri an 
fcgmcnca D £ F majora an minora afTumantur : modo a;qualu fint. 

PROPOSITIO xxviij. 

Slt fcgmcnti A B pars A C minor tcrtia partc, deindc fiac C D /egmca- 
tum a-cjualc tcniar parti ejufdcra fegmcoti A B : 
X)ico rationcs A D, D C, C B cITc proportionalcs. 



HYPBRBOLlCiB, 

^anonflratio, 

RArio A B ■ compoftta eft cx fatione A ad D, 
& D ad C, & C ad B. Eft autcm ratio A B 
triplicata D C, ex conftruftione ; tgitar ratio 
A D in C B e(l dupl icata D C: undc ratio D C in 
fc dudla «qualiscft rationi A D du(it{c ;in CB. 
Sunt igitur proportionalcs rationes A D, DC, 
C B cum pnma dudla in tcrtiam xqualjs At fe» 
cundae dudx in rc 




PROPOSITIO XXIX. ciiii 



S 



It fegmenti A B pars C B minor tertia parte A B ; fit autem fegmetH 
tum C D xqualc tertix parti ejurdcm fegmcnti A B : . -.'r.i 

Dico rationes A D , D C, C B ^quales quidcm efTc rationibus A 
C D, D B, nuliateQut umcn efTe proportiooale^ gcuc funt rationes A C| 
CD,DB. ^ . --^^^ 

QtTod proportiona^es fmt rationci A C , 
C D, D B conAat ek co quod ratio A B« 
compofita fitcx rationc A C, & C D,& D B,Eft 
aurera ratlo A B triplicatarationisC D,cxdon- 
llruftioncj igitur ratio A C du<f^a in D B dupll- 
cata eft rationts C D, undc liquet trcs illas ra- 
lioncs elTe proportionales, eo quod raCdia in fe 
du^ A;qualis fit rcliquis duabus in fc multipli- 
"catis. Supercft ut oftcndamus rationcs A D , 
C, C B aequalcs efTc rationibus A C, CD,DB, 
toec timcn proportionalcs clTc. * Ratio AB 
ctiam eft tompofita cx rationibus A D, D C, 
C B , igitur tam rationes A D, D C, C B, quam ratlones A C, C D, D ft itijiH!e^|„ --.jtd 
funt rationi A B. Si autcm rationes A D, D C, C B proportionalcs cflcnt, ctiara . ^-^l 
ratio D C in (<i du^la asqualisclTct rattoni A D du£t« in C B. Igitur ratio majoris 
.•injcquaUtatis , cflct {cqualis rationi minoris inacquaiitatis, cumquchoc ficri A«* 
^ueat, patct illas rationes non cfle ptoportionalcs. : . i r 




PROPOSITIO 'XXX-, 



2 



I 



*iion£.7 0'jiQ' 

Ifdem manentibus : Dico nihilominus rationes A D> A C proportio« 
nales eiTe cum rationibus C B, D B. 



^DemonJlratio» 



I 



RAtio A D in D B duAa producit fationcm A B, fcd eaftdrm quoque exhlbec 
ratio A CdutJ^a in C B, igitur* rationcs A D, AC, proportionalcs funt cum ««^^i 
rationibusCB.DB. ^ i . ^ ' 

... : ' PRO- 
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i}S PROPRJETATfiif 

PROPOSITIO XXXJ. • 

SEgmentum hypcrbolicum A B Yupponamr divlfumXctfun^utTi ilutil; 
divcrfas feries triurti raiionum in continua progrcfsionc Gcometncaj 
conftitutas. fcilicct in feriem A C, C O, D B, & fcricm A E f . F B. . 
. «Jiko rationcra E C arqualem eflc E D rationi. 

— D^monftratio* •' 

RAtio A C du^ in D B cft duplicata 
C D , igitur tcrra ratio A B cfl cripU- 
cata rationis C D, fcd eadcm ratio A B cfl 
rriplicata E F, cura rationcj fint Gcoroc- 
tricc proportionalcs cx cpnftruAionc , 
i(rixur «qpalcs funt rationes E F & C D, 
abUia igifuf communi ratione C F.rcma- 
het ratio E C aequalis FD rationi : Quod 

fiiit dcmonflrandunu 

PROPOSITIO XXXIJ. 

Slnt denuo fegmenn A B rationcs A C, V. U,u d m 
& fiant fcgmenta DF , & C E arquaha ^ 
Dico rationes A E, E F, F B proprnonalcs cllc. . 

7)cmonftratio* 

^*^"^- CincsEC&FD.Addita igiturcommuni rat.oncCF mt E F«^^ 

tioniC D, undcetiain ratioE F tcrtia: parn rat.onis A B jqu»^*"^ . »00 mmuM 
aci,auoCD. quarc funt^proportionalcs rationcs A ij, t r , r «. 

PROPOSITIO XXXIII- 

SIduo*qualiafegmcntaHypcrbolicafe6tafucrint,fccundamdiT^^ 
feriesArithmeticasintrcspartcs : 
Dico rationcs AE clTc ad C G , ut H D ad F B. 




t 



HVPERBO LICiB. 



T)emonJlratio. v/IT 

CEgmenta A B, C D «qualia, fetf^a fint in trcs partes, ut (egmenta A E, E F,FB 
'-'fintinferie Arithmctica. ficut&fcgmentaCG, G H, H D , ut tamen fcries 
non fintcadcm. Oportet dcmonftrarc rationcm A E cflc ad xationera CG , uc 
eftratioHDadrationcm FBj quoditaprrcftabitur ? Quoniam cx conftru<fti'onc 
«qualia funt fcgmenta E F, & G H/urpote tcrtia: partcs fuorum intcgrorum A B a j. /. 1.' 
& C D,fcgmentum CG fupcrat A Efcgmentum cadcm difFcrcntia,quidifl"ert FB 'm» **?**.* 
fcgmentum a fegmento H D , co quod fegmentum A E cum F B fit arqualc fc- 
gmento CG cum H D. igitur etiam ratio C Gfupcrat racionem A Eeodcm rjtio- 
nis intervallo, quo ratio F B cxcedit H D : funr igitur primjc rationes A C & C G 
rcciprocc proportionalcs,cum rationibus H D & F B: Quod dcmonftrandum fuic. 



S 



PROPOSITIO XXXIV. 

I duae lenes trium rarionum proporriooalium, medias rationcs xqua- 
les habuerint : 

Dico aggrcgau trium illarum rarionum ^qualcs i^rio ntS cxhi bere. ' 



T^emonjlratio* 



T N prima feric aggrcgatum trium rationum cxhibct rationcm, qua cft triplicata 
•* mediac. Idcm autem pra:ftat aggregatum trium rationum fecund^ fcrici ; igi- 
tur produAa rationes ex utraquc fcric, func triplicatajcjufdem rationis undc 
jcquales funt illae rationes. ' 

PROPOSITIO XXXV. 

Int A, B, C, Dlineae in conrinua analogia , fiatquc rarioni B C arqna- 
lis E F I 

Dico rationcs A E, E F, F Dproportionales cfTc , nullatcnus autem li- 
Dcas A, E, F, D. 

Demonftratio. 



s 



QUoniam rationi B C du(ftae in fe «qua- 
liseftratioABduda in C D fequitur "* 



feqi 

rationes A B, B C, C D, proportionales 
cfle;& ex eodcm capitc cum E F ratio (qua5 
aqualis cft cx conftru<flionc rationi B C ) 
duAa in (e, squalis fitrationi A E d\x(\.x in 
rationem F D, conftat etiam rationcs A E, 
E F, F D proportionales eflc. Quod autcm 
linc^ A, E, F, D non fmt continuc propor- 
Donatcs fic demonftro : Ratio A ad B , eft 
eadem cum ratione B ad C cx conftru<fli- 
onc; ratio vcro A ad E multaminor eft ratione quam habct E ad F; crgo non cft 
A ad £ ut E ad F , ficut eft racio A B aiqualis B C, unde non funt proportionalcs 
lincfc A, E, F.ficuc funt proportionalcs linea: A, B, CSimilitcr oftenditur rcdas 
£, F, Dadeoquc A, £, F, D non cflTcproportionales. 

Mm PRO- 




PROPRIBTATE S 

PROPOSITIO XXXVI. 



Slnt rationes A B, B C, C D proportionalcs : 
Dico rcdangulum A C ad B D re^tangulum'^ efTe utquadratum B 
ad C ^uadratum. 

7)emon/lraiio* 

u "D ' rcftanguli A C ad B quadratura , 
tm ha^i. ■■^cft aqualis racioni A B ad B C : fcd rauo 

A B ad B C cadcm cft cum rationc B C ad 

C Di igitur ratio rcdanguli A C, ad B quadra- 
b iMm. " tum, cadcm cft com rationc B C ad C D. '•Scd 
^ ratio B C ad C D, cadcm cft cum ratione rc- 

^binguU B D ad C quadratum; crgo ctiam ra- 

tio re(flanguli B D ad C quadratum, eadcm cft 

cum rationc A C rcftanguli ad B quadratum: 

crgo ratio rcftanguli A C ad B D rctflangu- 

lum , cadcm cft cum rationc quadrati B ad C quadratum : Quod dcfflooAraic 

oportuit. 





DE 



DE 
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PROPRIETATIBUS 

HYPERBOLICIS 

PARS SECUNDA 

7)e divijlone rationir in duas rationes , variifque rationis majoris 
aut minoris inaqualitatis compojitionibus» 



D 



PROPOSITIO XXX VIJ. 

Atamferierii AB, AC, AD in Hyperbola pofitam^ in eadem vel 
xqualihyperbola ezpandere. 





ConJlruBio &- *DemonJlratio. • . 

Flat rationi A B, {cqualis ratio E F, rationi vcro A C a'qualis ratio FG; deniquc 
rationi ADjcquaUsratioG H;Dicofa(flumquod requiritur. Nameadcm cft 
fcrics rationum, E F, F G, G H, qua* eft rationum A B, A C, A D cx conftruftlo"» 
rc. Prima autcm fcries a fccunda difFert in eo.quod prima ferics parccs aliquasha» 
ixat intcr fc communcsjfccundavero nullas habeac 

PROPOSITIO XXXVIIJ. 

Slnt in Hyperbola linex quxvis A & B alymptoto parallelx : 
Dico rationem A ad A ad rationem A ad B eandem efTccum ratione 
BadA. 

7)emonJlratio> 

RAtio • A ad A ad rationcm A ad B, 
cadcm cft cum rarionc rcdanguli 
A B ad quadratum A, fcd ratio redan- 
guli A B ad quadratum A, arqualis cft ra- 
tioni B ad A ; crgo ratio A ad A ad ratio- 
Dcm A ad B cadem eA cum racionc B 
adA. 



tom. hujiis. 
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PROPRIETATES 



s 
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PROPOSITIO XXXIX. 



It A minor B, & B, C, D proportionalcs 
minoris inxqualitiatis in byperbola po< 



«2 




Dico rationcm A C ad C D a^qualcm cflc 
rationi A ad B. 

T>cmonJlratio, 

RAtio A C ad C D xqualis c(l rationi, A C ad 
B C, cft cnim B ad C ut C ad D cx conftru- 
'**• ^ionc. Igitur ' manifcllum cft , quod ratio A C 
ad C D cadcm fit cum rationc A ad B. Quod fuic 
dcmonArandum. 

PROPOSITIO XL. 

QVod n proportionalcs fuerint 
lincc A,B, C fcgmentiAC, 
intcr duas autem A & B condituta 
fit redta D : 

Dico rationcm D B ad B C can- 
dem forc cum rationc D ad A. 

T)cmonJlratio, 

RAtio D B ad B C cadcm eft cum ratione D B ad A 6; funt enim ex conftru- 
■ 1. nw. o. ^ionc arquales rationcs A B & B C j fcd • racio D B ad A B cll cadcm cum ra- 
tm. X. cionc D ad A : igitur ctiam racio D B ad B C cadem efl cum rationc D ad A ; Quod 
crac df nionllrandum. 




XLJ. 



UmJ)u}Hs. 



PROPOSITIO 

Slnt in fcgmcnto hypcrbolico dux 
leries proportionalium lincarum 
A, B, C; A, D, E habentcs primam 
communem: 

Dico rationi C A a:qualcm eiTe ra> 
tioncmCDadDE. 

Dcmonjlratio. 

RAtio CDad»DE cadcm cllcumra- 
tionc rc^anguli CE ad quadratum 
D; fcd ratio rc<flanguli C E ad quadratum D, eft compofitacx rationc C ad D & E 
ad D, hoc cft D ad A; quarc ratio rc<flanguli C £ ad quadratum D, crit arqualis ra- 
tioni C ad D & D ad A , hoccft C A , rario cnim C A componitur cx racionibus 
C D & D A. Patct crgo rationcm C D ad D E iequalemclTc rationi C ad A. 




I 



PROPOSITIO XLIL 

Ifdem manentibus : Dico rationem D B ad B C zqualem dlc racioni 
DadA. 



HYPERBOLICA 
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7)emonftratio. 

RArio D B ad B C cadcmcft cum rarionc rcdanguli D Cad B quadratum, quas 
compofita eft ex rationc D ad B, & cx rationc C ad B , hoc cft B ad Aj unde 
patec rarionemD B ad B C icqualem cfTc rationi D ad A. 

PROPOSITIO XLIIJ. 

^ It ratio A B divifa in C utcumquc, deinde rc«5langulo A B fiat secjuale 

Dico rationem A C ad C B can- 
dcm cfle cum rationc D C ad C E. 

'Demonftratio* 

RAtio ' AC ad CB acqualis eft ratio- 
ni rcdlanguli A B ad C quadratum j 
crgo etiam ratio A C ad C B jcqualis 
cft rarioni, quam habct rc<f^angulura 
D E ad C quadratumj fed ratio rc<Jlan- 
guli D E ad C quadratum a*qualis cft ra- 
tioni DC adCE, igitur eiiam ratio 
DC ad C£ aequalis cft rationi AC 

PROPOSITIO XLIV. 

Slratio A B fit ad B C rationem, ficuc D E cft ad rationcm E F : 
Dico A B rationemdiferc A rationc B C jequali rationc , ^ua ratio 
D E diftat a racionc E F. 

7)emonftratio, 

FTat ut • B ad C ita A ad G, utquc E 
ad F ita D ad H , quoniam igitur ra- 
tio A B cft ad rationcm B C, utcft ratio 
D E ad E F , crit quoquc ratio AB ad 
A G , ut ratio D E ad D H; fcd ^ ratio 
A B ad A G cft ut G ad B : igitur ratio 
D E ad D H cft ut G ad B. Eft autcm 
ctiam D E ad D H ut H ad E} igitur 
ctiam cft G ad B ut H ad E : funt igitur 
aqualcs rationcs G B & H E; Quod oportuit dcmonftrarc. 

PROPOSITIO XLV. 

Slt ratio A B ad A C, ut D B ratio ad B C rationem : 
Dico has proporriones eodem rationis intervallo differrc intcr fe. 
Demotjftratio. 

Atio • A B ad A C cft uc C ad B:fimili- 
tcr ratio D B ad D C cft ut C ad B j 
quarc diffcrunthae rationcs folo intcrvallo 
rationis B C, & confequentcr codCm inter- 
vallo rationis diftant intcr fc. Liquido id 
conftabic : fi illi iidcm tcrminiconftituantur 
inHypcrbola, ut E, F,G, H, fmt aiqualcs 
A, D, B , C tunc fegmcntum E H cxccdct 
fegmcntum EGfegmento.G H, quocriam 
fegmcntum FH fupcracFG fegmcntum; 
igitur ratio E Hfupcrabit rarioncmEGra- 
tionc G H, qua eriam rario FHcxccdct ra- 
tioncmFG, Mm$ PRO- 
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PROPRIETATES 

PROPOSITIO XLVJ. 




DAta fic ratio A B aequalis illi , quam exhibent lincx C D fegmenti 
Hyperbolici : 
Dico rationcm C ad D non dividen- 
dam, per redam inter C & D , in duas 
rationes , quarum denominacores finc 
A&B. • 
*Demofi/iratio, 

RE<flangulum cnim C D ad quadratum 
D, cft ut linca C ad D, hoc cft A ad B. 
Cum igitur*nonpoffit cadcm ratiofccundo 

divifioncm pati.fccundum unam & candcm rationcm, infcrrur quod C D ncqueaC 
dividi in duas rationcs, qurc producanc rationcm A ad B, cum femel jam cx ipu$ 
tcrminis fccundum candem divifa fic. 

PROPOSITIO XLVIJ. 

Slnc A,B linea: conftituentes lcgmcntumhypcrboIicum,datafitinfu- 
pcr ratio C D minor ratione A B, fitque utraquc ratio majorisin.Tqua-. 

llTiltlS * 

Dico dividi polTc rationem A ad B per aliquam lineam minorcm A 
majorem B, per quam ratio A B divifa fit in duas rationes , quarum deno' 
minatorcs fint C & D. 

jDemonJlratio. 

Flat ut C ad D ita A ad F , dcindc fiat rc- 
^angulo F B requalcquadracum H. Dico 
rationcm A H ad H B cflc xqualcm C ad D 
& lincam H minorcm quam A, & majorcm 
quam B} quod fic dcmonftro : Quia F B ' rc- 
mij.fmi- rtangulum xqualc cft quadratoH, igitur H 
mcdia cft iiucr F & B, & confcqucntcr ratio 
F H {tqualis H B, undc ulterius ratio A H cft 
adHBut AHadFH, fcd ••A HcftadFH 
ut A ad F hoc cft cx conftrudionc C ad D. 

Igitur ratio A H ad H B,cft ut C ad D. Scd ratio A F cft maioris inacqualitatis, cx 
conftru<flionc,& F ad H cft major is inrcquaUtatis,& aequalis rationi H ad B : igitur 
H ffiajor cft quam B, & minor quam A, quia* ratio A B major cft quam F H, hoc 
cftHB. 

PROPOSITIO XLVIIJ. 

RAtio A ad B fupponatur major,quam fitratio linearum fegracnti 
C D: 

Dico fcgmentum C D non pofle dividi, fecundum rationem A aa B, ui 
duasrationes pcr aliquam lineam contentam in fcgmcnto C D. 
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*DemonJlratio 

CUm ratio AB major fit qul ratio 
CD.igitur redlangulum CD, ^ ^ ~ , 

ad quadratum D minorcm rationem \ ' ' ' ax. jkcrf.' 

habet, quam A ad B: «nam ratio C D 
rcdanguli ad quadratum D,cft ut 
C ad D, crgo minor qu5 A ad B. Scd 
ratio C D dividitur in duas rationcs 
datam rationcm A B continentcs, fi 
* fiat rc<flangulum C D ad quadra- 
tum aliud, puta E,ut A ad B.Cum au- 

tcm ratio rcdlanguli CD ad D quadratum minor fit quam ratio A ad B, & rc<ftan- 
gulumC D adquadratum E ut A ad Bjigiturratio rc(flanguli C Dad quadratum E 
inajor eft , quam ratio ejufdcm redlanguliad quadratum D, & * confequentcr D c8.fw»w', 
major quam E. Adeoque E diWdcns rationcm C D non continetur in fegmcto CD. 

PROPOSITIO XLIX. 

Slnt duo inaequalia legmenta hyperbolica, A B majus, Sc minus C D, 
adumatur deinde c[uxvi$ ratio E F, major quidem B A racione > fed 
minor rarione D C : 

Dico A B rarionem dividi pofre pcr aliquam lineam H, intcr A & B fi- 
tam, fccundum rarionem E ad F, non aucem racionem C D. 

*Demon[lratio* 

SUppono rationes u- 
trafque AB & CD 
eflc majoris inAcqualita- 
tSs. Fiat igitur ut E ad F 
ica A ad G, & fit H mc- 
dia proportionalis intcr 
G & B i crit ratio G H 
sequalis rationi H B , & 
confcqucntcr ut A H aJ 
CHita AHad HB;«fcd 
AH adGH cftutAad 

G, hoc eftcx conftrudione, ur Ead F; igitur A H ad H Bcft ut E ad F • Quia vcro 
ratio E F major cft rationc B A;crit etiara A G m.ijor B A,<= ac proindc G A mi- 
nor A B.igiturG A minorcft mcdia parte rationisG B; cft autcm H mcdia intcr 
G & B. igirur •* bifariam dividit rationcm G H, undc patct • rationem G H majo- 
rcm cffc G A, adcoqucH minorcm A, majorcm autem B. 

Quod autem hoc ipfum ncqucatficri in fegmento CD,conftabit fequcnti difcur- 
fu. Quoniam exconftruAioncratio E F minorcft quam ratio D C , fi fiat rationi 
E F «qualis ratio C K crit ctiam ratio C K minor rationc D C , ' proindc ra- 
tio K C major quam C D, unde fi ratio KDbifcda fit pcr aliquam lineam L.crit 
ratio K L jequalis rationi L D, ac proindc ratio L D major quam ratio C D, & 
confcqucntcr i rc^a L major quam C :fcd ratio C L ad K L arqualiscft rationi C 
ad K, hoc cft E ad F; igitur ctiam ratio C L ad L D cadcm cft cu rationc E ad F- cft 
autcm linca L major C, igiturcxtrafcgmcntum C D; unde patct quod ratio C D 
tion poftit dividi in duas rationes fecundum rationem E ad F, per aliquam iineam 
cxift encem in fcgmeoto C D •* Quod fuic demonlUandum : 
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PROPRIETATES 

Corollarim. 




EX ulrimi» hifcc propofitionibu$ 
Colliges : 

I. Si detur ratio aliqua AB majoris 
inarqualitatis,& alia CD in Hypcrbo- 
laconftituta.fimilitcr majoris inae- 
litatis; rationcmCD non dividcn- 
dam, in duas rationcs C E, ED, qua- 
rum dcnominatorcs fint A & B.linca 
autcm E fit intra C D , nifi ratio C ad 
D major fit rationc A B. 

SiautcmCDratiomajorfitratio- ... «• 

nc A rdKndaoirqucCDinduasrationcsCE & ED fccundum rationcm hnca 
div ider/s riitoncm C D , ncccfTario minor crit C & major D, & confcquenter crit 

*"coUiKf.' rationcmDC minorisin«qualiraris, minorcm cflc rationc B A fi- 
militct minoris .njcqualitatis, fi D C dividi qucat pcr lincam E nunorcm C &ma- 
jorem D, ut fint rationcs C E, E D ficut A ad B. 

PROPOSITIO L. 

SFgmcntum hy perbolicum A B fit divifum per C , ut ratio C B minor 
fit tcrtia partc rationis A B, dcinde fiat ut ratio A C ad C B , ita E P 
linca ad lincam F G : 



Dico c^uod ratio E F ad F G mi- 
nor fit quam ratio A ad B, 

2)emotiJIratia' 

rrlat rationiB ad C arqualis ratio C 
ad D : Quoniam ratio A C ad C B 
arquahs cft rarioni E F ad F G , & | 
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. 6. ratio A C ad C B atqual.s ranom A C E Fad FG: ■fed A C id D C 

sdDC.ctiamranoAC >d DC aqual.sclt«^^^^ 

M.^.. cllut AadD. EFadFGminor 
Dminorcft.quamratio A ad B. Fatct igitur quou 

fit quam ratio A ad B. Quod ft.it dcmonftrandum. 

PROPOSITIO LJ. 

rit ratio AidB mitiorisin:equalitatis,& aliouod ftgmentum hyper- 
S Wicumrcujus ratio C D f.t ™joris in^ual^- & ^-d- - 
tio B ad A minor exiftat ratione , quam habet C ad D . & hat ut A ad H. 

'"Str"lcE&EDforemajorisin=equalitatis4cproindcaliquam 
lineam in"r C & D in fegmento C D. fcUicet G «qualcm fore hncx E. 
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Demonjlratio* 

Atio B A minorcft rationc C D, igitur 
A B majoreft rationc DC, cfrqucutra- 
quc minorisin.Tqualiratisj^cd ratio D C mi- 
roris inaqualitatis divifacAin duasrario- 
ncs C E, E D (ccundum rationcm AB; igitur 
• rerta E minorcftC& major D, aJeoque 
tam ratio C E cft majoris injcqualitatis quam 
ratio E D. Fiat autcm ut A ad B, ita C ad F, 
crit F major quam C , fiat media G intcr F 
& D, crit ratio C G ad G D ut ratio C G ad 

F G, fcd^ratioCG ad FG eft ut C ad F.hoccft A ad B; igitur C G eft ad G D uc 
A ad B : quarc cum C E fic ad E D ut A ad B, ncc poflic C D dividi fub rationc A ad 
B nifi pcr unam candcmquc lincam, uc « in prioribus dcmonftratum cft manifc- 
ftum cft quod rc(Jla Eftt ipfiG «quaHsjfcd E minor eft quam C& major B igitur tm^^^ 
ctiam rcif^a G minor eft C & ma)or D , & confcqucntcr intcr C & D in (egmcnco 
C D. Paccc igicur vcnras propofitioni^. 

PROPOSITIO LIJ. 

POnatur ratio A B majori^ inxqualitatisj&quidem major, qiiam frt 
ratio C D in fegmento hyperbolico , etiam majoris ina:qualitatis , 
deinde fiat ut A ad B ita ratio C E ad E D rationem. 

Dico rationem C E fore majoris insqualitatis* rationem vero E D inx- 
qualitatis minoris. "^" ' 

T^monjlrmo. 

RAtioCEadED invcnitur «fi fiatut Aad 
B ita C ad F, & intcr F & D media pro- 
portionalis E , eric ratto C E ad F E azqualis 
rationi CE ad ED.fcd A ad B racto raajor cft, 
cx conftruiJlionc, racione C D.igitur C ad F 
rario major cft rationc C ad D, & •» confc- 
qucntcr rc(fla FminorD. Tnventacft aucem 
i-atio C E ad E D facicndo D, E, F, propor- 
cionalcs, cum igicur F minor fic D & E mcdia 
intcr D & F,crit E minor D.Dauccm minor 

cft C cx conftruftionc, adcoqucE multo minor quam D, conftilt ijpicur ration^ra 
C E cflc majoris inasqualitatis, rationcm vero E D cfT:, ina:qual itatis mmoris. 

PROPOSITIO LIII. 

SIc A B minoris in.Tqualitatis ratio, & C D majoris, ica tamen ut ratio 
D C major fit quam ratio A Bj & fiat ut A ad B , ita ratio C E ad E D 
rationem : 

Dico quod ratio C E fit minoris inaequalitatis, ratio vcro E D majoris. 




R 



Demonllratio, 

Acio CE ad E D invcnitur" rinatut' 



A ad B ita C ad G,& intcr G & D me- 
dia pi^poTtionalis fit E, erit racio C £ ad 
E Djhoc eft GC,uc C cft ad G,hoc cft uc A 
ad B,quia igicur C cft ad G ut A ad B, crit 
G majorquam C.Ulteriusquia ratio DC 
major cft rationc A B , cric eciam ra- 
tio C D major quam racio C G , & per- 
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PROPRIET ATES 
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confcqiiensmio C D minor quara ratio 
G C i igitur C D ratio minor mcdia partc 
rationis G D ; quarc fi tiat H mcdia inter 
G & D crit H maior quam C , ratio vcro 
CH ad rationcmHD,hocellGH,-ftutC 
adG.fcd cum ctiain ratio C E ad kD fit ut 
C ad'G,crunt ncccirario E & H .tqualcs li- 
ncji*; igitur cum ratioCH fit minoris ina;- 
qualitatis, ctiara ratioC E cft minoris , & 
quiaHDcft majoris, crit quoque ratio 
E D majori^ : Quod fuiodcmonftrandum. 




PROPOSITIO LIV- 



ft i6.ftxti. 
bitJmi 



DAta fit ratio A B minoris inae- 
qualitatis, Sc fiat ut A ad B ; ita 
ratio C E ad E D rationem , deinde ut 
CEadEDitaFGadGH: 

Dico G H rationem majorem erfe 
cjuam FG. 

T)cmonflr atio. 

Q^Uia C E eft ad E D uc F G ad G H_« igi- 




tur C E du<fla in G H «quatur E D du- ^,, . . « • • 

» ax in F G, & confequcntcr ralioncs " C E & G H contincnt raMitnam & mmi- 

i^'^^ mam rationcm : rainor autcracft C Equara E D,quia CEcftadE D, ut A ad B, 
r;.-ii5. jyjj.^ adBmmoris injequalitatis cx conftrudtionc : igitur reftat GHfic 
maxima, atquc adcomajor quam F G quod fuic demonftrandum. 



# PROPOSITIO LV. 

Slt rationi A ad B jequalis ratio C D 
ad D E, & ratio E C minor A B : 
Dico quod ratio A D ad B D arqualis 
fit racioni C D ad D £. 

i 'Dcmonflratio^ 

ii Wtf D Atio»ADadBDeftut AadB,fcdut 
2." ■ IV A ad B, ita ratio C D ad D E, igitur ut 
ratio A D ad B D, ita cft ratio C D ad D E. 

PROPOSITIO LVJ. 

Slnt in Hypcrbola conftitutx tres lincic A,B,C, itautratioAB fit 
ad B C rationem ut D ad E : 
Dico quod ratio C B ad B A cadcm Gt cum rationc D ad E. 




;IirPBRBOI.ICA 
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Tk. ^tio A B ad B C • cad?m eft cunj ratione I \ 
" reaanffuU A C ad B quadracum ; ftmifi-^^f "'^. ' 
ter ratto C/i6 ad B A cadem cflcum i-ationc 
reftanguli'CvA ad B quadcacum) igifiir.cuhi. 
ratio re^anguli A C ad B quadracum, eadcm 

tum.benc (cquitur quod ratio C B B A ca- l 1 r- 
dem At cum ratione A B ad B C , hoc cfl 
DadE. 



•^icm 3 A oijr.i il O 
. J D rnu-jrlcflTjrT 




'-eafiiMjUdn^l ibyi ^ 
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PROPOSITIO LVIJ. 

SIc rario A B majorquam ratio C D, divifa dcinde ratione A B utcunv 
quc pcr E, fiat ut ratio A E ad E B iu ritio CF ad F D rationehf.; Cl 
Dico racioncm A E- ooo efTc arqualeraracioaifCFjoj^.fiUion^t^^p 
s^ualem F O racioni. • • ..^ 3 - ni 

* ' ' ilOJJST 

■-'"•"1 ./!.') j,if. isi flj 
•"^ ,fl f ' A '.aoiif.i 
Ji.1 .1 •> D.inoii 

.'1^1 (i /l mua 

.X J ' 7)e7ip)?i/lratio/i q r j 

t» lat ut B ad E ita E ad G, utquc D ad F ita F ad H, erit ratio A E ad E B a-quali» 
jJSwjtioni A 5"adG E, ^luxxrftrationiAadGr^tatip.C Fad jcqvalis^jati*- 
ni C F ad H F, hoccft C ad H, & conrcqucnter crynt racLoncs AC! ic" C H .rqiials 
rationcsjfcd r^q A E dudainG E,hoccft E B, icqualis cfl rationiG A, ^tdiipl- 
cataeA E: ratiacnim A Bcomponiturcx AEbis (limpta & ex dif{ereotia qui ra- 
tio E B fupcrat A E, quac cft G A, Similirer ratio C F dudla iti H F aqoalis eft ra- 
tioni H C,& duplicata; rationi C Fjablatis igitur ^qualibus rationibus a rationibus 
G E , & H F, ncmpc rationibus G A & H C » rcfidux rationcs funt A E & C F in fe 
duAa;; cum igitur ratio A B major fit quam C D & ablatre fin^ atqual^ ratioijcs, 
etiam ratio A Emajor eft,quam ratio C F,&quiaprdportional«funTratiDnes iME 
ad E B, & C F ad FD , eric ratio A E duda io rationem F D .tquafis rationi;' EB 
dudar in C F, igitur cum ratio A E major fit quam ratio C F, erit E B ratio. insuor 
quamF Di Igitur inasqualcsfunt omncs ills rationcs. ^ V i >'Ji-. i ^ilfiiip^: 

' ' '^' A i(coht7 

PROPOSITIO LVIIJ. , J,^^-^ 

Ilfdcm manentibus : Dico rationem A E ab E B ratione diftire «Jjop 
inccrva^o racioni$,quo diflac ratio C F ^ racione F D. > 
* 7)em(mftratw. 

Uoniam ratio ^ E cft 4d E B rationcm, ficut ratJo C F ad F Dj igitur • rttio »»5 f*^' 
A E duda in F I) aw^uatur rationi E B duAa io ranonenf C F, undc propor- 
eionalcsfunt rationcs A E, E B , & C F, F D, & per confcquens ^ fegmcnta A S , bi8.fer;ii^i 
EB,&CF, FD func in Arithmctica rationc, igit^t.ficuc f^^mcuca differtRJf 
aBqiuUfcgmcnco»etiamraci9oesa;qinliintcrvaIlo^ , , . ' 



Q 



iSi PROPRIETATfi^S 

' -^PROPOSITIO LIX.^ 

Slt ratio A B major cjuam ratio E ad C , tjux terminat fcgiiicntum int 
perbolicumCE, & fiat rationi A B xc^ualis ratio C D ayaDEideino^ 
in alia hyperbola ponantur linez F & G sccjualcs lineis B, A : dcnicjae aifttr 
maturquacvis HrainorquamG: "» 
"Dico rationcm D E liiperarc rationcm C D cadcm raiione, cjua rarid 
F H excedit G H. . 



^emonftratio. 



tm.x. 




PA^ cx proppficionc 
<lccima tcrtia Kuius,li- 
neim t) dTc ihttr C & E 
in fcgmcnco C E. Fut 
hoc fuppofito rationi 
E D itqualis ratio DK.crit 
rationi C D ad D F. arqua- 
. lisratioCDad KD/hoc 
cft rationi C K , hoc cft 
rationi A ad B. hoc cft ra- 
rioni G ad F. Rationi igi- 
tur KCajquolis cft ratio 

F G, qu;c cum fit difFcrcntiarationum F H & G H, erit quoque differencia rati9- 
num K I) & C D, hoc cft C D & D E : Quod fiiit demonftrandum. 



PROPOSITIO LX. 



1N /egmcnto A B fit ratio B ad A minor cjnam fit rario C ad D-, & fiat 
ik G ad D ita ratio A Fad F B. ^ 
! Dico rationera F B diffcrre i. nuionc A F, rarionc D ad C , 



Si f"i' 



*DcmonftraUo> 



tfiit ut B ad F, ita F ad G C fuppono 
4 rationem C D cfTc minons inx- 
q^ualiratis )cric crgo ratio A F ad F B 
%ilHm. a:t|ualis rationi A F ad G F, hoc • cft 
rarioni A ad G , hoc cft rationi C ad 
D : fcd ratio A F diffcrt a rationc G F 
pcr rationcm G ad A; crgo ctiam ra- 
tio A F dilFert a rationc F B , pcr ra- 
tioncm G ad A ,hoc cft D ad C: Quod 
fuit dcmoaftrandum. 




S 



PROPOSITIO LXJ. 

Int duar rariones, nempe C D & E F, in rarione A ad B : 
DIco rarionem C D difierre d rarionc E F> rariortc B ad A. 



HTFBRBOLIC 



7)emonJlraiol 



O T 



C Upponatuf ratio A B minoris in«qul- 
litatis.&fiatrationi E F«qualis ratio 
DH,crit crgo eadcm diffcrenru inter ra« 
tionc» C D & D" H, qux c/l inrer rationes 
C D 8t E F : fed propofitionc prarccdcnri 
oflcnfum eft, difFcrcntiam rationum, C D, 
D H jcqualcm clTe rationi B ad A, icitiir 
ctiam differentia intcr rattoncs C D Sc E F 
crit ratio B ad A : Quod fuit dcmonflrandani 




j .11 



PROPOSITIO LXIJ. 

Slt ratio A B minoris inseqaalitatis major cjuam ratio D C, & majof 
quam F E, fitane rcgmentum C D maius £ r icgracnto, & fiat ut A ad 
B, ita ratio C G aJ G O, & ratio E H ad H F : 

^ ^«Uif™^°" C G, G D cffe in Arithmctica rationc , cum fegmcntii 
Demonftratio* 

QTToniam ratio C G ad G D, 
cll ut A ad B, utquc A^d B j. 
ita quoquc cft ratio E H ad H F» 
igitur ut C G ratio adp D ratio- 

ncm.iracft ratioEHadHFra- -^,^,^^ ^ ^ 

tioncm : fed • quando rationc* ^ ^ — I ^ •uii(M 

C G , G D funt proportionale» 
cum rationibus EH, H F Gco- 

inctricc, tunc fcgmentafunt infcric Arithmeticailgiturpatctillacflc in Aritb- 
xnctica raiione. 




S 



PROPOSITIO LXIII. 

Int A,B, C, inHypcrbolaconlcquentcrpofit* : 

Dico rationcm A C in C A xquari rationi A B in B A. 

7)emonftratio. 



RAtio» ABadAC cadcm cfl cum rarioneC 
ad B : fimilitcr ^ ratio C A ad B A cftut Cad 
Bj igitur ratio A B ad A C cadcm cft cum ratione 
C A ad B A , crgo proportionalcs funt rationcs 
A B , A Ccum rationibusC A & B A,unde prima 
ratio A B dufta in quartam B A aquatur fccundar 
A C duft« tn tcrtiam C A : Qiiod fiiit dcmon- 
ftraadum. 

N O 




PRO- 



P&OPiWETATf Sr 

P R O P O S I T I O hX l Vmd 



A 



STt quodllBet fegmcatum bypcrbdUcum A B & atia^libctiinca. ^ntcr 

Dico quod ratio A C in fe duda, & C B in fc' du(jla producani duplica-, 
tam rationem A B. 

T)cmonJlratio, 



FTnt Mttoni A B Tqiialis BD&raciohi 
A C a-t]ualisB E. Tunc ratio A C<la(f\a 
in C B exhibct rationcm A ad B per fimpli- 
ccsrarioncs A C & CB, idcmquc produrit 
ratio B E in E D, i^ntr fxut A Gin CF/ 
C B in B K, B E in E D producunt duplica- 
tim ptioacn»^ A B. Sint autcm dcnomiqiL- 
tlrts. harum rationum, F, G, H, K, criinf 
I^Ti^jfbri^tinftle^ F.G ; &H,K,cumfitut 
A C ;ul C B ita B E ad E D : ratio autcm F 
a^^Drodttfitur (ivc fiat muUip1>cati<> F in. 

C & G lA H.& H in K, fivc fiat cx duftu F ^ 
inH,&Hin G, & G in K j ficctiam rationcs ACinBE. BEinCB, CB in£D 
c?ndcm producunt rationcm quom rationcs A C, C B,B E, E D.Sed rationes AC, 
C B. B E. E D cxhiticntduplicatam rationem A B. igitur ctiam rationcs A C, B 
B C j E D, hoc cft A C in fc & B C in fc, producunt dupUcatam rationcm A ad B. 




PROPOSITIO LXV. 



) 



Slt dcnuo qa.Tvis ratio A B cxhibcns fegmcntum bypcrbolicumj in ca« 
dem hypcrbola afliimatur linca C , nimor B. 
Dico fimiiiter rationcm A C dudam in 
fe, & C B dud^ in fe prodi\ccrc.racioncm 
duphcatam A B. 

■ 

"Dcmonfifallp. I O Ki . 

RArio A C duda in C B cxhibct rationcm 
A B; fcd jario duplicata A C & duphcata 
C B continct hispcr multipHcatiortcm rarioncs 
A C & C B ; igiiur ratio duphcata A C & duph- 
cau C B dat dupUcatam 




I 



Scholiofu 



Vldett4T Mli/jfdJ AjmiratioHe dig 
tere tattunejm dupluat*m rutioi 



n 



tm.i. 



inum eMuntim , cum ratio major dintm iuflA iufe po4^ 

^ rattonii nnmais : ffd benl conftderanli affmhit per ratiimm 

C B; qu£ ejl mtnorts tntequalttatn, toHi exteffum quo AC ratio fuferat r^tionem A B , flf 
froiHde Jolam rationem \B reftduam rtmanae. Katio enim A C duf}a C B , exb/iet folam 
ratiotum A ^uis Iratio B C du/?a in C B, exbibec ration^ B f^B^, 



PRO- 



HYPERBOLICiB 

PROPOSITIO LXVJ. 



V77 ^y^ 



Slt ratio A B minor quam ratio D C , & fiat vt A ad B ita ratio 
C E ad E D , & affumatur quaevis F : 
Dico ration^m A F > dudam in rationem £ D « xc^ualem elTe rationi 
BF^ dudta: in rationem CE. 

Demmjlratio. 

TFanfferantur rationes 
in hypcrbolico fegmcn- 
to , fiatquc rationi A ad F 
arqualis ratio Gad H , & fi- 
militcr rationi B ad F fiat 
ratio H K jcqualis ; crit igi- 
tur ratio A F ad B F, ut ratio 
C H ad H K i & quia uc A 
ad B ita e(l ratio C £ ad 
E D rationcm , ctiam ratio 
A F ad rationc ■ B F crit ut 
ratio CE ad E D rationc ( cft 
cnim A F ad B F ut A ad B ) 
& confcqucnterrationiC EadED, nrqualis crit ratio G H ad HKjigiturfunt pro- 
portionalesrationes C E ad E D, & G H ad H K; crgo ratio C E dudli in H K aqua- 
lcm cxhibet rationcm tlli, qujc emcrgit cx ratione E D dudi in G H; & confcqucn- 
tcrratio A Fdudla in rationcm E D «qualem profert rationcm illi , quas refultac 
cx tatione B F duda in C E : Quod fuit dcmonftrandum. 





PROPOSITIO LXVII. 

POnatur leries fegnientorum hyperbolicorum A B , B C, C D &c. in 
(crie dupla. 

Dico fcriem totam rationum A B, B C, C D effe duplicata rationis A B.- 



*DemonJlrdtlo» 



PRogrclfio fcgmcntorum cft fcriei dupljc, ex 
ipfa conftrudlionc , igitur duplum cft fcg- 
mcntum A B fcgmcnti B C, & B C duplum fc- 
gmentl C D , igitur quam cft multiplcx fc- 
gmentum A B fegmenti B C , tam cft multi- 
pfcx fcgmentum B C fegmcnti t; D ; fcd • quam 
eft multiplcx fegmentum A B ipfius B C, tara 
cft multiplicata ratio ABrationis B C, &con- 
fcqucnicr ratio A B cft rationis B C duplicata: 
funilitcr B C duplicata C D &c. Quod autcm 
^rminushujus fcrici tcrminctur in linca,qua; 
cft finis fcgmcnti AE, quod duplumcft fegmcnti AB j docuimus lib. 6. tom.t,- 
prop. 131.&C. 

PRO- 




iem. X. 



IROPftiETATES. 



PROPOSITIO LXVIIJ. 

OMnis ratio majoris in^cjualitatis triplicicer per multiplicationem 
componitur, perdaas rationes. 
Primoperduas rationes majoris in.Tcjualitatis : j 
Secundo per rationcni minoris inacqualitatis, duftam in rationem ma« 
joris in^qualitatis. 

Tertio pcr rationem majoris in^qualitatis , in rationem minoris in^c^ua- 
litatis : 

^emotijlratio. 

Slnt dujtlinear A B in 
hypcrboUconftitutf, 
arympcoto paralldie , 
conflitucntcs rationcm 
maioris inxqualitatis , 
&pQnatur tres line.t C, 
D, E.Cintcr A&B ; D 
vcro vicimorafymptoco 
qua fit A j & E rcmotior 
ab afymptoto qua fit B. 
Ratio A ad B cft com- 
pofica cx racionibus A 
ad C & C ad B.qun; cum 
fmt rationcs majoris ^ - 

iDa:qualicatis, pacec prima pars propoficionis. 

Eadcm racio A B componi pocedcx racionc A ad D, & D ad B :cnautem Dnia« 
jor quam fic A, uc pocc vicmior afympcoco;igicur racio A ad D ci\ minoris in.xqua- 
licacis, ratio vcro D ad B major elt quam racio A ad B : igicur cum cx conflruxflio- 
ne racio A B fic majoris impqualicadi, pofiore jurc crit racio D ad B majoris ina^- 
qualicacis : manifcfta igiCut^ cft vcricas (ecnndac partis propoficionis. 

Vcrica$ cercix parcis eciam liquec, nam racio A B componicur cx racionc A 
^ua: cA major quam A ad B, & cx rationc E ad B, qwa; cum fic minoris ina^qua-^ 
licacis ( nam cfl E ad B ut F G ad G H ) conRac quoque racionem A B compoAcam- 
dZc cx rationc maioris inasqualicatis, du^ in racioncm minoris ina;qualicacis. \ 




o 



PROPOSITIO LXIX. 

M nis ratio minoris iazcjualicatis cx duabus racionibus cribus modi$ 
componitur. 
Primo per duas rationes minoris in^qualitatis : 
Secundo per unam majoris inxqualitatis, altera vcro minoris: 
b.4A » • t ex tacionc minpris ingcjualitatis, duCia in rationcm majotis inj- 

\>.j.au^ualitatis. /^l ' ). ^ 

Demonjlratio, 



i 



NOn dHferriircc dcmonftratio i pr.i;ccdcnti; nam ratio B ad A C fuppofito 
quod B fit remocior ab afympcoto, quam fic A; minor cft B quam A , nam ck 
clcmcncisconicis conftAC, clTc B ad A, uc FL ad FG ) componicur ex racionc B 
ad<J, €c C ad A i quia C mcdio loco ponicuf incer A & B.fccundum ccnorcm con-. 

ilru(flia- 



fiypERBOLIC^ 
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ftruftionis in prA?ccdenti propofitione fa<l^a, ucraquc ratio B C, C Acft minoris 
inarqualitfltis; quarc manifsftumeft quodalTcnjimus primo loco. Quod autcm ic^ 
cundo didum cft,ex hoc liquct, quod linca Ecx conftrudione fit rcmotior ab 
afymptoto quam fit rc<fta A & Bjunde fit rationcm B E majoriscile in^qiiaJicaii^ 
rarionemveroE Bminoris, uj -l 

Quia vcro etiam ratio B A componitur cx rationc B ad D qu.t cft minoris \nx- 
qualitatisCcftcnimBad DutFKadFG, cx clcmcntisconicts ) & cx ratione D 
ad A, quacft majoris inrcqualitatis : Igitur vericas qooquc tcrciae parcis manifefta 
cft. , , f-v 

Brevius oftendi potcrit harum duarum propofitio- E ff^ 

num vcritas; fint A, B conftitucntcs aliquam ratio- "~^D 

ncm majoris inasqualitatis, fitq jc C minor quam A & ^ ■ -~ , 

major B. fit ultcrius D major A : deniquC fic cciam E . 

tninor quam B : crit utraquc ratio A ad C, & C ad B ^ B 

majoris inrtqualitatis : unde ratio A B erit compofita 

cx rationibus majorisinrvqualitatis : dcindc cadcm ratio erit compofita cxrattdi' 
nibus A D, D B, quarumprimacftminoris, &rccundamajorisinarqualitatis:ter- 
tia veroratio A Bcomponiturcx duabus rationibus, A E majoris ina:qualicatis, 
& E B minoris imxqualicatis. v ) 

Corollarimu 

SOIis igitur hirtribus modis continget formari aliquam rationcm, cx compofi- 
tioncduarum pcr multiplicationcm.five illa fucrit majoris vcl minoris 'mx" 
qualitatis, qua: licec vidcantur divcrfa: acproindc aliquid admiranonis fccum ad- 
fcrrc : nihHominus ad unam folam rcduci nat.-cfunt.finc uUa violcntia aut contor- 
rioncj videtur cnira ratio A B, prout dicitur compofica cx rationtbus A E, & E B, 
difFerrc ab eadcm ratione A B, prout (?ompofita cft cx duabus r.uionibus A C, CB: 
fcdadmirationisratioccirabitfipcrpcndamus, quodcadcmratio AB, quafcnus 
compofira dicitur ex rationc A E & E B, ctiam dcbcat, vcl qucat intelligicx ratio- 
A ad B, & B ad E , & E ad B, hoc cft A ad B & B aJ B : nam ratio B ad E tan- 
tum tollit, quantum r-itionis addit ratio E B. 

Etfi omnis hrcc doftrina cx elemcntis manifcfta fit,nihilominu$,quia ncceffaria 
nobis cft utpcrficiamus problcma, quod ob nimiam extcnfionis fua: vaftitatem , 
ccncbris involutura cft, ccnfcmus nullam dodlrinam, qujc aliquid luminis con- 
fcrre nata cft, prjctcrmittcndam cflc. 

Pr?mifimus duabus his pro- 
pofitionibus omnes modos, 
quibus ratio majoris vcl mi- 
noris inirqualitatis, pcr duas 
rationescomponi potcft. Sc- 
quitur uc paucis fimiliter 
oftcndamus, exquibus ratio- 
jiibuscomponatur, qufvis ra- 
tio fi pertrcs rationcs com- 
pofitio aut multiplicatio ficri 
poftuletur. Ponatur aliqua ra- 




B 



tio majoris inarqualitatis A B, erit igitur ut A ad B, ita C D ad C E , ex elementis 
conicis, fi C fupponatur ccntrum hyperbol«} poterunt duic linc« inter A & B in 
fcgmento AB conftitui, nempc F & G, cricque racio A ad B compofica ex tribus 
rationibusmajorisinajqualitatis, fcilicctexrationc Aad F &Fad G , dcniqucG 
ad B, quar crit prima ratio componendi rationcm A ad B. Sccundns modus cxhi- 
bcndi eandem rationem A ad B, cft, fi loco F ftatuacur H major quam fit A, & fic 
ratio Aad B cxhibebiturex multiplicatipncrationis AH&HG&GB. Tcrrius 
vcfo rcfulrabitjfi locoH afTumamus K lincam minorem quam fic B, & fiat multi- 

O o pUcacio 
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PROPRIET ATBS. 

pUcatio rationls A K in K G & K G in G B. Quartus dcindc fi fiat connpofmo ra- 
tionts A B pel* rationes A H, H K & K B. Quintus quoquc modus formandi rario- 
ncm A B pcr tnpliccm rationcm, cft ratio A L, L H, H B. Sextus modus fi aflu- 
/naturratioG K, qua: fitfcqualistcrti» parti rationis ABj tunc cnim cricratio 
A G ad G K , ficut G K ad K B. Hos aliofquc modos in quantum nobis ucilcs Cuat, 
fequcntibus propoficionibus explicabimus. 

PROPOSITIO LXX. 

t. 

SI A, B linca: in (egmento hyperbolico fitum habeant A(ymptoto pa-. 
rallelum, ficquc A major B, & inter A & B duac lincx C & D confti- 
tutae fucrint iplis A B aequidiftantcs : 

Dico rationes A C, C D> D B cfTc majoris inscqaalitatis, 8c confcqucn- 
tcr ez tribus rationibus majoris inzqualitatis efle compofitam racio« 
Dcm AB. 

*DcmonJlratio. 

QUoniam ordine fuo A, C , D , B lincc in fc- 
.crmcnto collocat? funt afymptoto parallclf , 
& rcda A major B cxconftrudioncjigitur quam 
rationcm obtincnt A, C, D, B , candcm fcrvant 
EG, EK.EH,EF:igitarutGEcftad FE. ita 
cft A ad B , utque G E cft ad E K, ita cft D ad B. 
Scd G E major cft qunm K E, igitur D major cft 
quam B, quarc ratio D B cft ratio majoris ino:- 
qualitatis} fimilitcr ut cft E K ad E H, Jta cft Q ad 
D,undc codcm jurc C cft major D,ac proindc ta- 
cioC D cft ratio majoris insequaliratis \ & quia 

idcm infcrtur dc raiionc A C, conftat rationcs A C, C D, D B, clTc omncs majo« 
rit insequaliutis. 

PROPOSITIO LXXJ. 

Slnt dcnuo c."cclcm linex A B : 
Dico c^uod cadem ratio aB componinonitcxtribus rationibus , 
quarum prima {It minovis in^qualitatis^dux rcuquz vero majoris inarqui» 
litatis. 

7)cmonJlratio, 

POnatur C vicinior afymptoto quam fit 
A,erit linea E H ad E F, ut A ad C, cft 
autcm E H mir.or quam E F, igitur A mi- 
nor quam C.Intcr A & B conftituatur qu.'«- 
vis D, jequidiftans A, crit dcnuo C ad D 
ut E K ad E H , unde C major quam D, & 
ob candcm caufam erit D major B; igitur 
tam ratio C D quam D B cft majoris ina»- 
qualitacisi& quia A oftcnfa cft minor quam 
C , erit ratio A C minoris inxquatitatis. 
Fatio autcm A B componitur ex ratione 
A C, qunc cft minoris invXqualitatis , & cx rationibusCD , D B quac funt majoris" 
ina;qualitatis; igttur vcrum eft quod ratio A B pofltt compoai cx cribus rationi- 
bus, quarum primafic minoris inacqualitatts, reliqux majoris. 
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PRO- 



HYPERBOLICiB. 



PRaposiTio Lxxij: 

EAdcm man^nte rationc A B 5 ;fo rf. , 
' I)ico.candcm rationcm componi pofle cx tribus rationibus, <juj- 
rum prima fit majoris in«qualitatis fecunda minoris , & itcrum tcrtia ma« 



T^Tac ut E G ad E H ratio fit minoris inrcqua- 
-T litaris,& in H crigatur C.qu.-^ jttquidiftct B, 
crit C minor quam B, dcindefiat EKmajor 
quam E F, minor autcm quam E G. 5c erigatur 
D, qu.r jequidi/lcc A ; cric D minor quam A, 
& minor quam B. Ratio A B compofica eft ex 
ratione A ad C.jqu.t eft majoris inarqualitatis," 
&cxrattoiicd adD. hoc eft E K ad E H, qpjt 
cftminoris ina?qualitacis ; dcniquc cx ratfone 
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jcashu;uspropofitionis, ' r 

i^y.^.i. ...p^OPGSITrO LXXIIJ. 

IrQem poficis. Dico rationem A B componi pofTc cx tribus rationi- 
bus, quaruna prima fir miinoris insqualitatis , altera maioris, urriami- 
noris. • ... 

iiVT.rv.dJcniotjjtratio. 

FTat rarioni minoris iriaqualitacis E H ad 
E F jcqualis racio A ad C , erit igicur ratio 
AC minoris inxqualicatis ; ddndc, nirioni 
quoquc minorls ina:qualicaris EG ad EKfic 
arqualis rari^D3, tunc iaffo E H ad E K crif 
minor quam racio E G ad E K, crgo cciam E H 
ad E K,boc eft D ad C, cric minoris inaqualica- 
tis , uti & ratio D ad B. Ratio icaquc A B cft 
compofica ex racionc A ad C , qux cft minoris 
ina:quilciacis,& cx ratione C .id D, qua: eft ma- 
joris in^-qualitaris Coftcnfum cft enim racioncm D ad C'cfe minoris )' deniquc ex 
racioneDad B. quxcum fit oftcnfaminoris inrequalitatis.manifcftum cft ratio- 

\ PROPOSITIO LXXIV. 

I T Ltcrius afTcro rationcm A B ex tri- 

\J bus rationibus compofitam elTe , 
fluarum prima fit minoxis in;tqualitaris, 
(ecunda etiam minoris , tcrtia vcro majo- 
risin.vtjualitatis. 

T>emonjlratio* 

p lant rationcs E F ad E H , & E Had E K 
majoris inaqualicacis , & crigantur C & D 
parancl^ arymproco.crunt etiam rationcs C A 
^ ^^'J^^"^ in^qualitaris. Rario igicuf A B cft compofita ex rarione A C min6- 
ris» & C p cciam minoris, & uUcrius cx rarionc D B majoris inafoualiuris. l>atet 
igicurwitaipropofitionis. O o i PRO- 
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ttrtii. 



X^i». »81 PROPRIETATES ^ 

PROPOSITIO tXXV. 

ETiam afTcro candem racioncm corapofitam cflc cx tribus rationibus , 
cjuarura prima fit majoris,& fimilitcr fccunda majoris, tcrtia vcro 
fDinoris inarqualitatis;' lot;.. t j 

7)emonJlrati(K 

Flant rationcs EF ad EH,&EHadE K 
rninoris inacqualitatis, eriganturquc rciix 
C & D, crunt igitur rationcs C B & D B mi- 
noris inacquaiitatisjcft auccm ratio A Bcom- 
pofita cx rationc A ad C, hoc crt E H ad E F, 
quarcfl majoris in^cqualicatis : infup^ ratio 
A B cft compofita ex tarionc C ad D , quac 
cft iequalts rattoni E K ad E H , maioris tnas- 
qualiratis : dcnique cx rationc D ad B , quae 
cft mtnoris in«qualitatis , utpotc ^qualis ra- 
tioni E G, ad E K.Quarcliquct rationcm A B 
componi poflc cx racionibus rribus , quarum primaCt znajoris iiucqualicatis , uti 
& fccunda, ccrtia vcro mirtbris inarquilitacis. 
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PROPOSITIO LXXVJ. 

Portct oftcndcre cjuamvis rationem majoris inacqualitads compofr 
cam cflc^cx infinius rationibus majoris inxqualitatis. 
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7)monjlratio» 



SIc ratto A D ad D C majoris ins- 
qualicicis, ficquc A C diameter 
circuli A B C , erigarurquc D B ad 
angulos rc^osrDtco racioncm A D 
ad D C compoftcam efle ex racioni- 
bus infinicis,& quidem majoris in^- 
qualitatis, quod fic conftabir : 

Ducantur quocvis numcro linex [ 
r pundum D, fciliccc E D, F D. ^ 
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erunc (cmpcr • rationcs AD ad ED, 
& ED ad FD, infupcr F D ad D B 
majoris in.%qualicacis,cft autcm ra- 
tio A D ad D C cx illis omnibus ra- 
tionibus compoftca, igicur patcc ra- 
tioncm majoris inxqualicacis A D 
ad D C compoficam cflc cx rationi- 
bus infinitis majoris inarqualicatis, 
cum in circulo A B C ad arcum A E B infinicae line^e dud queanc, quas eidem di(« 
curfui obaoxia; func,quem modo adduximus. 

Scholion. 

HAs vUt comtonenili rAiioneip/cmittm optre-fretium dmxi, trt fMciHore metboJo mtettr 
tendendi mJ determintnd*s Jeries ratiomtm,^uje in eorttinns funt »ndogiA\qttifpe nonom- 
nes rntiomtm trium multipUattiones aptafuut, mt ex UUj comftitttatifr aUftia feries , qma ea»" 
dfmratiomm continuent . ut ex feqmentihs Patehit, 
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nis. 



HYPERBOLIGA:? 

PROPOSITIO LXXVIJ. 



3 y; 



Mnisrariomajorisinafqualitatiscomponi poteft extribas rationi- 
bus majoris infqualitatis, qux fmt infcrie continua ejufdem ratio- 

*DemonJlratio, 



tyo.hti]tts. 




QUod ratioaliqua majoris inxqualica- 
tis componarur cx rribus rationibus 
majoris inaequalitatis, • priusoftcndimus; 
hac vcro propofitionc ctiara dcmonftrarc 
intcndimus , rationcra vcrbi gratia A B, 
componi ex tribusrationibus majoris inas- 
qualitatis, qu.r fint in cadcm feric. Si divi- 
datur fcgmentum A B in tres pirtes aiqua- 
les pcr rc^s C & D, tunc omnes trcs ra- 
tiones A C , C D , DB aqualcs crunt , & 
quia fegmcntum A B eft triplum fegmcnti 
A C vcl C D , hincetiam * ratio A B cft triplicata rationis A C , adcoque rationes cim Et ^ 
A C, C p, D B funt proportionales; cft autcm cx fuppofitionc racio A B majoris ram\. ' ' 
in.tqualitatis, crgo & ratio A C, vc! C D, imo D B. di^.i//;*/. 

Docuimus autcm hic * quod fi rationi C D conftituatur ali^Jua ratio icqualw quo- 
ns loco in fegmcnro A B , quod emcrgcnt trcs rationcs in fcric proportionali ; 
igicur liqutdo conftat quod ratio A B componi poffic plurimis modis, per trcs ra- 
tioncs majoris in«qualiratis, qua fint in conrinua analogia, nam fempcr ratio A E 
crit majoris inarqualitatis, ficut & rationcs E F, & F B. 

PROPOSITIO LXXVJIJ. 

OMnis ratio majoris inxqualitatis potcft componi ex tribus rationi- 
bus in eadem lcrie continuatis, quarum prima Cit minoris inarquali- 
tacis^ & dax reliqu^ in^qualitacis majoris. 

7)emonJlratio. 

Flat rationis B A tcrtia pars A F, & fiat A G | 
ratio sequalis F A racioni : Dico rationes 
A F, F A, A B proportionalcscne. Ratio cnim 
F A du<fla in fe ^equalis eft rationi F G , ficut 
etiam ratio AF,hoc cft G A,du<Jla in A B xquz- 
liscft racioni • G B,qua: cft aiqualis rationi FGj 
fiam A B, ratio triplicata cft rationis A G, cura 
A G fictcrtiaparsrationis ABjaufcraturautcm 
ratio A G, rcmanct G B dupUcaca A G , ficuc 
FG duplicaCaeft A G: igitur patet compofitio- 
fjcm talcm ficripofrc, nam ratio A B cft com- 
pofita.cx rationc AF, quf cftmtnoris in^quali- 

tatis, & ex F A, & A B, qux funt inarqualitatis majoris cum ratio F A durta in Cs 
«quaiis cft rationi AE in A B, hoccftC A m A B. 

Ooj PRO- 




frof.6j. 



PROPRIETATSS 



PROPOSITIO LXXIX.: 

RAtio majoris inaroualitatis compdni potefl ex tribus rationibus id 
condaua (erie cxiitentibus, quarum prima & fecunda Gnc majori^ 
in.i:<^ualitatis, certia vero minoris. 



T)emnJlratio. 



•roqrrjOD 




C Ic fcgmcncum A B, & fi.it aliqua ratio 
^ B D majohs in.-tqualitatis, qua; fic mi- 
norccrtia parcc rationis A B , & fiat tcr- 
l\x parti racionis A B a;qualis C D : Dico 
quod rationcs A C , C D , D B fint in 
continua analogia, & quod du.r priraas 
rationcs fint maioris ini^rqualicacis, ccrtia 
vcro minoris : Quod ita dcmonftrabicur. 
Ratio A Dcflmajorisinarqualicacis, cum 
fic major quam A B ; & quia cx conAru- 
^ionc racio B D minor cft quam tcrtia 

pars racionis A B, & C D arqualis ccrcia; parci racionis A B, igirurcriam C D cft 
racio majoris inasqualicacis, & m.ijor racionc B D; undc C major c(l quam B; igi- 
tur cum racio C B fic f acio majoris iaacqualicacis, & minor quam ccrtia par» racio- 
nis A B , crit ctiam ratio A C major duabus tcrtiis racionis A B, & confcqucntcr 
rationis in.-rqnalitatis m.ijoris. Componicur auccm racio A B cx cribus ractonibus 
A C, C D,quae func majorls inaqualicatis.cum cx conftrudionc racio B D fic ma- 
joris,& cxracionc D B,qua; cflminoris inaequa!icacis;igicurcompoQicur ratio A B 
cx duabus racionibus majoris ina;qua)icatis , & una inxquatitatis minoris. Rcflac 
inodout dcmonftrcmus, quod trcs illac rationcs vcrc fint propjortionalcs ; Cum 
ratio C D fic ccrcia pars racionis A B; igicur racio C D du^a in fc aiquacur duabu» 
tcrtiis rationis A B,quibus quoquc xqualis cfl ratio ACdu(flain DB. Si cnim 
fiatrationiCD arqualisratio EB.aufcraturcxracionibusE B&CD racioCB.cric 
E C racio arqualis rationi B D.fcd A C in C E producit AE rationcm.quat cft cqua- 
lis duabus tcrciis partibus rationis A B.igitur A C in D B ^qualis c(l duobus ccrciift 
rationis A B : igitur rationcs A C, C D, D B proportionales funt. 



PROPOSITIO LXXX. 

NUlIa ratio majoris inxcjualitatis compoflca eil ex tribus rationibus 9 
quarum prima efl majoris inxc]ualitaus, fecunda verominoris>ccrcia 
deniquc majoris^ uc omnes Hnc in eadem feric coatinnaca. 

Dmonjlratio. 

UT tres raciones fint proportionalcs neccflarium cft, uc mcdia in fc du(?la 
aequalis ficduabuscxcrcmisin (c invic£ mulciplicatis: feddua; majoris inacqua- 
licacisracioncs in fc 6\x&.x, cxhibcnt r.itioncm majoris incqualitatis , ratio vcr<* 
minoris injequalitatis in fedud.i producit racioncm minoris in.7qualicacis: Katio 
auccm minoris infcqualicacis, cum ncqueac cflTc itqualis racioni majoris inxquaU» 
tacis, manifcfto conftac nullam racioncm majoris ina:qualitacis componi poffc 
rribus racionibus , in concinua fcric poficis , quarum cxcrema dua: fint maiorls , 
iscdia vcro minoris inicquaUtacis. 

PRO- 



H YPERBOLlCiB 
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PROPOSITIO LXXXJ. 



i8; 




Nylla rario majoris inxqualiraris compoflta efl ex cribus proportiona- 
.^»busrationibus,quarumpriraafdJicet5cterriaruntminorisii 
iitatiSj media vero majoris. 

Dcmonjlratio. 

OnAituatur ratlo A B majoris infEquali- 
^ tatis, dcnuo in hypcrbola, ut linec A & B 
fint afymptotoarquidillantcs,& fiat ratio A C 
minoris inarqualitatis, ratio vero B D majo- 
ris , alitcr enim nequcunt rationcs prima A C 
& ulrima D B conftitui , ur fint minoris ina- 
qualitaris. Igitur ratio A C prima du<?ta in 
tcrtiam DB aqualiserit rationi CD d\x(\x 
in (e : Ratio autem C D fupponiturefTe majo- 
ris inajqualitatis , ergo multo majoris crit ra- 
tio C D ducfla in fc; atqui ratio A C cft mino- 
ris inaqualitatis.ex fuppofitionc; igitur ipfa 

ratio A C duda in D B.crit mulf o magis minoris inaqualitatis.Cum icitur arquali- 
tas ncqucat conftitui mrcr rationcs minorisinjcqualitatis & majoris inasqualitatis 
qujc tamen ncctiraria cft ad formandas tres rationes proportionales bene infcr * 
tur j quod nulla ratio ma,oris inarqualitatis exfurgerc poffit cx tribus rationibus ia 
lc du«is, quarum fola mcdia fit majoris maiqualitatis , extrcma autcm minoris. 

PROPOSITIO LXXXIJ. 

NVlIa ratio majoris inxqualitatis componitur ex tribus rationibus 
qua: func in conrinua analogia, fi prima & fecunda fucrinc minoris 
losqualitaris, tertia majoris. 

7)emort/lratto, 

COmpareat iterum utpriusratio A B, 
& fmt A C, C D rationcs ina;qualita- 
tis minoris : Dico nonelTe proportiona- 
lesrationcs A C, CD, D B; quod fic de- 
monftro : Si fint proportionalcs, igiturra» 
tioCDinfeduftaacqualiseft rationi AC 
in D B, fed ratio A C dudla in DB,cxhibct 
rationcm majoris inacqualitatis,cum ratio 
A C major fit ratione B D : igitur ctiam 
ratio C D du<flain fecritratiomajoris inxqualitatis, dcbet enim «qualis crTera- 
tioni prima: dudaiin tcrtiam;quod fieri cum nequcat, patct nullam rationem ma- 
joris inacqualitatis, cx tribus rationibus conflari polFc , qua; proportionalcs funt , 
itaut mcdia fitmiooris , prima quoquc minorLs, & tcrtii majoris inaqualitatis. ' 
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PB-OPOSITIO LXXXIIJ. 

NVHa ratfo majoris inarqualitaris componitur ex tribus rationibus, ia 
ferie continuata conditutis, (^uarum prima Cit majoris, fecunda aa- 
tem&tertiaminoris injcqualitatis. 

T>emonJlratio, 

On potcftconftitui alia rationc ferics 
in propoficionercquifita.pofitd ratio- 
nc A B, qua: cx tribus rationibus componi 
dcbcat, in continua proportionc cxiAcnti- 
bus,nifi ftatucndo duas lincas C & D mino- 
resquamB,itaut ratio AC fitmaiorisinac- 
qualitatis,&duf rcliquf CD,D B minoris. 
Dicit itaquc propofitio, quod nullo modo 
poflint tres ill^ rationcs dici in continua 
analogia. Sienim cffcnt incontinuaanalo- 
gia,igiturrario CD du(flain fecqualis clTet 

rationi A C 6\x(ix in D B : cum autcm ratio B D minor fit quam ratio A C, igituf 
ratio A C dufta in D B manct majoris inaiqualitatis , & racio C D duda in fc raa- 
nct minoris mrequalitatis, igiiur non funt rrquales ilL-^ racioncs, quir rcfulrant cx 
A C in D B, & ex rationc duplicata C D : undc cttam manifbftum eft, quod nulla 
rariomajoris in.-tqualitatis componatur cx tribus rationibus proportionalibus , 
quarum prima fit majoris in^qualitatis , & rcliqua: dua: minoris. Quod dcmoa- 
ftrandum fiiir. 

Scho/iofh 

PRjt/ii/I^e frtpefitiofies z/tfe funt mibi necejfati/t, 
quarum ooc lo(0 mentionem fateremy ut Jciat U- 
/Jor, quibuj uti deheat dum ad Jolutionem problema- 
tum MeJoUbti animum converterit. Prorfusemm 
mecefjaria efl feries trium rationum fnportionalium 
pro ea methodo, qua uti deaezrimus inmatrria Me- 
folabit exbtienda . vero fdummodo duas propo- 
fttionesrepaireinduflri^me^potui, qu/e tresratio- 
nei exbiberent in continua analogia conjlitutas, id- 
ipfum data opera conatus fum dacere, exfonendo va- 
rios modos, qutbus data ratio componttur ex tribus 
rationtbus varta dijpofttione ordinatts : Kebudiatis 
igitur omnibusmodjsprrter iUos,quos pTopofttiotiibus 
Jeptuagejtma feptima Jeptuageftma oiitrva ex- 
piicuimus , detnceps propius accedemus , ad pra- 
xim, methodumque exp/anandam, qu^ duahus illis 
propofttionibus uti conveniat,quarum prtma oflendit 
rattonem quamcumque majoris inaqualitatis A ad 
B,pof/e dtvidi in tres rationes continui froportiona- 
les, qucvis loco cenjiituatur ( intra terminos A 
B,/» hyperhola con(litutos afymptoto /equidiflantes ) 
ratio quiedam C ad D, vel E ad F, cujus triplicata 
fit ratio A B : titpatit demonfirationem conftderan- 
ti. Altera vero docet ; idem ipfum prrflari poffe per 
eandem rationem C D, quaftt aqualis tertig parti rationis AB; ft primus tjus temhuu , uti 
ajf^ret mjecundojcbemate major exiftat quam A , ^ Jecundus D eadem A ltneammor,Mt 
tamen ratio C D aqualis ftt tertite parti rationis A B Ji Jiattiatur ratio C D tequaUs tertia par- 
ti A B /■* lineis , quafinguUmajores exiflant relid A , ettam Jemper emergent tres rationes 
frop»tionales, compunentes rationem A B , fcilicet rationes A C , C D, D B , protst exbibetur 
tertio fcbcmate, P R O-» 
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HYPBRBOLlCS. 



D E 

PROPR lETATIBU S 

HYPERBOLICIS 

PARS TERTIA. 

2)e T)ivifiombHs rationis alicujut in tres ratioms proportionales. 
PROPOSITIO LXXXIV. 

SIc (eries radonum A C, C D, D B proportionalium majoris inxqua- 
litacis, & racio A C minor (ic ratioue C 1>« & fiac rationi O C cquaiis 
CE, Amiiicer rationi B D acqualis C F : 

Dico rationcs A C, C D B eiTc in /erie lineanun^ A, E, 

T>emonJhratio, 

RAtio A C ad C D cadcm cft cum ratione 
A C ad E C & racio C D ad D B cadctn 
cum rationc E C ad F C, cx conflrudlionc , 
fcd ratrones A. C, C D, D B funt in continua 
annlogia, igirur ctiam rattones AC, EC, 
F C funr in continua analogia, • ratio autem 
ACeftadECut AadE.&ratioECad FC 
utEad F,adcoquc rationcs AC, EC, FC 
funtinfericlincarum, A,E, F, igitur & ra- 
liones AC, C D, D B funt in fcric lincarura 
A, F : Quod fuit demonftrandum. 




PROPOSITIO LXXXV. 

Slnt rcAx A, B, C proportionales irf (crie Gcomctrica : 
Dico illas lineas infervire poirciQfioitis Icriebuf rationum proportio" 
oalium, loco denominatorum. 
T>emonftratio, 

POnantur D, E,P, G lineac propor- 
tionalcs in ferie A. B, C, ' erunt igl- 
turfegmcntaDE,EF,FG interfcacqua- 
lia. Ducatur autem qu«vis H afymptoto 
parallcla, crit ^ ratio H G ad H F ut Fad 
G, hoccft A ad B, & ratio H F ad H E yt 
p ad F, hoccftFadG.hoceft AadB, 
hoc cft B ad C , dcniquc crit ratio H E 
id H D ut D ad E. hoc eft rurfus ut A ad 
B : undc rationcsHG;.H F.H E,H D in- 

icr fe funt ut Uncfe A, B, C. Scd etiam codem difcurfy oftcndctur rariones KG, 
K F, K E. K D, inrcr fc diffcrrc, ut differunt ritioncs H G, H F, H E, H D ( fi tzOx 
K acquidiftct arymptoro)&confcqucnter ctiam diffcrrc rationes KG,KF,KE,KD, 
ratione linearum A , B , C. Quod cum convcniar cuicumquc afymproto acquidi» 
ftanti in hypcrbola , patct lincas A, B, C, infervirc poffc infinitis fcriebus ratio- 
oum proportionalium. P p PRO~ 




PKOPRIETATBS 

PROPOSlTrO LXXXVJ. 



RAridoes A B, B (j, C D fupponanmr proportioDales fecandum ie* 
hctn dcnominatorum E , F, G : 
Dico rationcm A B dudam ia CD ratio- 
nicm ad ratione B C duftam in fc, cam ob- 
tincrc rationcm,cjuam,lubct redangulum 
£ G ad F quadratum. 

RAtio A D triplicata cft rationis B C , igitur 
ratio A B in C D dupUcata cfl rationis BC, 
acproindcftqualis rationi B C 6u(\.x in fc; fcd 
criam rario re<f^anguli E G ad F quadratum cft 
srqualitacis; crgo c(l rc^angulum £ G ad F quadratum,ficut ratio A B in C D ad ra« 
nonem B C du^tam in fe. 




PROPOSITIO LXXXVIJ. 

Slntratjones A B, B C, C D proportionalcs : 
Dico redangulum A C, ad B D redangulum habere duplicatam rt« 
tionem B ad C. 



^monjlratio. 



Atio rc^anguli A C ad B D rc<flangulum 
%,ix.fostL * compofita cft cx rationc A ad B & ex ra- 
tionc C ad D : Cum igitur proportionales fmt 
cx conftrurtiooe rationcs A B, B C, C D, ra- 
cio A B du^a m C D racioncm duplicata cft 
rationis B C; adeoque rc<flangulum A C ad 
B D re^languium duplicatam habct rationcm B adC. 




.3 .v\ 



I 



PROPOiSITIO LXXXVIIJ. 

Ifdem mancntibus : Dico rcftangulum A C ad B D rc^nguIumjcfTc ut 
quadratum B ad C ^oadratum. 

. . . ^.^^ — T)emnJlratio, 

PEr prxcedentem ratio reftanguU A C ad rc^aneiilum B D dupficata eft rario- 
.nisB ad C, Sed etiam ratio quadrati B ad C quadratum duplicata cft ranonis, 
quam habct rcfta B ad rc<fiam C, igitur ratio re^nguli A C ad re^angulum B D 
cadem eft cum ratione quadrati B ad C quadratum. 



PRO^ 




. HYPERBOLICfi. ^ xV. 

PROPOSITIO LXXXIX. 

^ Itreries rationumpropordonalium A B, B C, C Dmajoris inJequalita- 
%D tis, & ratio A B minor fit ratione B C. ^ 

pico rationem C D duplo rationis intervallo fupcrarc raiionem AB,quo 
ratio B C luperat rationera A B. - 

Demonjlratio, 

p tat rationi A B .Tqunlis B E, crit crgo ratio 
E C difFcrcntia.quidiftantintcr fc duW ratio- 
nes A B, B C rfi autem fucrit C F «qualis ipfi 

• A B, tunc ratio F D crit difFercnria,qua diftabunt 
ab inviccm rationcs A B & C D ; igitur fi fiat ra- 
tioniBC «qualisCG, critCF «qualis rat ioni 
B E,& E C jcqualis F G-igitur,cum ftnt propor- 
tionalcs rationes A B,BC,C D erut «E C,GD ra- 
tionc^ 5cquales,& conrequcnrcr FG ?qualis GD 
undc inrcrvallum rationis F D dnp!-im cft rano- 
nis G D, hoceft EC, igitur ratio C D ftipcrat rv 
tiopcm A B duplo rationis interVallo.quo ratid 
B C fupcrat rationcm \ B. 

PROPOSITIO xc. 

l..t.neAaaB.^ext„p,.„e^^^^^^ 

poHta cx triplicata ratione A B & duDlicat4 r.ri™ p C * a "i ^ 
hinc ratib G D «quah. cil ratio^i E^SKf^G °pLt fS A r 7" * 

SPROPOSITIO XCT.^ 

F C, G D S^^cumcjue E B, cui «qualcs ration;? 

* Dico rationes A E, B F, C G proportionales cflfe. 

7)emonJlratio. 

QUaridoquidemCeometricc propor. 
tionalcs fint rationcs A B, B C C D 
igituf fegmenta AB, B C, CD funt hi 
.Arithmetica.fcric, in qua cum i fingulis 
Tint fublatae rationes a-quales DG CF 
B E, ctiam fublata funt fcgmcnta iqua* 
liaa fingulis in fcrie Arithractica pofitis. 
Undc rcmanferunt fegmenta dcnuo A E* 
B F , C G in fcric Arithmctica, ac proin- 



dc t rationcs A F. C G infcrie Gcomctrica. 
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PROPRIET ATES 

PROPOSITIO XCIJ. 




Slt rationis A B pars aliqua A C minor dimidiarationis A B: 
Dico rationcm A B dividi poffc in tr< s ritioncs proportionalci,pcf ali- 
quam lincam intcr C&B coniUtutam, quaruro prima nt A C. 

' T)emonJlratio* 

QUoniam ratio A C minor cft dimidia rationts 
A B, ratio C B majorcft dimidii ciufdcm ra- 
tionis A B, fiat igirurratio C D «qualis tcrtijr par- 
t^rationis A B, critrarioC B a ihucmajorrationc 
C D. undc ratio A C du<fla in D B duplicata cft ra- 
lionis C D, quarc Aiqualis cft rario C D in fc du-^a 
rationi A C in D B. Sunt igitur proportionalc» 
rationcs A C,C D, D B« 

^orollarium* 

EX hac propofitioDe liquidoconftat.quod infinitismodisfbrmariqucantfijrie» 
crium rationum proportiohalium,cx partibus, quibus conftatracio A B,qua: ia 
ipfo fcgmcnto contincncur j co quod divifo fcgmcnto A B bifartam per aliquam 
rciJlamE, fiqujecumquclincaaffumaturintcr A&E, oricrur aliquod fegmcnrum 
minus dimidio A B, & confcqucntcr ctiam ratio minor dimidii rationis A B, cui (i 
addatur tcrtia pars rationii AB, prodibunc cres rationcs proporcionales j utdoccc 
pra:&ns propofttio. 

PROPOSITIO XCIII. 

SI fcgmcntum hypcrbolicura in duas partcs inarqaalcs fcdum foerit : 
Oico quod majus (cgmcntum in per alitjuam lineam dividi pof&ti ot 
ezhibcancurcres rationcs proportionedcs. 

^emonjlratia^ 

Slt AB fcgmenti.fcAiper rcAam C.pars ma- 
jor C B,iSc liat fcgmenti A B pars certtaCD: 
l)ico A C, C D, D B , rationes proporcionales 
dfc.Quod fic dcmonftro : fcgmcntum C B ma- 
jus cft fcgmcnto AC, igitur majus cft dimidio 
A B, igitur roulto majus crit tercia partc fcg- 
menci A B, atqui C D fupponitur cercu pars 
uMA *cg»ncnti A B;igicur • racio AB criplicata cft ra- 
i. tionts C D ; cum autcm fcgmcntum A C cum 

DB fit duplum CD.cricquoqucratioAC in . - • 

D B dupUcata C D , igicur «qualcs func rariones A C in D B,6CC D ratJO auCta in 
fc : proporcionalcs igicur funt rationcs A C D Bt 
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HYPERBOLICA ^| -.v,^ 

PROPOSITIO XCIV. 

Sltfegmcntum A D bifcdumpcr C,& fiat 
ratio A D triplicata B C : 
Dico Jincam B, intcr C & A fitam cfTc. 
*DemonJlratio, 

EX vi conftruftionis fcpmcntum AC «qualceft 
fegmcnro CD, cdquc ratio A D triplicata BC, 
igitur fcgmcncum ADtnplumcft BC.igitur pars 
C B, qua: cft tcrtia fcgmcnti A D, minor cft A C, 
qu^ cfl ipfius A D pars dimidiai quarelincaC lo- 
cum obcincc rnccr C & A. 

PROPOSITIO XCV. 

Slt rario A ad B major quam duplicata B ad C : 
Dico fi funiacur quxvis D ultra legmcncum B C^numijuamfore trea 
rationcs A B, B C, C D proportionalcs. 

'Demonflratio* 

t X conftruAioncfupponitur ratlo A B major 
quam duplicata BC, igitur ficxhibcaturali- 
qua ratio C D, qua; fic cum duabus A B , B C in 
concinua analogia, cric ratio A B du(Jla in C D 
stqualis rationi B C in fc dud.t. Scd ratio A B 
fupponitur major quam ratio B C dufta in fc ; 
igitur cum ratio A B du(fta in rationcm C D fic 
multo major quam ratio A B, nullo modo potc- 
ritratio A Bdu(fla in rationcm CDcfle flrqualis 
rationi B C du^re in fc : undc nunquam poterit 
inveniri tcrtia proporcionalis ad duasrationcs 

A B & B C. pcr aliquam rarioncra majoris inarqualitatis C D. Atquehocredlccol- 
li^itur. fi confidcrcmus; quod dato fcgmento A B , quoH fit majus duplo fcgmcnti 
B C, non poffit cxhibcri tcrtium fegmcntum, dc quo poffic aflirmari.quod fcgmen- 
tum B C fupcTct fcgmentum C D cadem diffcrcntia , qua fcgmcntum A B fuperac 
fcgmentum B C. cum diffcrcntia, qua fcgmentum A B cxcedic B C fcgmcncura , 
major fit ipfo B C fcgmcnto, & quia hac rationc tria fcgmenta ncqucunc conftitui, 
in Arithmctica fenc , hinc non poffunt cxhiberitres racioDCsin Gcometrtca Ana« 
lcgia, fccundumca, quacalibidocuimus. . , •' ,t •i 

PROPOSITIO XCVJ. 

P) Ofita rationc A Bquae raajor fit<juam ratio duplicata B C : 
U Onortcat tcrriam rarioncm proportionalem ad duas rauoncs A B & 
BCcxhibcrc. 

ConftruUio T)emonJlratio* 

Flat rationi CB requalis BD , & racioni DC 
.tqualis ratio A E. Dico rationes A B, B C, B E 
proportionalcs cfle, quod fic dcmonftro ; Quoniam 
ex conftru^lionc ratio D C eft aqualis A E , cftquc 
ratio D C dnplicata B C ,igitur ctiam ratio A E cric 

duplicata B C.cft • autC- ratio A B in BE squalis ra- ! : <f .^, yj^,- 

tioni A E , igitur ratio A B in B E duplicata cft ra- ' LJ_ __j L 

tionis B C.Quarctres funt proportionalcs rationes ABB C & B E.Quod fi vcro ra- 
tioni B E arqualisfit C F, tunc apparebuntetiara raciones A B, BC, C F propor- 
tionalcs, cum ratio ccnia B Efic cx conftruaionc «qualis C F racioni. 





§ 



rROPRIETATlS 

Scholioru 



DVds hat fff oftttoHet in medtum Mttulimut , ut oecd/io frfheretur dliquoJ JuHum exm 
pedteudt , quJd uou muQus m</vere paj^Tct : Sciliut , eum dstis quibujvts lintis A B, 

. femperftt MjJiinMbilis tertis fri/fHtrtivn^Iis C, ^ eeomtr» ; tMi Itceatid ^fir-m 

A B C mMredequihujvisrMtiQMibus kV^ BC ut intUeMmt pr/tcedentes trop^filiurtt^ 
frrjerttm pemulttmn. dthtum f/ivd*tur im n^m retl» i '.erptet iUone dofJrimt a nobis bueuj'' 
^ue trsfitt^i muJtifiemjn: ajjeruimus datis dmmhus rmriumit>us im tUtqhiLus emjibus mon ejjc mfJigtiM- 
liUm tertiam proportionslrm m-i duMi expoJitMt, fed folum docutmus tm muitis CMjifus tertiamt 
e^biben rn.m po/Ie , qur Jtt WM^uris im^ quMlitMtis,Jicut funt duie frtmie . aA qum tertia requrrttuf, 
tum JitMtsu A B mMjorJtt quam dutlicMtM B C, « erutmus tertiMm rMti(,mem poJJe MjJignMri ^ Id 
mtm mMi^rts imitqHMUtMtis, quemm mjdum junt dutpime exhibitrjMtionet nimirum KMd^ 
B M C pruptet rditumes , quM. ijjt dijcurfus im demu/iflrMtn^mikus contenti mmnijejie cunviH' 
(ttmt. 



PROPOSITIO XCVIJ. 



SFgmcnrum A B fupponatur divifum perlincas C,D, ut rcfultcnttrc^ ra- 
tiones proportionalcs A C, C D, D B; Alluinatur Jcindc ic^mcntuql 
E F , cjuod maius cxtftat A B fegn.cnto : 

Dico illud dividi polTc* pcr duas alic^uas linea.^ G & H,ut rcfulient tres ra^ 
tioncs proportionalcs E C* G H, h i*, cju* micr fe difFerant *ijua!i rauonis 
intcrvallo, (juo diifcruoc incer Ic rationcs A C D> D b. 



J 



T>cmnJlratio. 





DTTcnnrinrcr fer»- 
tionc«iAC CD.DB 
trrervaHo rattonis B K, " 
cui rationi jeqin'es fmt 
r^rionc»^ F M. M M , fic 
KO Deindefcpmen^-um 
O F intcMigacurdivifum 
in trc« «qualcs parrc«, 
(juarum fir una Atquolis 

rarioni H F, fccunda fimilitcr {cqualis eidem H F fir H L , cui rAtio l G adjunga-» 
tur, qua: fit .rqinlis N O, Dico rationem E F di vifairi cfl*e pcr G & H lineas, ut ra- 
tioncs E G, G H, H F fint proportionales, & codcm intcr fc diffcrant rationis in*^ 
tcrv.xllo, quo difcrepant rationcs A C, C D, D B; Quod fic dcmonftro ; Cum ratfo 
O F in trcsnitioncs acquales divifa fir cx conftru^ione, & tam H F quam L H 
i{rnuaHsterti«parti,iirit'»rOLarnunUseftH F:Quia veroG L aqualis eft rationi 
N O & N O Tq'.!alis M N, hmc NG ratio «qualis eft mtioni H F hoc eft L H,& M- 
C equr.li* C-H Ratio autf m EG fuperat rarioncm GH,intcrvallo E M boc cft MN, 
hoc eft G L , & ratio G H fupcrat rationem H F ratione G L, hoc eft E M{ igiti^ 
propon ionilcs funt E G G H. H F r cft autcm ex conftrudlioncratio B K aqua/iJ 
B Mj igicur paccc ficri poiTc quod propoficio afteruit* 
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PROPOSITIO XCVIIJ. 

Slt fcgmcntum A B duplum fegraenti C D : 
DiconuIIamfericmtriumrationum proportionalium poireexhibe* 
jn^eraliqaaslineas EF in iegmento CD, cujus icrici duplicata ne^ueac 
alTignari in iegmcnto A B. 

Demonjlratio. I 

POnantur ntiones C E , 
E F.FD proportionalcs, 
&ratiomsCEduplicata AG, 
crit igitur ut tota ratio A B 
Hd totim C D , ita pars A G 
ad partcm C E.itaquc ut to- 
ta adtotam ita rcfidua G B 
ad refiduam E D. Dcindc fiic 
G H duplicata ranon«s E F, 
c^it finailitcr HB duplicata 
F D : igitur ratio A G ducfla 
in HB cft duplicata rarionis 

5* ^Jl^^ ^*"^"* C E in F D cft duplicata 1 F C cirm fmr proporrion». 
Ics C E, E F. F D )igitur G H acqualis dft C E in F D : undc A G in H B duplicata 
iquoquc cft rarionis G H, proportionalcs itaque funt rationcs A G. GH HB func- 
quc finguladuphcata: rationum C E,E F, F D; patct igitur vcritas propofitionii. 

PROPOSITip XCIX. 

S\ fcgmcntum A B majus & C D rainus proportionaliter divila fiie» 
rint fecundum candcm (cricm Arithmeticam , hoccd ut differcntia, 
qui A E fupcrat E F, ficac^ualis diffcrenriar, qui C G fuperat G H- 
Dico rationes cmcrgentcs divcrias forc. 
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T>enmflraiio, 

EX fuppofitionefcgmentum A B in trcs partcs ArithmcticcproportionaTcs divi- 
fum eft, fciliccc A E, E F, F B, quemadmodum etum fcgmcnci C D partcs C G, 
G H, H Dproportionalcsfuntfccundum candcm (cricm Arithmcticam,ijritur«tam ttx%.^ 
G Hcft tcrtia parsfegmcntiC D.quam E F fit tcrcia pars fegmcnti A B. Cum ergo 9 mHs^ 
fcgmentumCDminusficfcgmento A B.cnt quoqucG H (bgmcntumminus EF: 
fcgpichtiigi autcm A E una cum fcgmcnto F B duplum cft fcgmcnti E F, & feg- 
mcnrum GG una cum H D fegmcnto duplum (egmenti G H , igitur A E , F B fcg- 
menu funul fiunpta majora funt fcgmcQCis C G , H D fimul fumptis. Quia vc-q in 

e&dcm 
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PROPRIETAT^S. 
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ddetn fcric Arithmctidl proportionalia funt fcgmenta AE,Er.FB,&CG, 
C H. H D, idco f jpcrant rcfc fcgmcnta A E, E F, F B, codcm cxcdTu quofcfc fupe*. 
r.nnt fcjzmcntaCG.G H,H D. igitur cx atqualitatcfupcratquoquc AEfcgmcntum 
F B codem cxccflu,quo C G fcgmcntum fupcrat fcgmcntum HD.fit igitur fcgmen- 
tum K E cxceffu-i.quo fcgmcntum A E fupcrat F B, & L G cxcdFus quo C G fupc- 
fat HD, cr«mt fcgmcnta K E, L G acqualia. fegmcntum autcm A K atqualc F B, 
C L «qiialc H D. Ablato igitur a fcgmcntis A E , F B ( qu« fimul majora funt fcgr 
mcnris CG,H D ) fcgmcnto KE, & a fcgmcntis C G, H Dfcgmcnto L G ablato^ 
rcmancnt fcgmcnra AK, FB fimul fumpta maiorafcgmcntis C L, H D fimul fump« 
tis : cum vcro A K arqualc fit F B, & C L aqualc H D ,ctit A K majus C L & F B 
majus H D ■ add^tur crgo fcgmcntum K E fci^mcnto A K , & C L fcgmcnto adda* 
turfcgmcntum L G, crit A E majusCG : igitur fcgmcnta AE , EF, F B major^ 
funr fcgmcntis C G. G H, H D & confcqucntcr rationcs A E, E F, F B majorcs ra^ 
nombus C G, G H, H D : patct crgo rationcs divcrfas cflc. 

^PROPbSITIO C. 

N data Hypcrbola trium fcricra rationum conftitucrc, quarura (Jad fint 
denominatores B, C. 

ConftruBio <7- T)emnftmio. 

Olloccntur trcs linca: D, E, F, in 
hypcrbola, quac habcant r.idoncm 
A. B, C, dcindc alTumaturquodcamque 
pundumG,& fiat rationi EGoequalis 
mrio G H, & rationi FG arqualis ratio 
H K: Dicofa<Jlum quod impcratum fuit. 
a84.l«- • Sunt cnim rationcs DG, EG, FG ut 
lincs D, E, F, qua: cum cx conftrudio- 
nc proportionalcs fint, ctiara rationcs 
funtproportionalcsjfunt autcm rationcs 
D G. E G , F G aqualcs rationibus D G, 
G H, H K, igitur ctiam rationcs D G, G H , H K proportionalcs funr, 0c quidem 
habcntcs dcnommatorcs A, B, C,cum lincx D, E, F, proportionalcs fint in eadem 
rationc cum lincis A| B, C. 

PROPOSITIO CJ. 

DAtum fit quodlibct fcgmcntum hypcrbolicum A B , utcnmquc divi» 
fum pcr re£las C, D, E parallclas afymptoto ; \ 
Dicoquamcumquclineam F G dividi podc utcjus partcsfintdenomina* 
torcs i-atiooura A C, CD, D £, £ B. 




HYPERBOLICA 

7)emon/iratio. 

FTat rattont A C ad C D ncqualis 
ratio H ad K, & rationi CD ad D 
E asqualis ratto K ad L, deniquc ra- 
tioni D E ad E 6, asqualis ratio L ad 
M,& linca FG dividatur uc cft divifa 
rcaa H K L M : Dico Uncas F N, N 
O, O P , P G cflc dcnominacores ra- 
tionam omnium , in quas divifa cfl 
racioAB, Itaete cnimH, K, L, M 
func cx conftruft ionc dcnominacorcs 
illarum racionum , in quas divifa cft 
rario AB,fcdpartcslincx FG funt 
ctiam cx conftru<flionc in cadem ra- 
tionc cum lineis H, K , L, M ; crgo 
partcs lincx FG funt dcnommato- 
rcs>rationum AC,CD, DE,EB. 



Slnt A, B y C , denomiDatores 
trium rationum proportiona- 
lium DE, EF, FG in feric majoris 
inxcfualitatis : 

Dico quod non dividctur fcg- 
Hientum D G per alias lineas in 
tfes rationes proportionales, qua-^ 
f^mdenominatores fmt A, B,C. 
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Quod fuit dcmonftrandum. 

ITIO CIJ. 
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Demonjlratio. 

SlnC fi /icri polRt , H inter D & E, & K intcr E & F, cxhibcntcs trcs rationcs 
DH, H K, KG proporrionalcs , quarum dcnominatorcs fint A, B, C. Quo- 
nfdm igitur proportionalcs funt rationcs , cric racio DG triplicata rationis H K, 
ffed etiam racio DG triplicata cft rationis EF ( cum ex conftru^Tlione rationcs 
c^ioqae D E, E F, FG proportionalcs fmt ) jequalcs crgo funt rationcs E F, H K, 
Quia vero ratio D E cft ad E F rationcm.ut A ad B,utquc A ad B ita ex fuppoft- 
tione ratio DH ad rationem HK,crit ratio DHadHKut DE adEF ,& 
pcrmutando racio D H ad D E racioncm, uc racio H K ad E F , quod ficri non 
poccft.cum racio DH minor ficracioneDE, ratioauccm H K aqualis rattoni 
E F. Patct igitur fcgmentiim DG fcmcl divifum in trcs rationcs proportionalc» 
fccundum denominacorcs A, B, C, non poffc per alias liticas dividi in trci 
rationes proporcionales fccundum eofdcm dcnominatorcs. 

PROPOSITIO CIIJ. 

POnatur fegmentum aliquod 
hyperboiicum A B, fintque 
proportionales lineae E H, H G , 
GF: 

Dico cjuod ratio AB dividi 
poffit in tres rationes,quarum dc- 
norainatores fint redtx E H , H 
G,GF-. 
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ip<$ PROPRIETATES i 

T)monjlraUo, 

SUpponatur quod rationts A ad B tcrcia pars fitrattAXL; fTat autcm ut rc(f!af 
GH ad H E, ita ratio K L ad AC, dcindc fiat rationi K L aqualis ratio C D. 
Dico rationcs AC.CD, DBeflc proportionales , quarum dcnommatorcs funt 
EH H G , G F. Cum cnim racio AB fit triplicata C D , igitur proporcionalc»! 
funt'rationes A C C D, D Bj cft auccm cx conftru^lionc ut G H ad H E itaratioT 
K L hoc cft C D, ad A C, igicur uc E H ad H G ira racio A C ad C D, & quia func • 
proi^orcionalcs rationcs A C , C D, D B crgo ut C D ratio ad D B, ica ratio AC 
ad C D rationcm. hoc cft refta E H ad H G, hoc cft H G ad G F. Parct igitur ra-i 
tioncm A B dividi poflc in trcs rationcs proporcionalcs , quarum <fcnominato-i 
rcsfmtrcaa:EH,HG,GF. 



S 



PROPOSITIO CIV- 
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Int A, B, C proprtionales di- 
verfx fcriei d fcrie D, E, F & 
fiac ut A ad B , ^ita ratio G H ad 
H K, rationcm,'utquc B ad C ita 
ratio H K ad K L rationem : 

Dico quod etiam ratio GL dividi 
poflit fecundura feriem D, E, F, in 
tres radones proportionales. 

*DmonJlraUo. 



Flat ut E ad D ita ratio H K ad G M, dcindc fiat rationi H K arqualis M N: 
Erunt rationcs G M, M N, N L intcr fc, ut funt D, E, F. Cum cnim ratio 
G L fit triplicata H K, etiam racio G L cft triplicata M N, igicur proportionalcs 
func racioncs GM, MN, N L. Eft autcm cx conftrudionc ut Ead Dica racio 
HK,hoccft MN, adGM; igiturutDadE ita ratio G M ad M N, fcd M N 
racio cft ad rationcm N L ut ratio G M ad M N, quoniam proportionalcs funt , 
igifur M N ratio cft ad N L rattoncm ut D ad E , hoc cftcx conftrudionc ut R 
ad F.Sunt igitur D, E, F dcnominacorcs rationum G M, M N, N L : quarc ma- 
nifcftum cft quod ratio G L di vidi poflit in trcs rationcs proportionalcs fccundum 
datam rationcm trium linearum , quar fint in continua fcric quacumquc , modo 
• G ratio mmor fic rationc D ad E F & A ad BC. &c. 
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PROPOSITIO CV 

R Atio A B divifafic intres 
partes aequales , per lineas 
C 5c D, exhibentes majoris in- 
xqualitatis linearum feriem. 

Dico rationem AB dividi 
pofTc in tres rariones propor- 
tionales fecundu fcriem quam- 
cumque majoris inzqualitatis , 
qua: poteft exhiberi per decrc- 
mcntum rationis D B addicum 
rariooi AC. 




HYPERBOLIC^ 197 y; 

'Demon/lratio. 

SUpponit propofitio rationcs A C, C D, D B aequalcs cfTc; igitur fcgmcnta 
A C, C D, DB acqualia fiint , ficut fupponimus cflTc lincas E,F,G. Intcntio 
igiturpropofitionis cft totics pofle novam fcricm trium rationum proportiona- 
lium exhibcri majoris inxqualitatis , quotics nova fcrics trium lincarum , quns 
fit in Arithmctica fcric potcft formari , pcr partcm \it\cx G ademptam & 
additam \incx E; fublati enim ahqui partc cx linea G, & conjunfta Vmcx E, fi rc- 
fultct H, crunt inTcric Arithmcti9aH,K,L^ jta at K fitj^c^alis F,eritquoquc aha 
fcries H, K,L, divcrfa a fcric E, F, G: fic ctiam cx fcgmcntis AC, C D, DB «qua- 
libus fi dcmpta p;|rs a fcgmcnto DB, acccdat fegmcnto AC,cxfurgct ratio Anth- v* \^ 
mctica altcrius fcrici in fcgmcntis, quam crat fencs fcgmentorum AC, C D, D B. 
Atqui mutatio fcrici Arithmcticaeconftituit novam feriefti Geomctricaiti in ri-T' • 
donibusjigiturquoticsfieripotcflmutatio Arithmcticaproduccnsaliquamfcricixi * y 
proportionalem Arithmcticc, intcr fcgmenta AC, CJ>,DB: toties contin- i./Jj "^^^ 
get ctiam novam fericm cmcrgcrc in Gcomctrica fcric, fecundum intcntioncni f V.f 
pofitac propofitionis. ^:» 

Corollarium. ' -^^ 
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